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b e ? 

@e&t?atid)e in i>en <5cl)ufen 

litt» 

jtim 6d&tfuntevricf)te/ 

»0« 

So&ann »on ©ott 25ttnbfd)tie/ 

SDrofefiTor fcet Sttat&ematif unb t>cv 9?rttunvitTcnfd)afrcit an fcem 
fönißliä fcaierffcöen ©umnafium $u Kempten. 



dritter 2$ eil, 

welker bie 2>ecimal? unb ©ejragcjtma^Sßriicfye, bie 
TCudjie^ung ber öuabrat - unb Äubif ^ SBurjeln in 
3#en, wie aud) bie (Elemente ber 25ucf>jlabetu 
redjnung, unb mehrere XabeUen in 23etreff uer; 
ftyebener alten unb neuen ÜÄaaße, ©cund;te ic. 

enthält* 



Kempten, 1813. 

gebruef t unb im 25erUg t> ep ©annfjeimer. 
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25 o t t e & e* 

tat in tiefem Steile »orfommenben mat$emati» 
fc&en Steigen fu&rte id) ebenfalls wie in t>en Reiben 
»orauöge&enben feilen, um bie ©adje nid^t blofj ju öe* 
rühren/ fonbern wtlftdnbtg/ unb uad) i&rem ganjen Um* 
fange afyu&anbeln/ für alle moglid)en ftdlle bie ge&ori* 
flen Regeln an, unb ließ benfel&en jeberjeit mehrere au$* 
gearbeitete Sebfpiele folgen. 

25e»m matGematifdjen 6tubium Hegt am jwetf md* 
fftgen (Slementarunterridjte/ unb an ber richtigen Sluf* 
fajfung ber erjlen ©runbfa&e feör vielem ; um beäroium 
gieng id) benm Sortrage ber SJudjjlabenredjnung mit 
Befonberer (Sorgfalt ju SBerfe/ unb ridjtete meine ganje 
Senbenj ba&in/ um bie erjlen Segriff e unbSRegeln für ben 
jugenblidjen ©eifl beutlid) unb einleud)teub barjuilellen. 

3)ie <5eragefmialbrud)e fmb im ©runbe nldjtö an* 
bereö/ all 5ßotenjen/ wo ber tfürje wegen bie Urgroße 
60 gew6onlid) nld)t gefdjrie&en wirb ; id) &abebefjwe* 
gen biefelben, um fte auf eine faßlidje SBeife vortragen 
ju tonnen/ im legten ^auptilurfe a&gebanbelt, nadjbem 
vorhin in ber Söudjjmbenredjnung bie Se&re von ben 
Sßotenjen vorausgegangen war. 

SBeil btefeS S5ud) and) für bie Ödjüler ber Stealflaffe 
bejlimmt i% fo f ommen barin neb(i benjenigen mat&e* 
matifdjen feilen; bie nad) bem afler&öd&jf en 9tormatto/ 
unb ben allgemeinen 23efd)luffen ddto SJlündjen ben 3 1 . 
Sdner 1 8 13 in bem ^ßrognmnaftumiu lehren fmb/ melj* 
rere anbere Sweige, namentlid) einige Aufgaben bin* 
itd)tlid) ber aritl)iwtifd)en unb geometrifdien $rogref» 
jtonen/ unb bie einfachen ©leidiungen mit einer un&e* 
rannten ©r&fle »or. 

3)urd) biejenigen labellen, weldje am ®nbe biefem 
H^eile beigefügt worben iinb/ unb bie in t>erfd)iebenen 

#• 
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Sattbern ttnt> «Staaten üblich, gewefeitett/ ober gegettwdr» 
. tig eingeführten SRaajie unb ©erotebte enthalten/ ifl ber 
Sebrer in ben 6tanb »erfefet/ bie 6dmler fowobl in ber 
5)ectmalrecfjnung/ aU and) in ber 9lnfT6fun<j jener tluf* 
gaben su üben/ bie im bürgerltdjen geben beom £anbel 
unb ©civerbe unauögefeöt »orfommen. 

CDie fcbä&baren Tabellen/ baö SWaajj* ©ewidjt* unb 
93lüttj=6»tfem ber alten Stömer/ ©riechen unb Hebräer 
betreffen^ welche £r. qjrofeffbr 2B e i g l in feinem Sehr* 
bud)e ber Slritbmetif unb Sllgebra anführt/ habe ich fo/ 
wie ich fte ba fanb, abbrttcf eit/ unb im Slnbange bem 
gegenwärtigen Xbetle benfugen laffen; biefelben werben 
fowobl ben ber (5rf Idrung ber Älafftfer bemSebrerunb 
«Schüler/ alö aud) allen benjenigen/ bie in 3lbftd)t auf 
biefe «Dlaojj e, ©ewidjte unbSWünjcn eineStu^tinftoer* 
langen/ vortreffliche Dienffe leijten. 

iDajj id) biefe (Schrift nid)t au$ ©örgeifr ober ®i* 
gennufc verfaßte/ tjl oorjügliclj auö bem Umjtonbe er* 
fid)tlid)/ weilid) lange zauberte/ unb mid) baju, wie id) 
eä febon in berSSorrebe be$ erfien Ibeile$ bemerfte, nur 
auf auebrütfllcbeö unb oft wieberboltel Verlangen, na« 
mentlid) ber btef ortigen f 6nf glichen Herren 6d)til'23or* 
' tfanbe unb jener meiner Herren Äoöegen entfcbliefjen 
tonnte/ bie biefelbe aß ißebrbud) in ihren klaffen ein» 
gefuljrt haben. 

tUlein innert 25ewu^tfenn fagt mit, baf id) babe» 
feine anbere 2lbftd)t babe/ al$ meinem gegenwärtigen 
25erufe gemäß jum S3e(ien be$ 6ffentlid)en Unterrid)te$ 
ba^jenige beantragen/ wa$ in meinen Gräften jiebt. . 

«Dloge bie l o SDlonate binburd) auf btefeö SBerf ange* 
wanbte viele SJlübe nid)t mtfjfannt/ unb ba^felbe im* 
merbin aud) wirf lid) nad) feinem wabren SBertbe be* 
urtbeilt unb aufgenommen werben! 

^ e m p t e n ben 20. siugujfi 8 13. 

^rofefior 33«nt>f^u^ 
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3 n f) a I t 

■ 

; i. ^attptjlücf. 

öonbenSectma.brücfcen, wie aucftbottberÄu*» 
jic&unfl Der £2uabrat> unb Äubif • SB uriclit 
in S«Mem 

I. «bf*nttt 

<8fttt ben «Decimalbriicben. ' 

I. €tnle itutta }u Den t>ter Secfcnunatfarten mit ben $e* 

cimalbrucben ♦ * • ©ette i. S. i* bi* $♦ 10» 

H. Sie vier ftedmungSarten bcr Sccimalbrüdje : 

$1) £>te Wbbition €5. 16. §. 11. 

SR) 2>te @ubtraction 6« 17. $. 12. — §. 13. 

<£) JDtc SOUilttpucatton ♦ . • <S. 19. §. 14. — $. 16« 

3)) 2)ie (Diuifton berfelfcen . • ©. 26. §. 17. — §. 22. 

Sßicöet&oluna in gragen, unb qSeofpiele jur Uebnng 

©♦ 37* $♦ *3* — S* *4* 

II. 2Cbfd>nttt. 

95on ber fluS.iebuna *>*r äuabrat« unb £ubif.S8ur* 

»ein in 3af) len. 

I. Ctntge <£tf Wrungen, fammt SJerferttgung einer £a* 

belle ♦ * • • @* 41« $♦ — S« 26» 
IL aufgaben in abfic&t auf bte auöjicbuna ber fiua* 
brat*83ur|elnr 

SO Sebe aeaefcene 3a&t jum üttabrtte ju erbeben 6. 44» $. 27. 
<8) ttu* einer öanjen 3abl/ bte nfd)t mef)t «(* 2 3tffern 

bat/ bie Änabratrourjet au^jujteöen • 46. §. 28. 
CD flu* einer aanten 3abi bie üuabratwurael auSsmieljen/ 
es mag bie gegebene 3al)l auf wie immer vielen 3*0 

fern beftefjen @. 48. §. 29* 

©) flu* einer ganjen 3abf/ bie fein Donfommene* üua« 
brat ift/ biefe SÖunel burtb ttnnä&enmg »n betfim« 

men ♦ • 6. 53. §. 30. 

<£) einem JDccimalbrucbe biefe 28u«el ftttHttifeften <s. 58. $. 31. 
$) einem gemeinen «Svucöe tiefe «SBurjel aussieben @. 60. §♦ 32. 
Sie «Probe, biefe aufgaben betreffen!) ♦ @. 64» $♦ 33* 
III. Sie namlicben Xufaabtn in abfiebt auf bie mt* 
Siebung ber ÄubiFmurjeln in Sa&len : 

90 3ebe 3abl ium £nbu* ju erbeben . . <§♦ 67. $. 34. 
93) ttu* einer ganaen 3abl / bie niebt mebr al* 3 %mx\\ 

bat, bie tfu&ifwuvjel auSjmte&en . . @. 71. $. 35. 
<S) 34u$ einer jeben ganjm 3aW biefe «Sönrjel atrtjuife* 

ben e. 72. $. 36. 
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$>) £fefe «Jöuvsct btird) ^nnaf-eruna jti fcefh'mmen 79. §. 37. 
<£) ItuS finem fDeeimalfrruräe btefe SÖunel au$$u$ie6en 6. 82. §. 38. 
5) SiuS einem gemeinen Spurte fciefeibe awgjujieben 6. 85. §. 39. 

Sie «probe, Diefe aufgaben betreffenb ♦ ©♦ 88* $♦ 4°* 
• RBteDer&olung uaD »egfpiele ®. 90» 5* 41» — $♦ 4** 

■ 

H. ^> a u p t fl u cf ♦ 

Sott Den erden (Elementen ber «Sutflfabenretf* 
ttung, unb Den «Drogreff tonen, wie auch von 
Der SlufUfung Der einfachen ©leicDungen» • 

I. %bid)tiitt. 

55on ben Ufer ©runbrecfjnunöSar r en mit «fcuc&ffaben. 

I. (Einleitung ju btefen Kecfcnungefarten ©♦ 94, $♦ 43» — §♦ 44* 

II. JDie 2U>bttiou tmb ©ubtractton @. 98* $♦ 4S» — $• so» 

III. ©ie DecaDifcfte (Ergänzung » ©. 117» S. $*♦ — S.S*» 

IV. 33on ber Sföultipltcation unb Sfoifton ©♦ 121* §.s3* — S»S9* 

II. 3Cbfc&nttt. 

5B0ttber£&eilbarfeitaanjer3a&ten/nHeau<&t>onbeit 
aeraben unb ungeraten Sablen. 

©ic fc&eilbarfett ganjer 3a&len ©♦ 140* $.6o* — §♦ 64» 
SJon Den geraben unb ungeraben Sailen ©♦ 14«« $♦ 6s» 

III. 3Cbfc^nttt. 

05 ort ben roier WecbnungSarten mit IBrüc&en in ber 

Söuätfabenrecönwng. 

(Einleitung Dieju ♦ » . . ♦ ©. 151. s. 66. 

£)ie oier SRe^nunaöarten mit fotöjen 53rfic(jen ©. 154» $.67» 

aufgäbe, jroep ga^en $u ftnben, wenn Die (Summe 

unb ©iffercnj berfelben befannt tü ♦ ©« 161 ♦ §♦ 68» 

IV. 3Cbfd>nttf. 

<8onben\>ier<Re<f)uung$arten mit 0 1 c n i c n. 

I- (Einleitung bieju ♦ . ©. 163. $. 69» — §♦ 73» 
II. £)ie uier SKecbnungäarten mit tyotenjen : 
Cef lärmigen fammt Der abbitton* • Siegel 

©» 174. $. 74. — 5. 7s* 
Kegel Der ©ubtractton ♦ @* 176. $♦ 76. 

£eWSfee unb SHegeln, Die SRultipltcütion unb föi* 

Difton mit tyotenjen betreffenD ©♦ 176. S. 77* — S* 80» 

V. 3Cbfc^nitt. 

fQ ort ben bier KeAnun g* arten mit3wrselörö6en ober 

Srratf onaljabte n. 

(Erfl&rungen fammt* ber aDDttton* • unb ©ubtrao 

ttont^SXegel » ♦ ♦ ®» 190. $♦ 8u — $♦ 82» 
JOie SRultiplication unb SDtoifion ©♦ 193* $♦ 83t — $• 8s- 
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VII 



VI. tfbfc&nüf. 

©ieSfufföfnngbertyrobuete tniOreSactorem 

€cf Urung fammt fern Kegeln bierüber ©♦ 200» $ t g6. — $♦ $7» 

VII. tf&fc&nitt. 

SSon Den <Progre ffionen. 

erfUruttgett ♦ . ♦ • . ♦ ©. 203. $♦ 88» 
Aufgabe , einen ©ruft Dürft fortgefe^te JDtoifion tu 

eine SKei&c aufjulofen ©. 205. 5, 89* 

€inigc2lufgaben unbSepfpiefe in Qtbftcfit auf Die aritftme» 

tifften unbgeometrifften$rogreffionen©.2io.§,9o*— $«91« 

VIII. 3Cbfd>nitt. 

2>on ber Slufföfung einiger einfachen ©lei jungem 

I. 211« €tnlettung, Crflärungen unb gjntbeilung Der 

Stiftungen . ♦ ♦ ©. 216« §. 92. — S* 94» 

II. SDie 21ufl5funa einfacher ©teiftungen mit einet un# 

befantucn ©riße ♦ . ♦ ©. 21s, S* 95» — 99» 

in. £auptftticf. 

Sie ©erageftmalbrufte fammt einem Slnbanae; 
welcher baö ?9iaa§» ©erotftt* unb 3Runj#©p* 
ftem Der altenSRomet/ ©tieften unbipebrJcr/ 
»ie auft Die in »erfft iebenen 2Jnbern unb 
©täbtenübltftengBtaage u.©en>iftte entbSlt. 

I. Vorläufige grflärungen unb Aufgaben in 3fbftc6t 

auf bie ©eyagefimalbrucbe* ©♦ 229, S. 100. — $ # io2# 

II. JDie Dier gtedmungöarten mit ben ©eragejimalen : 
SXegel Der abbitten unb ©ubtraction nebfl ben 

©runben M Set fafcren* ®. 237. $. 103. — $♦ io* # 
Siegel ber ffilultiplication u* SiPifion @.239.$ # io6.— S*io7 # 



91 n M « 0/ 

weiftet ba« SR aa§#, ©ewiftN unbgRunj-@pftem 
ber alten StSmer, ©rieften unb ^ebr 4er; wie 
auft bie in perfftiebenen eftnbern unb 3tAb* 
ten ubliften$?aa6eunb@en>iftte ent&Jlt« 

L 3Cbt£ettung* 

©a* SBaag*/ @en>i<öt« unb Wünj * etjtfem ber alten 
«Römer/ ©rieben unb Hebräer. 

A. SRaafe ber SRimer: 

a) Ctnten i unb Cängenmaage • ♦♦♦.€>. 247. 

b) Släcbenmaaße ♦ €• 243. 
0 Sßtaaie für Slwfligfeiten , ft « . * . 6e 249. 
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OK 



♦ 



©. 2 
©. 257. 

6. 255. 
«g. 259. 
€. 26t. 
€. 262. 



M ^Aöße für mniU, unb trocfene 5©aare« : <S. 250. 

e) ©eroirtte 251. 

f) ttimtifae Dünsen ©. 254. 

B) 'SRaaSe ber ©rieben : 

a) Heinere Sinien # unb Cänaenmaafie 
t) «Ketfemaaße ber Wten . 
0 S&iaafie für Slüffofetten ♦ 

b) ©ctraibntaa§e . 
e) SHünjen unb ©ewtäte ber ©rieben 

$erfd>iebene Talente unb «DraAmen ber ©riecöen 

C) JjpebrStfd)r ©tauge: 

«) SängetimaftSe @. 263» 

b) SDlaaße ber Slüffiflfeiten <S. 263. 

O ©etraibmaaße e. 263» 

b) smünjen unb ©eroidjte @. 264* 

II. 3Cbt£eilung. 

&ie in berfcöf ebenen «(intern unb trabten üfcticfcen 
Sttaafje unb ©euMäte im t&erbäitniffe &u ben fran# 
jofift&en unb bttterf f.äen.. 

A) Tabellen: 

I. Sud $ti§maa§ betreffen!) . • 

II. ©a* eoenmaag ♦ ♦ ♦ 

III. ©o« sffiet(enmon§ ♦ ♦ 

IV. ©te ©eträtifmaage ♦ ♦ 

V. J)te ©etratbmoaji* ♦ . ♦ 

VI. Sie ©en>ic6te ♦ 



♦ 
♦ 



©♦ 26$* 
©♦ 269» 

®. 272« 



B) «Da* ©pffem ber neuen ftanj ofifefccn 
$Uafie unb ©etvtc&tc » ♦ * « 



278« 
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Sott fett $ecimaför»(i)at, unb wo ter 8fo$j(e» 
$ung ?>ec änabrat* Mb Stvtoit* SSwrjefo iit 
3atyen* 



So» 5 e n 2>ecimal»9«ä<$ett. 



I. 

Einleitung ju *cn vier Stet&nnnsSacten 
mit len IDeclmal'Bfttt&en. 

5. i. 

«rltarungen. 

eimal- *ber je&ent&eilige SSröc^«/ wie 
tiefe« febon im Ii. S&eile J. 4. b. (H. §. 4. b.) erwi&nt 
»nrfee / fmb jene 95rüd>e » feie sum Siennet immerhin 
l mit angehängten Slutlen baben/ bei) welc&en alfo 
ber Siiennee aUejeit 10 ober ein folebeö $rob»et ift, 
baö man erhitz wenn man t>ie 3a&l 10 nac6 ben im 
L V)üi< J. 51. nnb §. 57. (i. §. Si. unb $. 57.) 
aufgeteilten Siegeln me&rmal att gaetor fept. 

JDaber ftnb .§. bie »rnebe Vto, %», «"/iooo tc. 
JDecimalbrncbe/ weil ber etjle r-on biefen SBrüdjen 
bie 3abl 10/ ber jwente bie 3abt 100/ «ab ber 

SBimtfttMt'» e*&<*»* III. Xllt 1 



dritte lit 3<M looo §«m Rentier fytt/ Mb ioo « 
10 x 10, 1000 = 10 x 10 x 10 ic* 

Statt beiß* ücfe SSruc^e bejiroegen ie&ent&ei# 
lige S3rwd)e/ ©ecimal*S3rtid)e/ ober ©ect* 
malen (»om tatein» Sorte „decem, jeben")/ weit 
fic jnrn Stenner bie 3ablcn io, ioo, 1000, loooo, 
iooooo tc. baben / tint> fomit wn t>en ®anjen jeber* 
jeit tebente, bunbertfte, taufenbfie/ »eben* 
tanfenbfte/ bnnberttaufenbjte Steile/ ober wie 
man ft$ fürjer auäbröcft/ 3 e Wentel/ $nnbertet, 
JEanfenbel, Scbentaufenbet/ £unberttau* 
fenbelKt ausliefen. 

8 e 9 t f a t : 

Seber ©ectmalbrncb fann atö eine 6nmme 
betrautet werben/ Die man erbält/ twnn 
man ber Örbnnng nac& t>on ber Sinfett 
anr Kenten bie Siffern be$ 3Hlerö/ unb 
jmar baö er fit mit bem Stenner 10/ ba$ 
jtt>et)te mit bem Kenner 100, baö Dritte 
mit bem Kenner 1000 %u§ aU 6ummanbeti 
antreibt/ ttnb bann biefe äbbirt. 

8e»el<: 

1) 6* fet) i- 25. ber S)ecimalbrnc& 12545 /i<xxxx> ge* 
fleben, flJlan (treibe nun bie Sifitrn be« 3äbler$/ 
nnb itoar l mit bem Kenner io, 2 mit bem kennet 
loo xt. / aW 6«mmanben an/ man er&dlt 7io + Vioo 

*T Viooo -p 4 /ioooo -p 5 /iooooo» 

2) Slacfc ben beo ber Stbbition ber gemeinen 
SSruc&e aufgehellten Wegein (II. §♦ 240 abbire man 
liefe 2*rwc&e/ nadjbem man fte »orbin unter einerlei 

' Benennung gebrac&t bau 9)ian etbAlt/ ba in biefem galle 
6et) ben $>ecimalen ber gt&fjte Stenner bureb alle 
übrigen Kenner obne Stell tbeilbar ifi/ bie 6ummc 
MÄ4 */too«». SHan fd&reibt nimlicb/ nm auf bie ein* 
faeftfe ©eife ju oerfabren/ nnter einen jkben SSrucö 
ben örttot Unten/ b«n man er&Mt/ twun man mit ben 



Digitized by Google 



»ennertt tot »rifä« ton grogten Stenner bioibirt/ 
multiptictrt Unit ton 3Wcr «»b 91««»« 
jiebenben Srucbe» / nnb aWirt bann bie Sötuc^e aut 

Mtftcfolfe 2Beife: ... 

l /io + %» + /»«so + Vmo» + ViOOOOO 
10000/ 1000/ 100/ 10/ 1 

10000 /iooooo + 200 °/iooooo + «Vtooooo + «Viooooo + Viooooo 

_ 10000 + 2000 + 300 + 40 + 5 _ um. /ioooo _ 
— 100000 

3) Um bcöwtaen fann ber fleflebene JDecimalbruei) 
»irflid) auf bie angegebene SBetfe a« eine ©umme 
betrachtet werte«/ ober im Viooooo = */»• + %» + 

Viooo + Vioooo + Viooooo. 

«Sa» oon tiefem ©ecimal&rodje erwiefen würbe/ 
flilt offenbar für einen Jeben anberen $ecimalbruc& ; 

(0 «1 baber |. 95. ""Viooooo = Vio + Vioo + Viooo 
+ Vioooo + Viooooo/ 48 «Vioo = 48 + Vio + 
°/ioo (fein £nnberttl) + Viooo / 5SM Viooooo = V10 + 
Vioo + Viooo + Vioooo + Viooooo tc. 

I. 3nfa&: l : 10 = Vio, Vio : 10 = Vioo/ 
Vioo : 10 = Viooo/ Viooo : 10 = V10000/ Vioooo : 10 
= Viooooo tc. eben fo ift 5 : 10 = Vio / Vio : 10 = 
Vioo / Vioo : 10 = Viooo te. (IL §. 6. B.) , unb 
»mgefebrt i. S&. Vioooo« X 10 = Vioooo / Vioooo X 
10 = Viooo / Viooo X 10 = Vioo / Vioo X 10 = 
Vio / Vio X 10 = 1 / bann Viooooo X 10 = Vioooo/ 
Vioooo X 10 = Viooo / Viooo X 10 = Vioo/ Vioo 
X 10 = Vio/ Vio X S = 5 (II. j. 6. A.)/ b. b./ 

ber lote Xbeil von 1 fliebt Vio (1 3ebentel>/ ber 
lote 2be« »on Vio fliebt Vioo (1 fcunbertel) , ber 
lote £beil »on Vioo fliebt Viooo (l Saufenbel) tc.; 
ferner ber lote $beü oon 5 fliebt Vio (5 3ebentel) / 
ber lote Sbeil »on Vio fliebt Vioo/ ber lote $beii 
»Ott Vioo fliebt Viooo te./ unb nmgef<&rt ». ». ba$ 
Sebenfacbe »Ott Viooooo fliebt Vioooo/ ba» 3ebenfad)e 
von Vioooo fliebt Viooo tc. / bann ba* Sebenfac&e m 
Viooooo fliebt Vioooo/ bao 3e&cnfae&e »Ott Vioooo fliebt 

Vm &}<imt tomwtä im ®eeimalf#eme be» ganie» 

1 
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SaDten HM folgtnbe Stffer »ott Der rec&ten jnr litt« 
fen 6eite einen Kemnat gr5fjeren 8oeaIn>ertt> credit 
(i. $. 14.)/ eben fo befJmmt auc& Um Den ©eeimat«. 
«rucDen Jett« folgenbe 3»ff« De* 3abler« »on ber 
SEec^ten jnr £infen einen Socalmertb/ Der Da* 3«ben* 
facDe teöjieniflen ©ertbe* / Den Da< 3iff<r an Der un- 
»nittetbar »orbergebenbtn 6teUe Gaben roörDe/ unb 
umaefebtt nimmt wn ber Sinfen §ur Siebten ber So- 
talmertb bet ©ecimaliiffern immer um ba* 3<benfacbe 
ab; mef wegen be» benfelben ber Jlocalwertb burefr 
nacDftebenbtf ©efeft bejlimmt ijl: 

S3en <Deeimal6rü<fee« er&ält jeDe$ fol» 
genfce 3iffer »on Der Cinf eit jur Stceij» 
. ten einen SBertO/ ber nur Der je&ente 
SSetl DeSjenigenSBerteeS ifr, Den Da« 
3iff er an Der unmittelbar »orlerge» 
SenDen etelte OaDen »urDe. 

Ii. 3ufafe: S)afl nad> Den (Stnertt / fomit na# 
Den ganjen Silenz von ber Stufen jur Siebten fort* 
gefeßte ©ecimalfeitem fübrt auf Die ®ecimalbruc&e ; 
d fann baber ber 2oealroertD ber 3iffern mittel* ber 
5)eeimattrucf)e immer/ b. &./ in* ttnenblic&e »on Der 
fiinfen jur Stedten wrfleinert werben/ gleichwie Der- 
fetbe Den ganjen Sailen wn ber fte$ten jur Sinfen 
immer vergrößert werben Um inbem foroobl beu ben 
gansen Sabten/ al* au* ben Den ©ectmalbrücben/ 
jeben niebere Sinbeiten jufammen genommen bie näctyi 
Däbere Sinbeit geben/ unb Der sebente SDeil ber böbe- 
ren Sinbeit immerbin Die nAcft|tofebere ©inbeit ijl 
(I. §. iß.), 

Aufgabe/ ©eeimalbrntfe richtig aniu* 
fcDreibett/ unD au*$ufprec&en. 

91 u f 1 6 f u n g : 

«Statt fbnnte Die JDecimalbrucbe eben fo/ wie Die 
gemeinen »rutDe/ auftreiben/ unb iefen/ inbem man 
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•fett ben 3d$ter ttnb unten teil «Renner pfofc&refbV 
lo&^renb man jwiföen bem 34bter nnb Wenner batf 
S5ru^i<idK« mac&t, nnb bann ton ©rucö anf bie be- 
fannte 2Betfe auöftmcöt. 

Snbeffen werben fte aber viel einfacher nnb beaue- 
wer anf folgenbe Seife angetrieben, nnb gelefett : 

1) ©tob ben SSriidjen ©anje bena.efuat, trat 
$at man fomit einen gemifdjten 2>eetmalbrucb, fo 
(treibe man HnfS «uerji bie ©anjen, unb madje 
tiann red)t$ an biefelben ein Gumma (,) Gin. 
kommen feine '©anjen bor, unb fort man fomit 
einen unaemiföten Deeimalbrad) , fo fdjreibe man 
<m bie (Stelle ber ©anjen eine Stall, nnb madje 
red)t$, wie borjjin, ein Gomma, {um 3<täe», oa$ 
We folgenben 3ifern bon ber «infen jur Siebte» 
2)ecimalcn jtnb. 

2) 0}ttn treibe man in ber ndmttdjen 8infe, 
bie 3iffern be« 3d&ler$, b. bie iDeeimalen, uno 
treibe ben Stenner gar nfd)t am 

3) kommen in bem 3d6ler Ut $ecimaförtt* 
<Öe$ fo biele 3ifem ober ©teilen bor, a« ber 
Slcnner Stallen &at, fo fe&reibt man nad) bem 
Gomma ben 3d(jler nnoerdnbert o&ne ben Sien* 
«er &üu 

Äommen aber im 3«We? weniger ©teilen vor, 
<tl$ ber Kenner Stallen $at, fo fe&e man unmittel» 
bar nad) bem fcomma, fomit lintS bor ben JDeei» 
malen, fo biete Stallen, al$ erforbert werben, ba* 
mit im 3d$ler fo biete ©teilen borfommen, als 
ber Kenner Stauen Bat. 

4) 83eo folgen ©rudjen, um fie ju lefen, 
fpridjt man bann juerjt ben 3«^er unb bann ben 
Stamer auS, ber immerhin 1 mit fo bieten anae» 
Engten Staflw ifl, at< viel ©teilen im 3W** 



»orfommen, wo bann, im Salle unmittelbar na* 
bem Gomma Stollen »ort ommen , biefelben nid>t 
auSgefprocben werben tönnen, anffer man würbe 
faflen, rein 3eöentcl/ fein £unbertei tu, weltbeS 
aber «ans nberflüffia. ift 

5) S)ie ©anjen werben attejeit, wie biefeö bie 
gcwo&nliebe £rbnuna. erfobe«, inbem wir von 
ber tinfen jur recbten 6eite lefen, juerff auSgefpro* 
eben, unb naeb benfe(6en baö Gomma mittels be$ 
SSorteö „©anje" gelefen. 6inb feine ©anjen ba, 
nnb bat man aifo 9toü* nnb Somma (o,) pot 
fieb, fo fagt man gleicb anfand „fein ©anjeö." 

6) $ru<ft ein gemifcbter ober ungemtfebtet 
©eeimalbrucb eine benannte 3abl auö, fo fcbreibt 
nnb liest man bie Benennung jener ©anjen, von 
welc&en bie Siebe ijf, nad) bem 5)ecimalbrudje. 

83 e 9 f p i e ! e : 

S>ie 33rncbe * M /iooo, 48 l4,s / 10 ooo, */ioow, o/wylooooo, 
O/Wyiooo Sentner , 458 »Vioo ff. werben bemnacb fo 
ßefdjrieben unb gelefen „0/425 fein ©anje« 425 Jan. 
fenbel, 48,1415 a<bt nnb »ferji«, ©anje 1415 3eben- 
tanfenbel, 0,0005 fein ©anje« 5 Sebentaufenbel , 
0,00400 fein ©anjeö 400 £unbemaufenbel , 0,333 
gentn. fein ©anje« 333 Staufenbel gentner,. 458,14 fl. 
wer $unbe« acbt nnb fünfte ©anje 14 £unbertcl 
©ulben." 

Slacb §. 2. tonnte j. 95. ber ©ecimalbrndj 0,435 
aud> fo gelefen »erben „fein ©anjeö 4 Se&entel 3 
$unbertel nnb 5 Saufenbel;" Mtfftn ift e« «ber »iel 
beaucmer unb einfacher, »enn man liest „fein ©an* 
je* 435 Jtanfenbet." 

tttmertuug : ffiril bie ©onjrn von tritt JS&tcr tri ©«• 
citno(bru(f)e< , im $«Be trr «ftcnnrt trefrlbrn nicht onar. 
fcfortcbcn »itt / turch ritt Somma grtrrnnt »r rtrn , (q 
tobe itt, tim.toturd) jrtrm 5Rif»rr(linbntlTr »orjubeu- 
fltn , trom gjumrtitrn im I. JfJauptftücfr tr* I. ij&rt» 
M bie fcanftnte mit einem $uncte bejefc&nrt. ®p oft 
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tmttiarft jwifrtfit Veit giffem (in Comra« fl«6t, unb 
ftlbe ffin Untttf(6ciOmio«jfi4en tft, fo Ktärft tf aO/jeU 
«u«, 6afi Die linf$ft<firnbm giffttn ttne flanjt 3a6f/ bin- 
«<aen ab« jbte « *t«fw&<irttn 3if trn txn gagia find 

8 t $ r f a % : 

A) tätigt man ben ©eeimalen/ b. &./ bem 
3dfel<r bea ©ecimalbrudje»" redjto am 
<£nbe halten an/ fo wirb baburtfe ber 
SBertb berfeiaett nic&t veranbert. 

B) 3m ©egentfeeile aber mir* »er Sertp 
ber $eeimalfertfc&e fo oft um ba$ 3epen- 
fatbe vermiubert/ altf viel Wullen un- 
mittelbar naet) bem (Somma linfo vor 
ben SJecimalen bingefe$t werben. 

33en>eiö nn A. 

1) SSerben bem 3*bter be» SDeeimalferncW retgtf 
am €nbe wie immer viele WuHen angebdttgt, fo muf- 
fen auä) im Kenner / weiter nicbt gefcfmefeen wirb/ 
eben fo viele Mittlen gebacbt werben/ weil ber Slenner 
immer fo viele Hutten feaben muf , al» viele Ziffern 
«ber ©teilen im Saxler vorfotnmen. 

2) $em 3äpler unb Wenner eine« S5rn*eö gleich 
viele Wullen anbdngen beiflt eben fo viel/ al» ben 
Sabler unb Kenner mit ben 3«blen 10 „ ioo„ 
i ooo je./ iomit mit ber namlicfeen 3abl mnltiplicirett 
(i. §. 5$.). 

3) ©er SSertb betf »rud&e« bletbt unveranbert, 
wenn man ben Sfäler unb Wenner mit ber namltctxn 
Sabl entweber multiplieirt/ ober aber bivibirt (H. 

4) Sllfo fann man ben ben ©eeimalbrneDen , obne 
ivren SBertb ju veranbern/ wie immer viele Wullen 
am €nbe re<$t» f>tyUt}M, unb and ben ndmltc&en 
©runbeu bie am enbe vorfommenben Wullen obne 
»eranberung bei SBert&e* autfretfe« ober weg* 
falTe«. 



Digitized by Google 



V 



3>ie am (Statt angeborgten 9Men brucfen nontK* 
Mi/ bafj bteientgcn ginbeiten, bie ftc vermine ber 
ibnen aufornmenben Kenner bejei*nen/ gar ni*t vor* 
fcanben jtno ($. 2.); weswegen/ im $aue ben ben 2>e- 
eimalen am Snbe Hutten angebdngt, ober bie oor- 
fommeuben weggelaffen werbe«/ biefelben binft*tli* 
tbreö SBertbe* weber »ergrofert no* »erfltinert 
werben. 

# - 

£ e w e i $ »Ott B. 

,0 3«foIflc be« im §. 2. anfgeftellten 8ebrfa$e* 
tmrft na* bem Somma »Ott ber Stwfen jnr Werten 
ba« etile Siffer 3ebentel/ baö jwewte £unber- 
tti, ba* briue Sanfenbel, bat oierte 3<&<n- 
taufenbel tc. au*. 

2) 6o »fei nun lin« unmittelbar na* beut 
Gomma »or ben ©eeimalen SNuuen bingefeßt »erben, 
nm fo »tele ©teilen »erben biefelben »on ber ßinfeti 
iur Steckten gerucft. 

3) SBejjwegen ibr 2oeaIwertb fo oft nm ba* 3e* 
§enfa*e »erminbert wirb/ aW »iele Stullen unmittel- 
bar na* bem Gomma linW »or ben Secimalen bin« 
flef*rieben werben. 

<Sö brücft baber j. 95. ber ©ecimalbru* 0/5 eben 

fo oiel auö/ alfi O/Sooo nnb ber ©ecimalbru* 0,400 

betragt bem SBertbe na* eben fo viel/ alö 04. 

hingegen brütft a&er ber 93rn* 0,5 jebenmat 
«rofjere 2&eüe Ätt 0, a j$ t> tr % tü $ 0/05 m ^ ^ t 

S3rn* 0/05 wieber jebenmal grofere ifcbetle alö ber 
©eeimalbru* 0,005 ; inbem ber Sertb ber Sxcima. 
len »on ber Sinfen jnr $Re*ten eben fo/ wie jener 
wr ganjen Sagten / immer nm ba* 3<ö«ufa*e ab- 
nimmt. 

$.5. 

A) ein ©eetmalbru* wirb mit lo„loo„ 
lpoo^c./ b. b./ mit 1 fammt angebauten 

Wn»en multipiieirt, wenn man 
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Somma um fo »tele ©teilen von »er Situ 
fen jtir JRcc&ten riicft, at* Der SBnltiplt* 
cator Stullen Nt 
ß) ©in 2)eeimalbrn# wirb mit 10 » ioo„ 
iooo k./ D. mit l fammt angehängten 
Stullen bit>ibir t/ wenn man Da* Somm« 
um fo Diele ©teilen von Der SRec&ten jur 
Sinfen rnefet/ al* Der 2>ivtfor Stullen 
$at. 

Beweis »Ott A. 

1) ©inen ©ecimalDrucfc mit io „ loo „ iooo tc* 
multtpliciren Detfit Denfel&en 10 „ loo „ looomalw. 
fe$en (I. $. 45» a.). 

2) SRücft man nun Da* Somma nm 1 „ 2 „ 3 tc. 
©teilen von Der Sinfen jur Stedten, fo er&ält jebe* 
Siffer im SWer De* 2)ecimal&ruc&eö einen io„ioo„ 
iooo mal tc. gr&ßeren Socaltvertk 

3) Sllfo ^efäw&t eben Dabutd) Die verlangte SJlut 
tiplieatiom 

öeweiS »o» B. 

1) 9)?it 10 „ 100 „ iooo k. eine 3<W Divibiren 
fceifjt eben fo viel, al* vom ©ivibenb Den jebenteu, 
|>unbertflen/ taufenbjten $&eil fefcen. 

2) ©e&t man nnn Da* (Somma nm l ^ 2 „ 3 tc. 
©teilen von Der Stedten jur ginfen / fo er&ält tebe* 
Siffer einen Soealtvertb/ Der nur Der lote / ioote> 
looote tc. Demjenigen SBeri&e* ift, Den Da* Siffer an 
Der vorigen ©teile gehabt Dat. 

3) Sllfo mirb baburdfr mit 10 „ loo „ iooo ie. bivi* 
Dirt, Dag man Da* (Somma nm fo viele ©teilen von 
Der Wecken jnr Sinfen riitfet, al* Hutten Der JDivi* 
for enthalt. 

©aber ijl $♦ 95. 0,3 X 10= 3 nnD 0,3456 
% iooo = 345,6; ferner 23,4 : 10 =-2,34 unb 

456,4 : 100 = 4,564. 

I- 3ttf^$: ©inb Det) Der 9J?nltiplieation ntd&t 

jen«fl ©tedtn vorfranbeu/ fo etgänjt mau Die fe&ieu- 
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' fcen mit SMett > »ele&e §tir rechten 6eite |>toflefe$t 
»erben ; j. 95. 0,3 x 1000 = 300. 

II« 3« fa ^: Qini 6et> ber Sünfton nid)t ßemtg 
6tellen wr&anben, fo füllt man btefelben mit Stullen 
ottö/ meiere gletcfj unmittelbar nad> bem Somma ben 
©ectmalen jur linfen 6ette ^mflefc^t mcrtcti; j. 

23,4 : 1000 = 0,0234. 

HI. Sufa$: ©leic&wte <ianje 3aWn mit 10„ 
100 looo tc. tnultiptteirt werten, wenn man fönen 
am gnbe l 3w. 9luüen anfängt (l. §. 53.)/ eben 
fo werben auc& gante 3abten mit l fammt angebäng. 
ten Wullen/ b &./ mit 10 „ 100 „ looo te. bioibirt/ 
wenn man von ber testen jur (infen 6eite batf 
gomma naefc fo nieten ©teilen fe$et/ alt ber ©ioifor 
Hutten tat / unb bann bie linW ftebenben Siffern «lö 
eine gange 3abl/ hingegen aber bie 3ifern ; meldje 
rec&tfl naen bem ßomtna folgen/ ali ©ecimalen be» 
trac&tet. ©aber ift j. 95. 45679 : 1000 = 45/679; 
ferner 689301 : 1000000 = 0/689301 unb 4 ; 1000/ 

= 0/004 IC, . ; 

§.6. 

Hufgabe/ (Sange in ©ecimalen umjnroany 
fceln/ ober bie ©eeimalbrücbe in folc&e ©e- 
cimalbrüc&e ju »erdnbern, bie einen grö- 
ßeren 9ienner baben. 

3itfl6fuitg: 

1) «Olan fe^c natö ten ©anjen ba$ (Somma 
mit einer aelieoiaen Slnja&l von Hutten. 

2) @oH man a&er bie 2)eeimal6rud)e in fofc&e 
S3rud)e »erroanbefo/ bie größere Kenner fiaUn, fo 
lange man ben 2)ectmalen redrtS am @nbe 9tol» 
Ien an/ mobunfc ber SSBerfö nid)t wrdnbert wirk 
C§. 4. A.). 

©aber ift §. 95. 15 = 15/0000 .... unb 12/56 

= 12/56000,,., 
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$. r. 

Aufgabe/ gemeine fcrue&e itt ©ecimal» 

Jrücbe in »erwattbeln. 

3lttfl6 f u n g: 

1) 3H t>ec gemeine S3rum ein achter 23rud), 
fo fcbreibe man Sftufl / unb redjtö neben Jjin ein 
ßomma, jum 3ei£&en, baji Gier (eine ©anjen vor* 
fommen. 

2) 3um Sa^er t>cö SJrudje* fefee man Stoff, 
btolbire mit bem Stenner/ unb fefce ben Onotiett* 
ten recötö nadj bem Gomma bin. 

3) 3um 9?c(fC/ im Salle einer bleibt/ fege man 
«Jlufl/ btoibire mit bem nämlichen ©toifor, melier 
ber Kenner beg anfangt gegebenen Statdfcä i% unb 
fe&e biefeS 93erfa0ren fo lange fort/ bi$ entweber 
fein SRejl bleibt/ ober aber btö man/ im Salle im» 
mer&in ein Steft bleiben foOte/ fo oiele Dermalen 
gefunben bat, alö ber »orliegenben Aufgabe gemäfi 
notljwenbig (inb/ um ba« nocb $e&lenbe afö »er» 
fcbrolnbenb betrachten ju tonnen. 

4) 3$ ber gemeine 25rudj ein unäc&ter 23rud), 
fo iiefje man allererjl bie ©anjen beraub / macöe 
nach ben ©anjen baö Nomina/ unb oerfabre bann 
fcenm SReffe auf bie eben angegebene Seife. 

<5o latifle Ben ber 2)t»ifton nocb ein Stell bleibt/ 
fo itt ber gemnbene ©ecimalbrucb bem gegebenen ge» 
meinen 95rnebe Hiebt ganj gleicb; biefer Unterfebieb 
»irb aber immer «nmerf lieber / je mebr •DeeimalftcUen 
gefuebt »erben; roegroegen in biefem gfatle ber gemeine 
»racb burdjSlnnÄberung in einen ©ecimalbruc^ 
»ermanbelt wirb. 

©ebt bie JDionlon genau auf/ tmb erbält man fo» 
mit einmal feinen 9teft/ fo erbdlt man ©eeimalbrucbe, 
Jbte ben gegebenen gemeinen S5ru<*eti na* aller 
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&djirft glei* tfnb; foldje ©eeimaflirtitfc werbe» 
enblic&e ©eeimaibr üd>e genannt. 

<£tWt man aBer immerhin / fo oft man bie SDioi- 
fion »ornimmt, einen SHcflr nnb fann fomit ber ge- 
meine SBrudj nur bur* Sinnäbernng in einen ©eci- 
malbrudp »erwanbelt werten/ fo erbait man ©eetmal» 
briic&e, me(*c ben gegebenen örucnen nie ganj gleich 
fmb, nnb befftalb unenbiic&e 3>eeimalbru*e 
genannt werben. 

I. e t) f }> i e t : 

. fen ber gemeine örn* % in eine» JDecitnar« 
bru* in »erwanbeln. 

SlnftJfnng: 
_ l) 2Be« % ein a*ter S5ru* ift, fo treibe matt 
nun , nnb re*t$ neben bin batf Somma. 

2) 3n 3 feee man 0, man er&dlt 30, bioibtre mit 
4, unb fepreibe ben auotienten 7 re*t* na* bent 
Gomma. 

, 3) 3nm Steile 2 fette man wieber ftnU, man er« 
baft 20, nnb bwibire abermaf mit 4 , man erbalt attf 
ben jwenten önotienten 5 , bett man ebenfaW rec&tf 
binföreibt, baber ift nnn % = 0,75. 

8luf biefe «Seife ift' ber gemeine »rn* % in bett 
©eeimalbw* 0,75 »erwanbelt Worten. 

n. © e t» f j> i e 1 1 
fen ber Öra* «% in einen S)eetmatör«* jtt 
»erwanbefo. 

« 0 f ! o f tt tt g: 

1) SDton jiebe bie ©anjen beraub ttnb ma*e na* 
tenfelben ba$ (Somma. 

2) 3um SKefie 1 fette man o, man erbftt io, nnb 
»foibire wieber mit 2, ber ünotient 5 giebt ben 3ab- 
ler betf ©eeimalbrncöe*. ©aber ijt nun *% = 23,5. 

©egwegen iji ber nna*te »rucp ♦'/« in ben ge* 
tntfepten ©eeimalbru* 23,5 »erwanbelt worben. 

ni. Ö e o f p i e i : 
wtt* sn oerwanbeln. 
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»nftofitng: 

1) ©ton fc&reibe SUiiO / unb mad&e bann ret&t* bat 
Summa / weil tiefer $ru# (in äcbter S3ruc& itt. 

2) 3um Sä&ler 1 fe$e man «Rull/ man erbätt 10; 
tiefe 3a&l bioibire man mit 3/ unb (treibe ben er« 
baltenen Quotienten 3 rec&tö na* bem ßomma. 

3) €ö bleibt immer ber Weil l , unb man rang 
an* immer mit bem S>ioifor 3 bwibiren; um beöwil* 
Ien erb dit man/ man mag 10 wie immer oft mit 3 
bwibiren, jfcberjeit bie 3abt 3 «um Quotienten. 

©aber fann man entioeber bie ©ioifion auf eine 
beliebige SBeife mebrmal fortfe$en r ober aber 3 fo oft 
an bie 6telle ber ©eeimalen , altf man will ober e* 
bie Aufgabe erfobert; binfcfcreiben/ weit man in tiefem 
Senfpiele/ wie tt eben bemerft würbe/ ftbon jum ootv 
m weif / bag man immer 3 jum Quotienten erbat* 
ten wirb. 

Sluf biefe SBeife ijl nun ber gemeine «ru# '/« 
bure& 5lnnäberung in ben unenblic&en 2>ecimalbrucf> 
0/33333 .... »erwanbelt warben. 

©runb betf SJerfabreng. 

l) Grr&ött man einen entließen S)eeimal6ruc&/ b. b./ 
einen folgen/ ber bem gegebenen gemeinen $rucbe 
flanj gleich ift / fo bat man bure& biefe SBerfabrungö« 
weife ben 3äbter unb Kenner beö gegebenen ©ruebeO 
mit ber nämlic&en 3abt multiplie irt / unb bioibirt; 
»oben ber SBertb Ui Örucbetf nic&t »eranbert wirb 

3) 3fn Sl&ficpt auf bie unenblic&en ©ecimalbrücbe 
gefebiebt im ©runbe ba$ Jlamtkbe; ber Unterfc&ieb 
beftebt nur Utim, bafj ben ber ©ioifton immer ein 
M 6leibt/ unb bn&er ber gefunbene 23rue& bem ge* 
gebenen nie ganj gleich ift. 

€ö ijl affenbar a) %= Jfig = ■%. = g£{ 

= = 0/75: unb baber ift au* % == 0,7 s. 

b) V« = 4^TT = 47 %» = 4£ff _ . 

m /io = 23/5; baber ift.au* *'/»== 23,5. • 
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c \ 1/ _ 1 . 100000 . . ♦» 100000 .... 

J /$ — 3. 100000 ... ♦ 300000 .... 

= StT^H = 11^ = 0/33333...,^^ 
«Udj V» = 0/33333 .... 

§. 8. 

©efe&e ber unenblid)en ©ecimatbriiche. 

SBenn man §. 95. bie gemeinen SBrüc^e */»/ % 
Vn ic. in iDecimalbruche oerwanbelt/ fo erhält man 
nnenbüche Sectmalbrücbe / bei) welchen ieberjeit ein 
JRejl bleibt/ man man bie ©ioifion fo lange fortlegen, 
ölß man nur immer will. 

2)aben entbeden fich bann folgenbe ©efepet 
D einige mieberbolen immer ba* näm- 
liche Siffer; j 95. 

a) y, = 0,3333 b) «/, = 0,66666 

2) stnbere wieberbolen immer jttnh, 
bret)/ ober mebrere 3 * f f ern ; $.95. 

a) y« = 0,0909... b) s / w = 0,2727..., 

c) 8 / a7 = 0/296296... 

d) y, = 0,142857142857 .... 

3) Slnbere Jenblith wieberbolen nacb ei- 
nem, sroe»/ ober auch mehreren ungleichen 
Siffern immer eine Sinjahl von gleiche» 
Siffern: j. 95. 

a) % = 0/1666... b) »/« = 0,0666... 

c) y« = 0,4166... d) '/« = 0,1458333 ...» 

Aufgabe, einen enblichen ©eeimalbruch in 
einen gemeinen 95ruch §u »erwanbcln. 

91 u f l 6 f « n g : 

1) SHan fchwhe t>en Kenner te$ 35ecimalhm» 
chcö* an, uno loffe bah«? fca$ ßomma weg. 

2) SBenn cö angeht, fo »erfleinere man t>en 
©ecimalhnid), welcher nun in Der ©ejiaU etne^ ge» 
meinen 93roche$ angefdmehen itf. 

3) 2Han erhalt «wf Wcfc Steife einen gemeine» 
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BrttcD /- txv t>em gegebenen 35eefmat6ru<fje gan§ 

flleid) iff; roefwegen baburd) bie »erlangte 95er* 

anberung be$ 2>ecimal&rud)e$ in einen gemeinen 

S5rud) vorgenommen wirb. 

15 e » f v i e l : 

fen ber S5ruc& 0,625 in einen gemeinen ©ruc& 
jn »erroanbeln. - 

^ttfl6f«ng: 

1) man laffe bie Stull unb bad Gomma weg, nnb 
treibe unter ben SWer M ©webe* ben Ken- 
ner 1000. 

2) 2)en S5rudj ** s /iooo »erfleinere man mit bem 
größten gemeinen SNaaße 125/ man erbätt Vi; baber 

jft 0,625 = Vi, Ober 0,625 — »*/iooo = 

625 : 125 s / 

1000 : 125 — 

gben fo ifl j. 8. au* 0,1875 = "'Vioooo = 

iStSt ■= fc»; frw« O/ 00025 = 2S /»°°ooo = 

25 : 25 i/ 
100000 :25 "~ /4000# 

i 10. 

Aufgabe, einen unenblic&en 2>ecimar&ruc& 
in einen gemeinen 23ruc& ju berwanbeln. 

- 

91 u f l 6 f u n g: 

1) 2>en unenblic&en IDecimalOrudjen, welefj« 
nad) bem erden unb jmepien ©efe&e beS §. ». ge* 
Ijen , gebe man fo viele Neuner (9 . . .) {um 9len« 
ner, ai$ gleite 3iffem roieber&oU weiften, unb »er* 
Heinere bann ben 23rud) in tiefer ©eilalt ; j. 85. 

a) 0/333 . . . = M y w ober •%» ober % = Vi 
inbem -999-7-333 = Vi / = lyf-Jf a V* /% = 

b) 0/0909 , . . = «% = jjff =? VW 



c) 0/296296 . . . = = |Hf = 

d) 0.142857142857 ... = ,4MS7 /ww» = 

U28S7 : 142857 _ t/ i 
»»99 : 142857 — 

2) 2)te unenblldjen IDeetmalbrudje, welcbe na«j 
bem dritte« ©efefte btf §. 8. geben, werben tu 
jwcd Srfic&e oitffldoöt / wown ber erde ein enb* 
lieber mit ben Zennern io „ ioo „ looo ic, ber 
jwepte aber ein nnenbltcber fcecimalbrud) tfh 
tiefer erhalt jum Kenner fo Diele Stenner, aW 
gleicbe Siffern wieber&olt werben, mit fo Dielen 
angelangten Fullen, alö bte SifferjfeHen btf enb- 
lieben <Deeimalbru<be$ Betragen. 9ton bringt man 
beibe biefer SJrüdje auf einerlei Benennung, abbirt 
fte, unb »erfleinert bann biefelben. 

<Dtc er&altene ©umme giebt ben »erlangte» 
gemeinen SSrueb, au* wele&em ber unenbllebe 2>e- 
(imalbrud) enttfanben t|t. 

©aber ift |.®. f , , 

a) 0/1666... = y» '+ %> - %> + %> = 

b) 0,0666 ... - % + %> = % f y»*. , 

c) 0,4166 ... = 41 /.oo + %» = "»/900 + %. 

««/ 375 : 75 _ «/ 
= "%oo = 900 : 75 - /!*• 

d) 0,145833... = ws, /iooo + »/goooor: im */*>oo» 

..., s/ _ 13125 : 1875 _ ,/ 
+ %oooo = ""790000 - 90000 : 1875 ~~ /Mt 

II. 

Sie bler 9te<nnung$arten mit ben 3)e» 

cimal&rüdjen. 

A. 

«Die tf Mit ton htxJbuimtlmQu 

£ 11. 

Sieget ber SlbbitUn. 

0 9»an treibe fowo$l be» ben pp 3a$» 

Icn 

# 

r 
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feit oft au<$ &9 fait !DeeimaIen ttY (Stofctten btf 
uamlid&en 9?ange$ unb ber ndmlicöen Benennung 
unter einanber / fomit einer unter einer/ 3efjner 
unter Seiner tc., ferner i>tc 3ebentel unter 3efjen< 
tel, £unbertel unter £unbertel, Jaufenbel unter 
£anfenbel rooburd) bie (Somma genau unter 
einander au flehen fommen. 

10) SKan wrfa&re je&t eben fo, wie beo 
ganjen Sa&len, nad) ben im I. Steile $. 28. auf« 
geraten Slbbittonö < Kegeln, unb f<brei6e baö ßomma 
in ber (Summe genau wieber an jene ©teile/ feie 
beb ben ©ummanben einnimmt. 

SB < 9 f v i 1 1 t 

fe»en bie ©eeintalbrud/e 23,981 + 0,097 + 
5,271 ju abbiren. 

StuftJfung: 

SKan fc&retbe tiefe 6ummanben auf bie angebe 
itnt 2Scife unter einanber/ unb »erriete bann ben 
aufgefüllten Kegeln fletnap bie ftbbition: 

C 23/981 

6umuianben { o,097 

j S/271 

6uwrae 29/349 

©Ober ijl 23,981 + 0,097 + 5,271 = 29,349, 

B. 

Sit ©ubtraetion ber JDectmalbrutH 

§. 12. 

Siegel ber enbtraetfon. 

O SDlan treibe bie gegebenen ©ummanben 
mif bie fo eben beo ber Slbbition angegebene SBeife 
unter einanber. 

2) gjlan ne&me nun nad) ben im I. JTbefle 

mwomtjt ßrtrtu* III. «61. 2 
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f. 37. Jen ben ganzen Sablen mif<je|?ellten Sie* 
sein bie ©ubtraction m, unb fejje ba$ Gomma 
im 9tejte wieber an jene ©teile, bie e$ im 2Hi» 
nnenb unb ©ubtra&enb einnimmt. 

I. 23 e » f j) i e l : 

fei» »on 52,003 bie 3abt 36,982 ju fubtra&iren. 

9t u f l ö f u n a. : 

9Ran feljreibe ben ©ubtrabenb unter ben OTinnenb, 
unb ne&nte ben autaeitellten Regeln gemäfi bie €ub. 
traetton »or: 

♦ ♦ • 

OTinuenb 52/003 
6ubtrabe nb 36,932 

«Reft 15/021 
Saber tft 52,003 — 36,982 = 15,021. 

II. $ e » f j> i e l ; 

SSon 458 foll bie 3<W 39M57S fubtrabirt werben. 

St u f t o f n n g : 

Sntweber »erroanble man bie ganje 3<W naefc 
$. 6. in einen gemifemen ©ecimalbrueb , inöern man 
redjtö baö Somma fci?t, unb oben an bie ©teile ber 
©eeimalen 4 Stullen bim'efsreibet, ober aber matt 
fdjreibe blofj oben 458 alö SHinuenb, unb unten bett 
©ubtrabenb biu, unb ne&me bann ben flegebenen Sie* 
geln gemaf» bie ©nbtraetion vor: 

SHinuenb 458,o66o ober 458 

eubtrabe nb 396/4578 396/4578 

SReft 61/5422 61,5422 

JDa^er ifl 458 — 396,4578 = 61,5422. 

§. 13. 

©runb be$ SSerfabrenö in Slbfid&t auf bie 
Wbbttion unb ©ubtraction/ wie aueb bie 
$robe biefer beiben SReebnungflarten. 

O $<« aufgeteilten Siegeln geraaS febreibt man 
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fiew ber MUtion unb Subtraetion immer Wt Sin- 
fetten t>eö ndmlitfen Stange*/ unb fccr nämlichen Sc* 
tienniuifl unter einander. 

2) gflan aWirt iuertf rcd&tö He einbetten ber nie* 
fcrigften Örbnung/ bann bie näcfcilboberen tt$ unb 
fubtrabirt ebenfatw juerfl bie einbetten ber niebrigften 
Sßenennung/ bann bie näd^boberen K . Wtt etoanbev« 

3) Soroo&I bei) ben ganjen 3a&len / altf aud) bei» 
im £>ecimalen »eben jeberjeit 10 niebere (Einheiten 
bie näcfcflbJbere ginbeit. 

Sttan erbdlt alfo wirfttc^ bie verlangte Summe/ 
über ©ifferenj/ wenn man auf bie angegebene 2Beife 
^ctfdbrt. 

Starac&tet man ben ©ecimalbrud) na* $. 2. aW 
eine Summe/ fo fiebt man offenbar/ baß Traft ber ge* 
gebeneu Stegein immer folc&e S6xüd)t unter einanber 
freben/ welche gleiche Stenner baben ; bie alfo abbirt/ 
ober von einanber fubtrabirt werben/ toenn man bloß 
bie 3^bler abbirt ober fubtrabirt/ unb bann ber 
eummc ober ©ifferenj foteber ben borigen Stenncr 
giebt/ worauö ebenfalls / ba bie 6umme ber gebeutet 
an bie Stelle ber 3e&entel/ bie Summe ber £unbcr* 
rd an bie Stelle ber £unbertel tc. gefcijrieben wirb/ 
Die 9lid)ttgfeit be$ SSerfabren* erfid^ttid^ ift. 

5>ie $robe wirb auf bie nämlicbe SBetfe/ wie 
bei) ganten 3ablen/ gemacht; um beöwiüen fommt 
biet baöjenige in Stnroenbung/ waö im 1. SSbeife $. 29. 
Slnmcrf./ mie aud) in ben '§§. 4i # 42» in Slbftc&t auf 
Die ganjen Sailen gefagt mutbe* 

Sie SNitltlpUcaUott Der SDecfmal&rutfe* 

Siegel ber 9Jlu(tipIieatiott. 

1) SHatt multiplieire bie $ectmal6rüd)e wie 
ßanje S^ölen/ ofine auf ba$ ßomma/ roekfteö Die 
@anjen »ob fcen 85ruc&ej» trennt/ Slutfftcfct ju 

nehmen. 
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2) 3m «JJrobuete fc&neibe man wn Uv Sied)» 
ten tur Cinfen fo viele IDccimolfleUen 06/ alö in 
a0en Saetoren jufammen twfommen. 

3) 0oBte t>a$ <ßroouet nid)t fo toicle 3iffan 
Gaben, aW abjufenneiben finb, fo erfefce man bie 
abganaigen buwö Stoßen, welt&e KnW an bie 3if» 
fem gingefenrieben werten. 9?a* Wefen ft&reibe 
man baö Gomma unb Die 9M, jum 3et($en/ ba& 
in liefern ftaUe feine ©anjen wrfommen. .> 

I. 23 e d f p i e l : * 
6* fe» Die 3a^( 2/325 mit 4,23 ju multipliciren. 

XitflHi n ö : 
SD?an Betrachte Den SMtiplieanb unb ben OTulti- 
plieator tt)ie eine ganje 3abl> unb multiplieire 2325 
mit 423, man erbalt jum qjrobucte 983475, inbem 

2325 X 423 — 963475 (I. §. 51). 

2) 2Beil ber «DluMplitanb bren / ber «Üluttiplieator 
i»et> / mitbin beibe jufammen 5 ©ecimalftctlen babcn, 
fo fcbneibe man »on ber bebten jur Sinfen im *ro- 
buete fünf ©eeimalftelltn ab/ man erbalt jum »er- 
langten $robuete bie 3abl 9/83475; weswegen nun 

2,325 X 4,23 = 9/83475. 

II. 93 e n f p i e 1 1 

foll 0/005 mit 0/007 muWplicirt »erben. 

9t n f I Vf n n ö : 

1) JDian betraute tiefe beiben gaetoren «Iß ganje 
3abtett/ wo nun bie Hutten linfß feinen SBertb ba- 
ben; baber multiplieire man 5 mit 7/ man erbält 35» 

2) 93eibe gaetoren baben iufammen fedtf 2>eci« 
malftellen, ei mufj alfo aueb bad qjrobuct fo viele er- 
bauen. Um beömiflen fe&e man noeb Unfö ju 35 
vier SlnOen bin/ unb macbe bann baö Somma, man 
erbalt jum $robuete ben £>eciraal&rucb 0/000035; ba- 
ber tffc 0/005 X 0/007 = 0/000035. 
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HI. 95etjfpieJ: 

&t fe»en fofgcnbe Sailen mit einanbet Jtt ttiwfti* 
VMun: „4,5 X .36 X 0/004 X 7/48. a 

3t tt f I b f u n g : 

1) SKan betrac&te bie JDeeimaien wie ganje 3a&# 
Ictt/ unb muuiplieire, man erbäit jum $robucte 

4847040., intern 45 X 36 X 4 X 748 = 4847040 
(I. §. 57). 

2) Slße ffaetoren baben aufammen fe#$ JDecimat 
ffeflen, man fcbneibe aifo von Der Siechten jur Sinfen 
im SJrobucte 6 ©erimalfteaen ab. 

©aber ijl nun 4/5 X 36 X 0,004 X 7,48 =r 
4,847040 = 4,84704. 

§. 15. 

S5ewei$, bie Sttultiptication mit ben 3)eei* 

mttlbruc&en betreffend 

1) 2Benn man bie gegebenen Sactoren in gemeine 
»rndS>e »erwanbtit, ebne babet) einige SBerfieinernn- 
gen wrjnnebmen, fo muffen 3äbler mit Säbier, nnb 
Stenner mit Stenner multipiicirt »erben; bafl $robnct 
ber 3abler giebt ben Sabler, unb baö $robntt ber 
Stenner ben Stenner jene* 23ruc&e0 , ber ba* »erlangte 
$robutt auöbrucft (II. 5. 33). 

2) 25et> ben ©ectmalbrudjen werben nnr bie Sab* 
ler angetrieben/ unb ber Stenner beliebt bann au* i 
mit fo vielen angeborgten Stullen, a« (Stetten im 
S^bfer oorfommcn. SJetradjtet man aifo ben ber 
wirflicfjen SJiuitiplication bie JDeeimalen aW ganje 
Sablen , fo erbält man baö Sßrobuct ber Säbier. 

3) 2)aö «Probuct ber Stenner befiebt au« l mit fo 
Welen Stullen, aW bie Jaetoren »nfammen ©eeimai- 
(ieaen baten (i. §.55.); will man atfo biefeö qjrobuct 
»icbt anfc&reiben, fo muß man im Säbler »on ber 
Stedten jur Stnfen fo viele ©ecimaljleHen abfänei* 
ben, alö Siullen »orbonben finb, mitbin bie gegebe* 
neu gaetoren jufammen ©ecimalftetlen entbalten. 

©aber ift j. 25, 2,325 x 4,23 = 2 w Ao*> x 
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4 «/,«. = * 52S /iooo X 42S /ioo = W47S /.ooooo = 

9/83475 ; ferner 0,005 x 0,007 = Viooo X '/«»• 

== "/ioooooo = 0,000035. 

§. 16. 

©ie abgeförste attuttiplieation l»cr 

iDeeimalbrticoe. 

Äommen in teil S>eeimalbrtie&en fe&r »iefe 6fel» 
len vor, fo wäre etf ju müpfam, wenn man Den bis* 
Iber aufaetküten Steartn gemäß bie SJlultipIieation mit 
jebem 3iffer beö SDluItipiicatorö vornehmen mußte, 
am alle $arttalprobuete autfjufefccn. 

tiefes Severe irt ben ben unenMic&en 5>ecim«t. 
trugen nicf)t einmal möglieu, weil ben benfelben nie 
Äüe 3ifft'rn awiefeftrieben werben tonnen. 

3n liefern ftaüe bebient man itefc ber aba,efurj. 
ten SDJnltiptication, welche uacfc folgenben Ke- 
geln autfgefubret wirb: 

0 9t m> per oorliegenben Slufga&e ermeffe mau, 
wie viele ©ecimalfteflen im $robuete wrfemmen 
muffen, bamit baö nom S«blenbe aß perfcljrotn* 
benb betrachtet Werpe« fann, utib fomit bas gefun» 
bene qjrobuct fo genau ift, ad e$ bie »orfommenbe 
SlufaaDe erforbevt. 

2) SOlan fange bie SRuUiplieatien , natubem 
man bie Reiben Sac toren fo unter einanber gc* 
fdjrie&en f)at, bajj bie Gomma genau unter cinan* 
ber jlel)fn, jur Kufen 6eite an, multiplicirc mit 
bem erfren linfö (lehnten Stffa wn ber SKemtcu 
jur Surfen ben eben jle&enben SMttplicanb, nnb 
fetyreibe ba$ erhaltene etile Sßartialprobuet von ber 
Siebten jur Sinfen fo unter ben ötrid), bafj ba$ 
ßomma beefelben genau unter bie Gornma ber bei* 
ben Sactorcn ju jieljen tommt. 

3) 83en biefer offen SKuttipHeatton mutttpli* 
eire man, im Säße bie StojabJ ber wrtomnienben 
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Secimalffeflen nic&t befonber« grofl ijf, alle 3fffertt 
be$ SDtoltiplieanbö/ ober aber, inbem man bie 
i&rigcn jur red)ten «Seite wegläjjt, nur fo »tele 
von oer SRe#ten jur fiinten, ba(j baö erjfe auf 
btefe Seife erhaltene SJJrobuet etwa um 2 3)eei» 
maljfellen me&r bat, atöbaSJotalprobuetbererforber» 
lieben ©enauigfeit wegen ftaoen mufl. 

4) SWit bem jtpepten Unf* (febenben 3iffer be$ 
2Kultiplicator$ multiplicire man von ber Stedten 
jur Sinfen ble Por&in im «Dtultiplicanb jur «Diultt« 
plication genommenen Siifcrn mit 21uönabme be$ 
legten ret&tö flebenben 31ffer$,. weld)e$ man beo 
biefer SJiultipIication übergebt/ unb febretbe ba$ 
le&te 3ijfer biefeä $robucte$ ret&S unter ba$ le&te 
Siffer beg porigen qjrobuctes', unb bann bie tibri* 
gen 3iffern ber Örbnung nadj »on ber Siebten 
jur hinten. 

5) SJep ber britten «DMtiplfcation über* 
gebe man von ber Stedten jur ßinfen ba$ vor* 
le&te, beo ber Pierten ba$ brittlefcte 3iffertc., unb 
fibreibe bann bas le&te 3if«r aller folgenben «ßro* 
buete jeberjeit unter ba$ lefete reebtf jfe&enbe 3»f» 
fer beö erfreu $artialprobuete$, unb bann bie übri» 
fien 3iffern ber Orbnung naeb von ber »eebten 
jur «infen, wbrenb man pon ber «inten jur 9te(&* 
ten fo Piele 3ifcrn jum SDtoltipliciren im SHulti» 
plicatw nimmt/ aU man jur erfovberlicben ©e* 
nauigfeit für notfjig erachtet. 

6) 3)ie .auf biefe SSeife erbaltenen «ßartialpro» 
buete abbire man nun ben berannten Regeln ge» 
tna$ pon ber SRedjten jur ßinfen, unb fdjreibe ba$ 
Gomma fo im Sotalprobncte, baß e$ genau unter 
toe oben ßebenben Nomina ju fleben fommt. 
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• SB e » f p t e l : 

g0 fe« 0,7142857 mit 0,4285713 $tt multiple 

tifcn. 

K « f 1 6 f tr tt a r 

1) «Blatt nebtne fren erften Factor aW SHultiptt- 
eanb , unb ben sn>(t)ten aW «Dtulttplicator , unb fe?e 
tiefen fo nnter Jenen, tag bit &>mma ßenau unter 
cittant>etr fommen. M A 

2) 9JIU 4 »ielmebr mit 0,4 a« bem erften faul fte« 
betibeti 3iffer beö OTultiplieator« muttiplifire man/ tw 
Salle bie criten 6 3iffern D«ö a.efu#ten $robuereö tu* 
»crläjjia. fcnn follen , alle 3iff«« ben lOtfbttttBM; • 
man ev&ält 0/28571428 jum erften «ßartialprobucte, 

tnöem 0,7142857 X 0,4 ss 0,28571428. 

3) 9tun multtptictre man mit 2, »ielmebr tntf 
0/02 alle Siffern beö «Diultiplicant»* mit Sluönabme be* 
aufiertfen recbtffiebenben 3ifferö, man erbalt o,oi 428570 
jnm jweuten «JJartialprobuete, intern 0,714285 x 0,02 

= 0/01428570. . „ 

4) SDHt 8 aW bem britten 3iff« fflulttplteator* 
»on betr Sinfen sur SHecbten, »ielmebr mit 0,008 muU 
tiplicire man afle 3iff«n 9Hultiplieanb<$ mtt 9tuö- 
nabme ber betten legten recbtfljtebenbeu 3iff«ti beöfeu 
U\h man er&dlt 0,00571424 jum britten «JJartialpro. 
buete/ inbem 0/71428 x 0/008 = o,oo57i424. 

5) 6e*t man auf biefe SBeife bie SKultiptieation 
fort, fo erbatt manD,ooo357io = 0,7142 X 0/)005 
jutn vierten / bann o,oooo499S = 0,714 X o,oooo7 
tum fünften/ ferner 0,0000007t = 0/7t X O/Oooooi 
Jum festen, enblicb 0,00000021 = 0,7 X 0,0000003 
»um ftebenten $artialprobuete. 

6) Stile biefe $artialprobuete werben nun in etne 
6umme aebraebt. Seil aber bie Mutten, wenn man 
«e «i 3a&ljiffern abbirt , nicht* anbern , unb jebeü 
tiefer ^robuete 8 iDecimalftellen bat/ fo feuretoe man 
ter Äürje wegen bie Stullen a.ar nicht an , nnb fora,e 
tafür / ba6 bie 3«ff«n , welche Einbetten be* namit. 
eben Stange* bejetebnen/ flenan unter einanber ju W* 
Jen fommen. Siefe* «entere aefebiebt, wenn man bte 
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nufferften r«ßts ftebenben 3iffern ber tfartfofyrobtt««/ 
unb bann ber £>rbnnn<} n<t<$ bie übrigen wn kr 
Stedten §ur Stufen unter einauber febreibt, wie au« 
9lae&|te&enbem erfte&tlic& i(t : 

0,7142857 

0/4285713 



SRutttpttcanb 
SKultiplieator 



tfartiaf^rotnetc 



0,28571428 
0,01428570 
0/00571424 
0,00035710 
0,00004998 
0,00000071 
0,00000021 



$0t«f#fJf(>&ttCt 0/30612222. 

Jt ü r j < r • 

!WttIti0nc<inb 0,7142857 

2RtiltipH(atPr 0,4285713 

10/28571428 
1428570 
571424 
" 35710 
4993 
71 
21 

Z0taL$V0l>\ttt 0/30612222 

7) 3n biefent ZotalpnWttt ftnb fcJc&ffcn* Me 
Jeiben le&ten 3iff<f» unrtc&ttfl ; tnbew tat ittft Siffcr 
offenbar Der §nr SRet$ten »eggelaffenen 3»ff«u wegen 
in «ein ift. 

SSare bie «NuftWicatfon mit allen 3iffern "twa> 
nomwen werben / fo mürbe »ieEeic&t aud) bad t>or« 
le&te Siffer größer werben. IDie übrigen 6 3iffem 
beö gefunbenen $robueteö ftnb jnwlafrg. 



.0,306122 
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D. 

£te ©tbifion ber SMeimalÖriidie. 

$. ir. 

Sieget ber ©toifioit für iencn ftalt, t»o ber 
5)i»ifor eben fo Diel Secimaltfetlen tat/ 

wie ber ©tuibenb. 

8(1 ein S)ecim«lbrucb mit einem anberen jtt btoi* 
btven, fo finbet ber trenfacbe $aO «Statt/ tag ber ©i» 
»ifor eben fo »icl/ mebr, ober weniger ©ecimalfleflen 
bat, alö ber 5)i»ibenb. 

£>at ber SMoibcnb unb ber Stoifor gleich tu'el 3)e« - 
eimalfteöen, fo beobachtet man fofgenbe Siegel: . 

O SJlan btoibüe n>ie be» ganjen 3<t&len, in« 
bem man auf bie »orfommenben Gomma feine 
9?ucfficl)t nimmt. 

2) 3m Ouotienten fdmeibe man feine 2>ecf» 
malen ab, unb macue fomit fein ßomma, ba ber» 
fclbe eine ganje 3af)l ijt. 

I. 93 e » f p i e t : 

foU 0,456 burefc 0,004 bioibirt werben. . 

Sluflofung: 

1) SOlan betraute bie Siffcrn »or nnb nad> bem 
Somma wie ganje 3«blen , unb btotbirc 0456 bttreu 
0004; weil ben ganjen Bebten bie Slntlen jur tinfett 
6cite uberflüfftg fwb/ inbem fte ba jur S3eranberung 
beä SEBertbeö ritc&tö beitragen/ fo bioibire man 456 
mit 4/ man erbdlt 114/ ba 456 : 4 = 114. 

2) «Seit bter ber SDMfor eben fo »tele ©eetmat* 
tfetlen bat/ wie ber Sttotbenb, fo iit ber gefiwbene 
Quotient 114 eine ganje 3«bt/ ben welc&er fomit feine 
©eeimaten abgefc&nttten werben. 

<S* i|i batet 0,456 : 0,004 = 114. 

II. 93 e v> f p t e Ii 

€tf fe» 64,728 burefc 0,008 tu btoibiren. 
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Sittflofttttg: 

1) SDlAtt btüibirc beut ©efagten gemäß 64728 bur# 
8; intern man auf baö Gomma feine 9tiicffüfct nimmt/ 
»ab man fomit bie S)eetmalbrüdje mit bem betigenig* 
ten ®anjen wie ganje Sablen betrautet; man erhält 
8091/ inbem 64728 : 8 = S09J. 

2) Sßeil man bter beiberfeitö gleichviel ©eeimat- 
Wtn \>at/ fo brueft ber gefunbeite Quotient 8091 
«ine bloße ganje 3a&l auö. 

3)a&er ift 64,728 : 0/008 = 809 1. 

8 t » e i ■< : 

1) 9D?an bermanbfe bie ©ecimalorudje , o&ne eine 
S3etfleinerung »orjunebmen, in gemeine SJruclje, unb 
riefte bann bie gemifdjten 93rücf>e na<$ ber im H. 
Sbeilc $. 28. aufgehellten Sieger ein ; man erbält amen 
gemeine Sörücöe von gleiten Zennern. 

2) Sie S)ioif»on ber gemeinen SSruc&e gefdjte&t 
iaburtfc, baf man ben 3ä&ler beö ©iotbenbö mit bem 
Kenner beö SHoiforö, unb ben Sabler beö ©ioiforö 
mit bem Kenner beö ©ioibenbs muttipltcirt; weswe- 
gen ber Öuotient ein SBrud) ift, beffen 3äbler ein 
$robuct auö bem Säbler beö Sioibenbö in ben 9ien. 
ner beö ©iotforö, unb beffen Kenner ein sjjroburt auö 
bem Sdbter beö ©ioiforö in ben «Nenner beö 3)ioi- 
benbö ift (H. §. 39). 

, 3) S)a bier ber ©foifor unb ber ©foibenb gleid&e 
Kenner baben, fo muß im Quotienten ber 3ät>ler unb 
ber Kenner mit ber ndmlic&en 3abl muttiplicirt wer« 
ben; eö bleibt alfo ber Quotient unperänbert, wenn 
man tiefe beiben gactoren ganj weglaßt (II. §. 7). 

4) ©aber nun bloß biejenige ganje 3a&l alö 
üuotient jum SSorfe&eine tbmmt, bie man erbält, 
»tun man ben 3äbler beö ©ioibenbö unb beö 2>iui< 
forö wie eine ganje 3a&I betrautet/ unb Jenen burefr 
tiefen bioibirt. 

3m I- 25e»fpiele ift 0,456 = 4s %>oo, unb 0,004 
= Viooo; baber ift auc& 0,456 : 0,004 = 45<l /,ooo : 

y,ooo. <5ö ift aber «%»<, : %™ = 4 f ; Ii™ =^ 
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456000 : 1000 



45600 %>°° = mo ; 100 q = w % = *u; »«ßw<* 

gen audj 0/456 : 0,004 = 114. 

3m II. 25et)fptete ift 64,728 = 64 '"/.oo = 
«♦ 728 /»ooo, «nb 0,008 = %>oo; baber ifl au<b 64,728 
: 0,008 = M «»/,ooo : Viooo. ift aber M72 %><x> 

{ Viooo = <47 8 28 • \°Z = MW A = 8091; MiVfr 

0«tt att<$ 64,728 : 0,008 = 8091. 

J. 18. 

Reget ber ©ibtfion für jenen 3faH, wo ber 
©ioifor me&r 2>ectmalftellen bat/ altf ber 

£i»tbenb. 

1) £at ber ©toifor me&r Secimallf eilen, al$ 
ber ©toibenb, fo bänge man ben 2>ecima(en be$ 
Stoibenbö jnr regten 6eite fo viele Stallen an/ 
bi$ biefer eben fo viel IDecimaljleflen Ulbmmt/ all 
im SMbifor »orfommen. 

2) SBeil jefet im SMbibenb unb JMotfor gtetdj» 
viel Secimalftellen »orfornmen, fo bibibire man 
nad) SJorfcbrtft beä vorigen $ ; ber duotient brutf t 
ebenfalls wieber eine ganje 3abl aud. 

I. $ e 9 f 9 i e ( : 

<£$ fe» o,24 bnrtb o^ooos ju bibibiren. 

Sluflöfung: 

1) SBeil ber ©fotfor fünf ©eeitualftetlett bat, unb 
bei: ©totbenb nur jroet), fo bange man btefem am 
6nbe noeb 3 9tuOen an , es" baben bann beibe gfeieb» 
»Iel SecimalfteUen ; roeßwegen nun 0,24000 bureb 
0^)0008 ju biotbiren ift. 

2) SRacb ben Regeln beö borigen §. etbdft man 
bie 3abl 3000 jum Quotienten, inbem o,24ooo : 
0,00008 = 24000 : 8 = 3000. ©aber ift 0/24 j 

0,00008 = 3000. 

II. ©ei)fPiei: 

g$ fe« 48,36 bureb o,O03 ju bibibire». 
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51 u f r ö f n n g r 

1) SJJflit glitte bem ©ioibenb retfjtö eine 9tuQ an, 
baber nun 48,360 bur# 0/003 ju bioibiren 1$, 

2) 9iad) beut vorigen $. erbäit man 16120 saut 
Quotienten, inbem 48/360 : 0,003= 16120, 2>a» 
$er ijt 48/36 : 0,003 = 16120. 

Ui. 8 e 9 f 9 i e ( : 

fe» 1285712 mit 3,004 su bioibiren. 

9C a f tb f « a g t 

1) 9Wan »eränbere nad& §. 6. t»ie ganse 3a$I in 
«inen $ectmalbrud) , inbem man narf> bcrfelben ba$ 
ßomma madjt, unb i{>r am <£nbe bre» 9?uUen an- 
bängt; toejiroegen nun 1285712,000 mit 3,004 sn bi* 
Veiten tu. 

2) ifl a6er 1285712/000 : 3,004 = 428000; 

am beöroiden ijt aue& 1285712 : 3,004 = 428000. 

Wni ii t 

. ©er SBertb ber gansen Sabfen wirb riid&t »eran* 
bett, wenn man fie auf bie angegebene SSeife in JDe- 
«imatbrudje vcrroanbelt. 

Ueberbieß bleiben aud> bie ©eeimalbruc&e bintfefjt- 
lid) beö SSertbeö unoeränbert , wenn man i&nen am 
€nbe wie immer »tele Fullen anbangt (§. 4. A.). 

Sßeßroegen man auö ben im vorigen $. angefubr» 
ten ©rünben , ba ber ©toibenb eben fo viele 2>eeU 
malfteaen bat, alö ber SMotfor/ wirfliefc auf bie anae- 
gebene SSeife ben oeriangten Quotienten jtnbet. 

$•19» 

Regel ber ©ioifion für jenen $aU, »0 ber 
SHbifor weniger 2>eeimatfteUen bat, aU 
. . ber ©ioibenb. 

l) SKait betradjte bie im ©ibibenb unb 2)f> 
»ifor uor wnb na$ bem Gomma wrfommenbett 
3iffern ati eine ganse 3«0l/ unb neunte nac& beit 
im I. Jfceile üen ber 2)ibifion ganjer 3tt(jlen ge» 
geben?» Siegeln bie 2Mbiftpn wt. 
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2) «Watt fefce im erhaltenen duotienten ba$ 
Gomma von bei' Siebten jur ßtnfen nad) fo ine* 
len 6teBen, Damit ber Ouotient mit bem ©imfor 
fo viele 5)eeimaltfeflen &at, atö ber SMvibenb. 

I . S5 e v f p i e I : 
<g* fott" 0/00048 bur# 0,6 bioibirt »erben. 

21 tt f t 6 f u tt ß : 

1) 9ff?an bfoibire 48 mit 6, man ct&ilt 8 jutn 
Quotienten ; 

2) 33on ber SHec&ten jur Sinfen fc^nette man tuet 
ISecimalfteDen ab/ und fülle feie teeren ©teilen jttr 
linfen Seite/ ba in tiefem 25ei)fpiefe nidjt genug 
3a&liiffern »erlauben fmb/ mit Fullen au«/ man er* 
fcait 0^0008 tum Quotienten. 

$>a&er i(t o,ooüi8 ; 0,6 = 0,0008. 

» e 9 f p i 1 1: 

g$ foU 6/35781 mit 3 bwi&trt werben. 
» 

» tt f I 4 f n n 9 : 

O «ü?an betraute jufammen «De SifFern be$ 55i»i- 
benbö wie eine a.awje Sabl/ unb bioibire fomit 63578 t 
mit 3/ man erbalt 211927 jum Quotienten/ inbem 

635781 : 3 =3 211927. 

2) SBeil ber ©Mbenb fünf Seeimalfteaen tat/ 
nnb ber ©ioifor eine blojje a.an<e 3abl i|t, fo fc&netbe 
man im öuotienten von ber Stedten jur ßinf en fünf 
S)ec«malft<Ucn ab, man erbalt 2,11927. 

©aber ijl 6/35781 : 3 = 2,11927. 

in. » e n f v i e 1 1 
(St foO 206,7696 burefc 59,76 bioibirt »erben. 

StnftJfnnfl: 

l) SDJan betraute bett SDiotbenb nnb ben ©ioifor 
»ie eine ganse 3a&l/ unb bioibire fomit 2067696 mit 
5976 (l. §. 69.)/ man erbält 346 aum &uoticntctv 
inbem 2067696 ; 5976 = 346, 
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2) SSetf fccr Sfoibenb tim tue« Scdmalfrcllett 
mtbv bat ali t>er ©wifor/ fo fcf>neifce man nod) im 
£luotccnten üon l>cr SRcctyteti juv *Sinf*n jwcp S)ccu 
maWeüen ab. 

©a&cr ijl 206,7696 : 59/76 = 3,46, 

• » 

1) SWan »erroanbie bie JDeeimatbrud&e itt gemeine 
25rüc&e/ unb riefte bie una,emift&ten S3rue&e ei«/ obne 
Jag man toben eine SBerfleineruna. vornimmt. 

2) SWan erbdlt ben Quotienten ber gemeinen 3?nt« 
d)t/ wenn man ben SMer beö 3)i»ibenbö mit km 
Wenner beö SMoifor*/ «nb ben Säbler beö JDioifor« 
mit bem Wenner beä 5)ioibenbö multipltctrt. 

3) ©er Wenner beö Quotienten bat bemnad) in 
9(Dfid)t auf ben Sdbter um eben fo oiele Wullen mebr/ 
alö ber 2>iuibenb mebr ©ettmalftellen entbdlt/ alö ber 
Sioifor. 

4) 2IuS biefem ©runbe muß man im Quotienten 
»on ber Wecfeten jur Sinfen fo »i«(e ©eeimalfleöen 
abfcfjneiben, als" tiefer Uebetfcbujj betragt. 

Sm I. Sßeufpiele ift 0,00048 = 4 %>oooo/ unb 
0,6 = %>, baber ijl aueb. o,ooo48 : 0,6 = «VJoooo» 

.6/ -- 48 • 10 - 460/ _ 480 : < — <uw 

. Ao — 6 100000 — /«ooooo - 600000 . 6 — /IOOOOO 

= '/i'oooo = 0/0008; wefweflen 0,00048 : 0/6 — 

0,0008. 

3m Ii. »enfpiete ift 6,35781 = 6 S47M /iooooo == 
WS7B1 /iooooo/ baber ift 6,35781 : 3 = MS781 /iooooo : 3 
= 2M94 7iooooo = 2 M947 /iooooo = 2,11927; »efjive* 
gen 6,35781 : 3 = 2,11927. 

3m HI. »enfpiete ift 206,7696 = 206 7<59ft /,oooo 
= * 0674 * i /ioooo , unb 59/76 = 59 7 «/ioo = M:6 /ioo, 
baber ift 206/7696 : 59/76 = «?«*Vioooo : 597<i /ioo = 

2067696 . 100 2007696/ 2067696 : 597* 

5976 . 10000 — /597600 — smoo . 59 - 6 — 

»«y,oo = 37100 = 3/46; we&wtflcn auefc 206,7696 

: 59,76 = 3,46. 
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§. 20. 

Wabere 95eftfmmittid ber jduotientett mit' 

teU (cv ©ecimaien. 

Steibt 6(9 ber ©ioifton ganger 3abien au(e^t ein 
Stefb fo »irt berfetbe/ wie et nocb burcfc Den ©twfor 
tioibirt »erben foli/ Dem gefunbenen Quotienten ben' 
gefugt/ wie bitfe* im I. Xbeile §. 6». Nro. 9. be- 
werft würbe. 

©«gegen fann man be» ben gangen 3«bfen unb 
mtd) bei) ben ©etimalbrücben / im gälte juleßt nocb 
ctu fteft bleibt/ ben Quotienten auf folgenbe SBeife 
tu 2>ecimalen naber beftimmen: 

a) SMeibt ben ber SJivifion ganjer 3^(en ein 
SRcfl/ fo madje man, wie bie Sivijton bep ber 
gangen 3abl bcenbet ift, ein ßomma/ fe$e anjtatt 
ber folgenden 3HFM» fo oft eine 3M jum jebed* 
maligen SÄeftcr bis entweber fein Steil bleibt/ oder 
der Quotient burd) 2lnnä&erung fo genau bejiimmt 
tji/ als eö die vorliegende Aufgabe erfodert/ wab> 
rend immerhin mit dem vorigen SMvifor bie SM» 
Vifion fortgefegt wirb. 

2)ie auf biefe SBeife erhaltenen 3ifern beä 
Quotienten/ weldje reefttö nad) bem ßomma He- 
llen/ bilben bann ben 3«öler des* ©ecimalbrudietf/ 
bei* ben (Sangen nnffatt bes* gemeinen 23rud)e6 be»* 
gefegt wirb/ nnb beffen Slenner fo viele Stoßen 
bat/ a\i viel 6teflen im 3aOIer vorfommen. 

b) S3leibt ben der JDivifton ber $eeimalen ju* 
le&t ein SM, fo verfahrt man auf bie eben ange» 
gebene SEBeffe / wo bann ber Quotient um fo viele. 
$ecimatöeilen me&r Gaben rnuj}/ alö «Rußen ben 
Steffen sur $ortfefcung ber fcivifton bepgefeßc 
würben. 

38a$ bie übrigen fceeimaljfeflen be$ Quotien* 
ten betriff/ fo wirb t&re sinjabl nad) ben biober 

«ber 



Digitized by Google 



tfoet t>t< mim for fcecimalbrütfe aufgeteilten 
Siegel« Hinmu 



I. Benfpiel itt ». 
€ö fr9 27 mit 4 ju btoi^rett. 

SCuflofung: 

1) 4 in 27 gept 6 mal/ ti Metot 3 Ali «Reff; man 
mac&e alfo baö (Somma nacfc 6 (6/)/ fe&e ju 3 eine 
StwU/ unb tivitire 30 mit 4; ben Quotienten 7 
(«reite matt na$ bera ©omma al* bad ertfe $eei- 
maljiffer. 

2) 3um Helte 2 fe$e man afiermal eine 9tuH, unb 
NoiMre wieber mit 4, man er&dlt 5 jum Quotienten, 
tnoem 20 j 4 = 5. 

«aber i|t 27 : 4 = 6,75. 

H. »enfpieli« ». 

& fott 19 bioibirt werben mit 3. ,: 

Huf lofuug: 1 > 

t) 3 in 19 gebt 6 mal, <t tum l aWSteft; man 
ma<3pe alfo ba* Somma naß 6 (6,), fefce jtt l eine 
Slua, unb btoittre 10 mit 3; ben Quotienten 3 
fcpreioe man nae& bem Somma. 

2) 3u tiefem SRejie fe&e man eine^tuÄ, oioiofr* 
mit 3, nnb febe btefeo" ©erfapren fo lange fort, 6« 
»an ber »orltegcnoen «ufga&e gemdf , ba in biefem 
S5ti)f»t«te bie SMotfion immer fortgefebt »erben fann, 
bit geborige Slnja&l oon ©ecimatjieöen bat. 

e* ül baber 19 /% = 6,33333 .... 

S5enfj)iel jn b. 
fe» 89,712 bnreb 37,5 jn bipibire». 
»nftofung; 

1) SOTan bioibire ben aufgehellten Kegeln gemafl 
89712 bureb 375, man erpalt ber ben a. angege&e* 
neu »orfc&rift gemä6 239,232 jum Quotienten, in- 
tern 89712 ; 375 == 239,232. 

SBunifAue'» fie&rtuÄ III. StW. 3 



2) Seil ber 2)i»ioenb um 2 2>ecimattf<fl<n mtfy 
bat all ber 5)i»ifor, fo rüde man t>a* Somma nocb 
tun 2 ©teilen von ber Siebten jar ßinfcn. 

©aber tjt 85/712 : 37,5 = 2,39232. 

$. 21. 

Sie «bgefunte SHvifivn ber ©ecimaU 

fcrüc&e. 

kommen im S)i»ibenb unb SMvifor viele SDedmat 
flellen vor , fo beoient man ftcb mitten nacbtfe&enoer 
Steg ein ber abflefürjten JDioifton: 

0 SWait bivibire mit bem erjlen linfö flehen« 
Den 3iffer bei Diviforl auf bie aewo&nlfdje 2Beff<?, 
multipiieire mit bem £uiotienten ben 2>ivifor, unb 
fubtramre bal $robuet vom JÖivibenb. 

2) S)en 9tejt bivibire man abermal von bet 
Sinfen a«r Siebten mit bem erjlen 3ifer bei ©i* 
wforl , multipiieire mit bem Quotienten ben vori» 
«en SJivifor mit Slulnaöme bei Mafien re<ötl tfe» 
tjenben Sifferl, unb jtefje bal ^robuet ab. 

3) «Den 9lejt bivibire man wieber mit bem 
erjfrn Siffer bei SMvtforl, unb multipiieire bamit 
ben 3>tvifor mit Slulnaöme ber Gelben äuffer(ten 
re<$t$jte(jenben 3ifcrtt. 

4) $ie «Urobuete unb Steile fe&e man fo un» 
ter einanber, baj* immer bie Meriten Stjferit 
retötl, unb bann bie übrigen ber Orbnung nacfr 
unter einanber ju fielen fommen. 

5) <Ditfe (Divffion fefce man fo lange fort, »tl 
man im Quotienten fo viele ©eetmaljfellen &at, 
all man ber vorliegenben Aufgabe gemäjj &a* 
ben muß. 

3$ e v ( » i e t : 

<B fe» 0,30612222... mit 0,4285713 |ti bivi- 
biren. 
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» u f I b f u tt g : 



0,4285713.... 



©ipfbeub 0,310612222... 

»tOOrt t 0/29999991,.. n f 7U«ff....rt,«t' 



SRejl 612231 

tyobUCt . . ♦ . 428571 

fteft 1S3660 

$robUft .... 171428 



12232 

$robuct .... 8570 



Sied 3662 

$robnct .... 3424 



Stell 238 

$robuct .... 210 



Rtft 28 

tyObUCt .... 28 



5>te ©rönbe beo" Serfabren« ffnb au$ tem / »ad 
*e» Der abgetönten «öluttiplkation ber Seeimalörufbc 
im J. 16. auöfübrlicber erörtert Würbe/ erfi(9tlfic&. 

§. 22. 

Einige fiJcmerfungeu in Wicbt auf bie 
»ier SJtecbnungöarten mit Jen ©ecimak 

trugen. 

a) Äommen gemeine Srüc&e unb ©ecimaf. 
Brncbe oor, bie §u einander abbirt, von einanber 
fubtra&irt/ ober unter ftcfo multtplicirt unb biwbtrt 
»erben foBen , fo muffen 6e« einer unb ber. namKcben 
Stecbnung 23rncöe ber nämltdjen %n oorbanben fei)tt/ 
unb baber entroeber bie gemeinen »rücfie nag $. Ii 
in JDeeimaf&rüc&e/ ober nac& §. 9. nnb §. 10. bi< 
©ecimalbrucbe in gemeine s&rucfte »erwanbeit/ nnb 
bann bie Sibbition/ ©nbtraction je. vorgenommen 
»erben. 

b) ©je tfrobe wirb Jen ben »ier Hetfinungflar« 
ten ber ©eehnalbrücbe eben fo gemacht/ »ie b<» ben 
ganjen 3«&fen/ unb ben gemeinen »rücöen. 

3 * 



0 3fn 9»6ft#t auf bie benannten ©eeimal- 
Srödje tommt bier bad in Stmoenbnng, t»a$ btnndjt» 
Ii* Der benannten gemeinen $rn<&e im U. Sbeüe 
§♦ 44. bewerft würbe, 

I. Öewfpiet ju *. 

<£i m iu 3/125 ber gemeine 25rn(& V» abbirt 
werteii. 

9( n f l 5 f n n g : 

1) «Ulan mad&e ben S)ecimall>rue& jn eitlem gemei- 
nen 95rucf>e, man erbdlt ,ss /iooo = »/», fotnit ift 
3,125 = 3 «/», unb bober 3,125 + •/» = 3 y e + 

»/, = 3 »Vi» = 3,458333 . . . 

2) Ober man mac&e ben gemeinen 95rnd& */« ju 
einem ©eetaialbruc&e , man erbatt 0,33333 . . . . , fo. 

mit ift 3,125 + »/« = 3,125 + 0,33333 . . . = 
3,45833 . . . . = 3 * 5 »/iooo + Vfo» = 3 4,m /$qoo + 

•Am = 3 *»"/»ooo = 3 gg ; g* = 3 »Vi* 

H. 8 et» f pitl jn «. 
(SS fett von 0,625 ber gemeine 95rncf) */•/ ttn^ 
»on V» ber JDecimatbrnc& 0,75 tu fnbtrabiren. 

St u f t o f u n 0 : 

1) Um von 0,625 ben $ru$ % ju fnbtrabiren, 
macfje man entmeber ben gemeinen S5rucb ju einem 
JDeetmalbrucbe, ober biefen ju einem gemeinen »ruefce. 

3m erften Salle er&ätt man, baö 0,625 — */, = 

ms/jooo _ •/, = */, — Ve = % — 0,25. 

3m swenten gälte erbalt man , bag 0,625 — «/» 

t= 0,625 — 0,375 = 0,25 = '/». 

2) Um »on */» ben 2)eeimalbrnctt 0,75 ju fubtra* 
$iren < »ewanble man entmeber ben gemeinen SBrncfj 
in einen ©ecimatbrncfc/ ober biefen in einen gemeinen 
SSrucfj. 

3m erften Satt« erhalt man / b«H V» — 0,75 =; 

0,875 — 0,75 = 0,125 = "Viooo = */•• 

3m »roenten Saue erbatt man, bog V* — 0,75 
= - "/wo = % - % = % - */• = 7» = 

0,125. 
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HI. fceufpiel jn ■. 

€t m V* mit 0/3456 raultipßeirt werte»; 

SCttfrdfwng: 

. O SÜJan mac&e entweder iben gemeinen 33rnd& ja 
«nein ©ecimal&rucfce , oi>er &iefen ja einem gemeine» 
sntc&e. 

3m erfte» $aae er&Jft man, tag % X 0,3456 

= 0/75 X 0/3456 = 0,259200 = 0/2592 = 45w /ioooo 

3m jroenten 3?aCe ttUU man / bat % X 0/3456 

= % X «"Vioooo = = "•/«. = 0,2592. 

IV. Beofuiel ja a. 
fe» 0,1875 mit 5 % jn WiMre». 

Kttffftfttsg: 

9M«n wwanMe Den S)eeimal&ruc& in einen gemei- 
meinen 95m*/ ofcer Mefen in einen ©eeimal&rudj. 

3m erfien Salle er&ttt man/ Dag 0/1875 s 5% 
= */m : 5 % = Vi« : «% = y 176 = v M = 

0/0340909 .... 

3m «wenten galle et&alt man/ t>a§ 0/1875 j 5 % 

= 0,1875 ; 5,5 = 0,0340909 . . = ,4 /iooo »/jjooo 

= "«Arno + "Mm = »»/99000 = j «g . - 
V«. 

$.23. 

Siefcet&oln»« in Srage». 

1) 2BeI<$e »rätfe &eift man S>eeimalb>äc$e ; 
ttoburcfc »nterfötifcen fi# tiefe wn Jen gemeinen 
»rucken ? 

2) SM wertem ©rnnDe gilt &inft#tlic& t>e$ So« 
ratwert^ed &e» Den Seeimalen tiaö in 8t&f»c&t auf Die 
ganjen 3a&fen aufgefüllte ©efefc ? 

3) SBarnm itf tte Stec&nung mit JDeeünalen Diel 
einfacher aW jene mit Den gemeinen 23rüdE>en ? 

4) Belsen JBort&eK gewähren We JDecimattrü^e 
•m betreff W $e» »Hfl cinöefn&w» $eeima!fo(leme«? 
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5) SBelcfctf ©efefc muß bewn $nfd)rei6ett unb 
Sfoöfc&retben ber 2)t<ima\bt\\<t)t befolgt werben/ n>entt 
bie Mehner berfelben ber Äürje wegen nic&t ange- 
trieben werben? 

6) 2Ba« tragen *ie STuüen jur SSeränberung be$ 
2£ertbe$ ber $eeimglen bet»/ wenn man fte am <£nbc, 
ober gleich unmittelbar uacb bem Somma oor ben 2>e> 
Ornaten fetnfefct? 

7) Natt) welc&er Siegel (ann man auf eine ein* 
fad&e SBeife ©ecimalbrucöe mit 10 „ 100 „ 1000 tc. 
multtplicireu ober btoibtren ? 

8) SBaö beißt biefefl / Skeinialbrudje in gemeint 
93rud)e, ober biefe in jene wrwanbeln; in meinem 
Salle ift eö notbwehbig/ biefc SBermanblung oorju* 
tiebmen ? 

9) SBeld&e beißt man enblid&e/ unb weldje unenb* 
lic^e ©eeimalbrüd&e; welche Öefefce werben bei) bie* 
4en lepteren ttdtbtdt? 

10) SBelc&e SBortbeile gemibret be» ben $>erimalp 
trögen bie abgefurjte SRuttiplication unb 5)ioifton ? 

11) 9la$ melden Siegeln werben bie S)ecimal# 
(rücbe abbirt/ fubtrabirt/ multipticirt/ unb biotbirt ? 

12) Sie ijt bte ©acbe anjugebert/ wenn be» ben 
iner SKecbnungöarfcn gemeine »rüd&e unb SecimaW 
J&rücfce jugfeic& wrfpmmen? 

§• 24. 

33et»fpteU jur Uebung, 

i. 

9foö bem Umfange unferer <£rbe f welker srtoo 
beutfebe ober geograpbtfcbe ^teilen beträgt; lafen fitö 
in ber 93orauflfe$ung / baß ber grbforper wie eine 
Äuge! betrautet wirb , naefttebenbe SHefuItate auf foU 
genbe Steife berechnen: 

a) ©iotbtrt man ben Umfang ber erbe mit ber 
Subolpbifcben 3abl 3,i4i592*. w fo erb&t man naefr 
ben Sebrfäfcen ber ©edmetrie ben JDnrcbmeffer ber 
<Srbe in geograpbtfcben ©leiten; 

b) SÄultipliciw man bie 3^1 HQQ mit beut 4w> 

« 
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fttt iE&eife Ut Storc&mefFer«/ ttttb bann mit 4 Ui tt> 
Wtenc $robuet/ fo erbdit matt bie £>berfldc&e ber 
Cfr>< in «jeogvap^ifc^cn £tüabratmeüen ; 

c) SWulttplicirt man entlieft bie 3a&i/ t»cl<$e bie 
©roße ber ÖberfldefK ber erbe autMät, mit bem 
festen £beile beö ©arebmefferö ber erbe/ fo erbdft 
man ben fubife&en 3fnbalt berfelben/ b. b. / bie ©rofie 
bei Staumeö/ welken unfer erbtorper einnimmt, 
ift nun bie 5raa,e 
<*) SBie groß ift ber JDurcbmefFer ber erbe ? 
*) 2Sie flwi ift ibre Öberfldebe ? 
e) Unb enblteb wie a.ro§ ift bie erbe binföttteft 
ibreö f ubifefcen 3nbalte« ? 

Ii. 

S3ie viele baierife&e $aa.»erfe bdit ein $e(b/ bal 
bie ©eftalt eine* SReebteefe« bat (i. §. 104. I. 23evfp.)/ 
«nb in ber 8dna.e 4057/86 eebub/ in ber »reite aber 
978/5 6#fl& im ndmliefcen ßdngenmaaße bat? 

Iii. 

Bie biete Äubif fe&upe im baierife&en ©eeimafotaafc 
Palt ein ©ebdube binfteptlidp feine« forperlidjen 3n- 
palte* , »enn baöfelbe bie ©eftalt eine« fenf regten 
$arallelepipebumö bat/ unb in ber Sange 459/7 6c&up/ 
in ber »reite 368/9 6d>ub/ unb in ber £obe 150/4 
baierift&e 6t$n& pdlt (*• §• u - Stoffc) * 

IV. 

a) ein Äorper/ welker von jmep gleiten paral* 
Wen Greifen/ nnb na* einem beftimmten ©efeee jn* 
fileitp von einer frnmmen ©eitenfldcfce begrdnit wirb/ 
beißt eine SBalje (Cylin.der). 

b) ein Äörper/ meltper von einer fleraMiniaten 
Sipr/ nnb fo vielen Steden/ aW erftere 6eiten 
bat/ peflrdnjt ift/ («ift eine » p r a m i b e (Pyramis). 

c) ein Äörper/ meltper Pon einem Äreife/ ttnb 
«atb einem beftimmten ©efe$e augleiep butep eine 
Irnmme 6eitenfldcpe Jegrdnjt ift/ beißt ein Äegel 

(Conus). 

Ueberbieg erbdit man naco ben Sebrfd&en ber 
Stereometrie ben forperUc&en 2»m 



«) be$ Snlinber«, wenn man bie ©runbjld#e 
mit ber £öbe multiplictrt, 

i>) ber qsvramibe, tvcntt man bte ©runbflddje 
mit bcm britten Sbeiie per Jp6t>e multiplicirt, unb enblicfc 
c) beö Äegelö, wenn man ebenfalls bie ©runb- 
flädje mit bcm britten STbeile ber £6pe, ober roaf 
einetf ift, bie £öpe mit bem britten 2&ei(e ber ©runb» 
flac&e multipfteirt. 

SHacöbem bicfe* befannt tft, fo werbe nun nad&- 
ffebenbe Aufgabe aufgelöfet: 
a) 2>ie ©runbflac&e eineö evlinber« bat 4075,47 
baierifc&c öuabratfcbub / nnb feine $ofc 50,3 i 
baierifd&e ©c&ub; 
£) ©ie @runbfläd)e einer qjvramtbe bat 3748/9 
baierifc&e öuabratfc&u& , unb i&re £&be 68/57. i 
baier. Öc&ub; 
*) $nbii4 bie ©runbfldc&e einetf Ä e g e t * bat 2874/3 
bnier. &uabratfcbub, unb feine &öH 96,3 baier» 
ecbub. 

, 25ie viele baier. Äubiffcbu&e baU nun ieber tiefe« 1 
ÄJrver im f ubifcben Snbalte ? ; 

v. j 

S)ie £6be be$ S&urmea einer ffirc&c wirb fo be- : 
fd&riebcn: „SBon ber gebe bitf jur Ubr fanb matt 
burcb vorgenommene 3)?efiung 104,5 baier. 6cbub; 
von ber Ubr biö jur Äuppel 74/59; von ber Äuppet 
btö jum Äreufc 84/044; unb von ba biö jttm £nbe 
beö Äreuee* i,75 fofcbe e<$ub. a SBi« bv* i|t nun 
ber ganj* £burm ? 

vi. 

3m Sabre 1616 würbe jn Simfterbam ein SBrun« 
nen gegraben/ »o man foigenbe grbfc&ic&ten antraf: 
©ammerbe 1,166 Älafter , $orf 1/5 M., weic&ett 
£bon 1,5 Stlf 6anb 1,666 £(., blauen $bon 0,333 
Ät., weifen groben 6anb 0,666 £i., burre <£rbc 
0,833 ÄI., feine weic&e erbe 0,167 XI, ©anb 2,333 
Stl, @anb mit £bon 1,333 XL, @anb mit (Soncty* 

l ! en £' 6 . 6 A Äl - ' ir 6anb 5,167 ÄI. SBic 
ttef i(l biefer 95runnen 2 
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VII. 

@m t&ktifätt #nß Mit 129/38 ©nobeefmaninien 
fcefl e&ematiaen $«rifer 3tojie$ , unb (in roürtemberai» 
ftper Sdngenfufj bätt 127 folc&e Sinkt! ; um rote oiet 
tfbertrifft nun ber faierifc&e ©c&nb ben roürtember- 
fltfc&en? 

VIII. 

Sie Baieriföe e&auffee . 3)?eile bat 22826/6 «JJarffer 
gug/ eine ruitfc^e «Weile ober 9Betfto bilt 3288/2 
unb eine fpantfc^c OTette 12882 folc&e gug; welche 
JDifferenj finbet bemnaep einerfeito jroif^en ber bäte* 
tifätn, unb anbererfeirt sroifcpen ber rujjifcpen «nb 
fpanifcpen SDieite 6ta«? 



II 2tpfd&nitt 

Sßoit oer 9lu^ie5««ö t>et jQuabrat* »nb 
$u&it»ntieln in 3aolett* 

I. 

Sittige (grnärungen fammt SJet fertigung 

einer Xa&elle* 

§.25. 

erflarungen. 

a) SEBirb roafl immer für eine 3«bl 4TOenm<»l al6 
gactor / fomit }nglei$ alö üHultiplteanb unb SOlnltU 
vtitatot flefe&t / fo nennt man ba$ auf biefe 2Beife er« 
pattene $robucte eine0uabr«t$a&l/ ein&uabrat/ 

Ober bie JWente Sönrbe (Quadratum, aecunda 
potentia). 

©aper ftnb j. SB. bie Baplen 9 » 16 „ 25 «. 
önabrate ober &uabratiablen/ weil 9 = 

3 X 3, 16 = 4 X 4, 25 = 5 X 5 je. 
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b) ssirb »a* immer fflr eine 3*bl brewmal att 
Sactor flefefct / fo nennt man baö auf biefe SBeife er* 
baf tene tyrobuct eine £ubif jabl/ einen ffubua ober 

bie b ritte SBÖrbe (Cubus, tertia potentia). 

Sa&er finb bie 3ablen 8 „ 27 „ 64 tc, Äubif* 
gabten/ ober s ift ber Äubuö oon 2, bie Sab* 27 
tft ber Äubuö doh 3/ bie 3aW 64 tft ber Äubu* 
uon 4; mett 8 = 2X2X2(1. S, 570/ 27 = j 

3 X 3 X 3/ 64 = 4 X 4 X 4 tc. ! 

c) fiiuabratmttrjet (Radix quadrata) beifit 

' jene 3abl/ bie jweflmal att ftaetor sefe©t jum $ro- i 
bucte bie £luatoatjabt wieber fliebt ; baber ifl s. SJ. 2 
bie &uabratwurjel oon 4/ bie 3abl 3 bie &ua* 
bratwur jel oon 9 tk, weit 2 x 2 = 4, unb 3 

d) Äubifwurjel (Radix cubica) beißt leite ! 
Sab!/ bie bte«mat aw Factor gefegt / bie Äubtf &abt — 
ben Äubnfl - toieber siebt; baber ift *• S5. 2 bie flu* 
bifwurjel oon 8/ bie Sab* 3 bie Äubifwurjel i 
Don 27 tc; weil 2X2X2 = 8, unb 3X3X3 

s= 27 K. 

e) eine 3abl jum &nabrate/ ober wie matt 
ftd& aucfc auöbrücft, sur {weiten Stürbe ober Mo- 
tens erbeben, ober waö eine* ift/ auabriren 
beißt baö ünabrat biefer 3abl ftnben/ wetcbeö ba* 
burcb jum 93orfcbeme ttmmt/ baf* man bie 3<W 
mal mit ftcb felbft nrafttpHcivt 

6o wirb j. 95. 6 jum Äuabrate — jur 
jweuten $oten$ erboben/ wenn man 6 mit 6 i 
tnulttpficirt / unb baburcfc bie 3a&1 36 ftnbet. 

f) Sine 3abf tum Subutf/ ober sur brüten 
$oteni erbeben, ober wad eine« ift/ fubiren 
beißt jeneö Vrobnct ftnben/ bat man erbdlt/ wenn 
man bie n<imtid)e 3abl breumal aW Factor fc$t 

©o wirb »♦ 93« 5 sunt änbn*/ ober sur brifc» ■ 

ten SSürbe erbobeu/ wenn man 5 mit 5, nnb ' 

ba$ erbaltene $robuct 25 abermal mit 5 multipticirt 

(i. $♦ 57.)/ unb baburcfc tum $robuete bie 3abt 125 
erbilt. 

g) Sintf einer 3aW bie änabratwuriel au«. 
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jte&ctt ^eift im finben/ bie tum Äuabrate 
erhoben / bie gegebene jQuabratjabt lieber giebt* 

ftinbe id) / im Salle |< 93. baö &uabrat 64 gege* 
feri tft, burefc gewiße SBeränberungen bie 3*bi 8> 
welche jum £uabrate erhoben hiebet 64 gtebt, fo 
$abe ic& baburtfr auö 64 bie £Lnabratmnrjel 
*n*geiogen. 

h) 9iud einer 3a&* bie Äubifwurjet an$$u« 
Jbett beißt eine 3a W ftnbctt / bie »um Äubu* erbo* 
Jen bie gegebene Äu&ifjabt wieber grebt. 

ginbe ic&, im graue j. ©♦ ber Än&ttö 125 gege- 
ben tjh burcö gemiße SBeränberungen bie 3<*b( 5, 
»elcbe jum Äubuö erhoben lieber 125 gtebt / fo babe 
ic& t>abnrc& and 125 bie Äwbifwnrjel auöge* 
jogen. 

0 $aö Seic&en ber ünabrattourset beftebt 
in biefem 3*töen V" / wnb brüeft autf , baß and jener 
3a&l, t)or wetdjer eö linfö bingefebrieben wirb/ bie 
ÄtiabrattDurjel anögejogen »erben foß ; j. 83. v^i6 / 
^64; V"st tc. b. b./ bie OuabrattDurjel &on 16/ bie 
Cuabrawnriet t>on 64, bie öuabratnjnrjet von 8t tc* 

k) <Da$ 3eiä>en ber ßubiftourjel beftebt in 

3 

tiefem Seiten yf , nnb brneft anfl/ baß auö ber 3aW/ 
por welcher eö linfö bingefc&rieben wirb / bie Ätibif* 

3 3 

»Mrjct ÄUfigejogm werten fofl ; j. 95. V*s , V" «4 if. 
t>, f>./ Me ÄuWfmuriel von 8, tu Ätt&ifomra«* von 64. 

$.26. 

SBerfertiflnng ber $nr 9(uöjieNn$ ber£iuo* 
Matrum ffufcif « SSurictn Genötigten 

5ta6elle. 

1) SJtan fd)ret&« in einer tjorijontale« Sinie 
A B bie erden P 3a&len/ benen man noc& bie 3 
nädtffotgenben 3<W<n beofugen rann. 

2) Stau muttfplicire jebe biefer 3aölen mit ftc5 
{el&ii, »ob föveifc tyt jOrbttttiiö na* m ber Kim 
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fett sur SRedjten bie ^robucte unter t>le oben ffe» 
benben SaWtn in ber £inie CD. 

3) SDiefe ^robucte ntultipltctre man ber örb* 
nung nad) mit ben o&en in ber £inie AB fte&en» 
ben 3at)len, unb (treibe bie neuen $robucte oon 
ber *!infen jur Siebten unter bie vorigen in ber 
«inie EF bin. 

SDtan er&äit auf biefe Seife bie verlangte nadj« 
ffefjenbe Zafoüt, wo in ber Sinie AB bie &ua> 
brat» unb augleid) Äu&ifTOurjeln , in ber fiinie 
CD bie Ouabrate, unb in ber fiinie EF bie #u» 
bifjablen »orfommen. 

Z a t e 1 1 e. 



A 


£ua&rat u. 
Äu&ifmurj. 


1 


2 


3 


4 


5 


6 


7 


8 


9 


10 


11 


12 


B 


C 




1 


4 


9 


16 


25 


36 


49 


64 


Si 


100 


121 


144 


D 


E 


StoM 1 1 


8 |27 


64 


125 


216 


343 


512|729 


1000 


1331 


172S|F 



II. 

aufgaben in Slbfidjt auf bie Huäsiegung 
ber Ouabratwuraeln. 

§. 27. 

A) 3ebe gegebene 3apl jum Dualrate ober 
, int jweuten qjotenjja erbeten. 

21 » f 1 o f u n §: 

l) 3d bie gegebene 3abl eine bon ben erden 
i2 ganzen 3ablen/ fo futbe man fte in ber ober» 
(ten 9teu)e AB, man finbet gleidj unmittelbar un* 
ter bicfer 3abl in ber fcinie C D ba$ »erlangte 
Ouabrat. 







3 




.1 



fianje ober au$ öebrwbece 3a&l, fo multiplicire 
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matt fU mit tfdj felbif, intern matt biefefße jualeid) 
als SDtoltipltcan» unb SWultiplicatoc, forait jroen» 
mal alö Factor fefc-t, t>a$ erhaltene ^robuet giebt 
fcaö gefügte Oaabrat. (§. 26. e). 

©amit man nid?t mit Sorten fdjrei&en mnf „bie 
3abl fotl }um &uabrate erboben werben", fo fdjreibt 
man oben redjtd bie 3abl 2 bin/ wetc&e bann biefeff 
anöbrücft, unb ber (Srponent beö £tuabrate» genannt 
wirb. 

2>ie gemeinen SJrudje , nnb bie 3*blen , bie au« 
mebreren Sbeilen befteben / werben babeo ber 3)eut* 
lidtfeit wetten burcfc biefe 3eM>en () eingeflammert. 

2 2 2 

3. Ö. 4 , 6 / 48 te. beifit ba* Üuabrat von 4, 
lai üuabrat von 6, baö £tuabrat von 48 tc. 

» e n f p i e t e: 

. a) 9 = 81, Wett 9 X 9 = 81, 
. b) 24 2 = 24 X 24 = 576. 
• c) (%) = X »/• = "Au 

d) 4,05 = 4,05 X 4,05 = 16,4025,' 

2 2 

e) (400 + 35) = 435= 435X435 s= 189225. 

!• 3«f«^: ©leie&e 3abi<n geben gletcbe Ünabrate, 
»eil ©leicbe» mit ©letc&em muttiplicirt wteber @(eicbe* 

2 2 

giebt (I. §. 46. 1.) ; j. 58. 4 = 4, alfo an* 4 = 4, 
ober 16 = 16. 

Ii- 3»fab: $5e» angfeic&en 3abUn giebt bie gro« 
f ere 3ab( ba* ar&gere, unb bie Heinere 3abl baö flet» 

nere ünabrat (I. §. 46. iv.); t. SB. 6 > 5, a(fo au* 

2 2 

^ 6 > 5, ober 36 > 25. 

ui. 3 ufa 6.» Sin $robnet wirb sunt ünabratc 
erboben, wenn man jeben Factor bajn erbebt, unb 
bie einaelnen Ouabrate wieber in ein qjrobuct fe?t; 

i.Ö. (4 X 9 X 2) = 4 X 9X2=16X81 
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HP*. 46 <«. 

2 

X 4 = 5184; inbem (4 X 9 X 2) = (4 X 9 
X 2) X (4X9X2) = 4X9X2X4X9 

2 2 

X2=4X4X9X9X2X2=4X9 

2 

X 2. 

IV- 3 ufa§ : 33ruc^ wirb Jörn &uabrate er-» 
6o(ett/ wenn man fowobl fcen 3d&ler aW au* ben 
Slenner jum Quabrate erbebt/ unb bann ba$ Duabrat 
M Sdblerö al3 3abfer/ unb baö £iuabrat bei Ken- 
ner* a« Kenner jene« 23rucbed fe&t, ber ba* »erlangte 

2 

j&uabrat be$ gegebenen S3rnc&e« autfbrutf t ; §. 95. (*/ 7 ) 
ss £ = %,/ ittbem e/O = % x *A = 77T 

v. 3ufaö: S>a$ -Qnabrat eine« äc&ten 95rnc6e« 
(II. $, 3. a.) ijl wieber ein aebter SBrucb/ unb ba$ 
önabrat eine* undebten 33rucbeö, beffen 3dbler fo 
groß ober größer ald ber Kenner ift (IL §. 3. b.j, $ 
wieber ein undc&ter 9rucb ber ndmlicben Sirt; j. 25. 

(y s ) 2 = '%,, (»/») = %/ unb (•/,) =/«•/«» 

§. 28. 

B) 9Ctt* einer ganjen 3«bt/ bie nic&t mebr 
als 2 Siffern bat/ bie &uabratwurjet 
au$jujiebeu. 

Sluflöfung: 

1) SPIatt fudje in t>er Tabelle be$ borigen $. 
in Der Sinie C D baö gegebene Ötiabrat/ ftnbet 
man baeTelbe/ fo ffc^t in fenfredjter Stiftung oben 
in ber fiinie A B bie »erfangte Ouabratwurjei, 
i>. o./ Jene 3a&l, bie fnit fief» felbjl multfplicirt — 
jroenmal al$ Factor gefegt ba$ gegebene Onabrat 
wiebet giebt. 

2) 3(1 aber bie gegebene 3«H feine genaue 
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CuabratjaSI, b. fchie feldje 3<4»t Me man ba* 
bnrd) erhält; bajr man eine andere 3abl mit fid) 
felbfl muitiplicirt/ fo ftt<fte man beffen ungeachtet 
t>iefelbe in ber «inte CD ber JTafieBe, ne&me wn 
Der ndd)flfleineren in ber Sabeüe wrfommenben 
Saßt i>ie oben ftefjenbe Ouabratmurjel/ unb be« 
merfe jtd) etoeroeüen ben Sief!/ ber ftd) boburd) er« 
gtebt, baß man ba$ jQuabrat ber angenommenen 
28urjel t>on bem gegebenen Onabrate fubtra&irt. 

SBte, im Salle ein Stell bleibt / bie &uabratrourjel 
bnrd) 9(nna>rung autfgejogen wirb/ wirb fpäter&ia 
geseigt »erben. 

I. » < n f p i e ! : 

g* folt an« 64 bie üuabratwurjet anflgejogen 
werben, 

»nflifnngi 

SMan fud)e in ber Sinie CD ber Tabelle; man 
ftnbet bte 3ai)( 64/ roefjwegen bie obenftebenbe Safcl » 
bie »erlangte &uabratmnr$el ig. 

ii. » « « f p i % 1 1 

i 9M 55 faß bie &uabratwurjel ausgesogen werben. 

Stufldfung: 

1) 6ucbt man in ber fiinie CD ber SabeHe/ fo 
ftnbet man 55 nic&t, wobt aber liegt 55 jrotfc&en 49 
unb 64; um beöwiflen nebme man von 49 alfl bem 
näcbflfleineren in ber Tabelle norfommenben öuabrate 
bie &uabratwurjet 7. 

2) «Die SSurjet 7 erbebe man jum öuabrate/ unb 
liebe biefe* von 55 ob, man erbalt 6 jum Stege/ in< 

bem 55 — 7 2 = 55 — 49 = 6. 
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§. 29. 

C) Htt« einer sangen 3<*ol/ Die Änabrat» 
»urjet tt«$jujte&en/ ei man bie aege» 
■ fcene 3apl an« wie immer vielen 3iff<rn 
i oetfepen. 

1) 9Han tljetle Die 3<gl von per Stedten jut 
Sinfen in klaffen/ Die man mittel gejogener 
etrige Dejeignet/ unD gebe jeDer Älaffe 2 3if» 
fem/ mit SluMme Der UnfSftebenben tflaffe, Die 
eud)/ wenn nid)t me&r 2 Siffern oor$anben finD, 
ein 3tffer Gaben Darf. 

Sie SSBurjel bef&mmt bann allejeit fo Diele 
«teilen ober 3iff<«t/ aß folge klaffen oorljan» 
Den ftnb. 

2) 9tag SSorfgrift De$ vorigen §. jiejje man 
au$ Der erften Itnftfte&enDen Älaffe Die &uabrat» 
wurjel auö/ fgreibe Diefe regts nag Dem am ©nbe 
Der &nabratja&l gejogenen SJertiealftrige/ er&ebe 
fje jum jQuaDrate/ unb jtelje biefeS oon Der erfreu 
klaffe ab/ wöbet) baefelbe fo angefgrleben wirb/ 
Dafl baö le^te 3ifer beö OuabrateS unter ba$ leöte 
3ifcr ber erften Älaffe (oon Der ßinfen jur Sieg* 
ten gejäljlet) ju fteben tommt. 

3) 3um Stoffe, im Salle ffg einer ergtebt/ fefce 
man regtö Die nägfte klaffe fyn, nnD beieigne 
ftg Die Derabgefe&te klaffe etwa bürg einen unten 
gezogenen <5trig. Serner ne&me man ben erften 
2Bur$elgeil Doppelt/ inbem man gn mit 2 multl* 
ylicirt/ unD febe gn fo als SMoifor unter Den 9teft 
unD Die fceruntergefeßte Älaffe/ Daf Da« lebte 3(f* 
fer DeSfelben unter Das erjle 3tffer Der fcerabgefe&ten 
jwenten klaffe ju fte&en fommt. 
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4) 9?uii dioidire man nacö den den der ©toi» 
(Jon ganjer 3ö§len aufgehellten Siegeln, fe&e den 
gefundenen Ouotlenten all den awepten SBurjel» 
tdeil fomodl re<dtl neden den erjlen 28urjelt&eil, 
all audj neden Jen fcipifor Sin. 

5) JDen JDlPifor fammt dem deogefetjten jwep» 
ten SSBurjeltdelle multiplieire man mit dem fo eden 
gefundenen Ouotlenten, wetzet der jwepte 23m> 
ieltl)eil i|t, und fitßtroöirc dal ^roduct pon dem 
Porige» Stejle und der depgefefcten jwepten Älaffe. 

6) 3«m je&igen Stefte, der etwa tum 2Jor» 
ftdeine fommt/ fege man die näcttffblaende dritte 
Stoffe dcrad, nedme dal 3wepfa<de der deiden de» 
fannten SBurjeltdelle, die man jitfammen wie eine 
3a(jl Betrautet/ und Perfadre wieder auf die eden 
angegebene SBeife. 

7) $at die gegedene Ctoadratjadl me|r all 3 
Waffen/ fo fege man jum Stejle wieder die näepjfe 
Äläffe herunter / und wiederhole dann diefel Skr« 
fadren fo lange, dll alle klaffen deruntergefefct, und 
fomit afle SBurjeltdeile gefunden worden find. 

8) &ann man einmal mit dem 3wepfa<äen 
der SBurjeltdeUe nftdt dioidfren, fo kreide man 
9ton all den gefugten SBuraeltdeil, fefce die fbl» 
gcnde klaffe herunter, nedme die jetjigen SBurjel* 
ifjeile, die man jufammen wie eine 3aftl detradj» 
tet, doppelt / und dioidire damit auf die porige 
Söeife , wddrend dal le&te 3iffer Pom 3wepfacden 
der SSurieltdeile unter dal erjfe 3iffer der iule&t 
deradgefe&ten Älaffe geftörieden wird» 

9) SSürde einmal ein $roduct fo grofj fentt/ 
da§ man nidjt fudtradtren rann, fo mujj der 
Üuotient, oielmedr SSurjeltdeil, ((einer genommen 

»imWAue'l ßefcrtu* III. Z$tU. 4 
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werte«, tamtt tie ©u&twtfott wrfiettommett wer» 
ten tmn. 

<£i fofl <u»g 119716 bie üuabratwnrjet «nggego« 
gen werben. 

9t u f U f n n 9 : 

1) SHan tbeiie biefe 3<W bon ber SRec&ten jur 
Surfen in Staffen, man erhält 3 Stoffen / wefj&alb bic 
SBurjel 3 Siffern bttbmmt, unb iie&e rcc^tö einen 
«Betticatfiriß , ober mad)e dagegen biefeö 3eic^ett „(": 

tie gegebene &uabrat$abl/ ober baö £lüabrat n |97Ji6^ 

2) 9luö ii liebe man mittetö ber Sabefle bie 
j&uabratrouriel auö , unb fd&reibe fte redjtg nad) bem 
SBertiealflridje ; ben gefunbenen erflen SBurjeltbeii 3 
erbebe man jum &uabrate, mit biefeö »on ter er« 
#en Stoffe ab, unb fe$e jum SHcflc bie näc&fle Stoffe: 

tag gegebene Anabrat l li|97|i6{3 

tag üuabrat beg erden $&eiteg 9 

ter Steft mit ber nac&ften Stoffe 297 

3) 2>en erfien 2Bur|ett&ett 3 nebme man Upntt, 
Ü ifi 3X2 = 6, nnb fefje 6 att SMoifor unter 
tag erfte 3iffer ber §we»ten Stoffe, fomit unter 9; fer- 
ner bioibire man 29 mit 6, nnb fdjreibe benüuotien* 
ten 4 alg ben itoeoten aBurjeltbeU neben ben erfien 
SBurselt&eil unb jugleid) neben ben ©ioifor jur rech- 
ten 6eite bin ; bann mutttplicire man 64 mit 4 , fub- 
trabire bag $rot>uct 256 von 297, unb fe$e junt 
Stefte bie leßte Stoffe: 

11 197116 {34 
i r 

9 

297 

ter ©toifor mit bem jweflen SBurjeltbeile 64 
tag qjrobuct 256 



ber Steft mit ber legten Stoffe 4H6 
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4) gjton betraute bie Uittn erfreu SßurjertbeKc 
M eine 3abt, unb nebme 34 boppett, eö ift 34 x 2 
= 68, unb free 68 fo unter ben Ret, unb bie beo. 
flefuflte lefcte ÄtafFe , bai 8 unter batf erfle Siffer bi«# 
fer Älafie ju (leben timmt; ferner biotbire mau 4i 
«itt 6, unb fcpretbe ben &uottenten 6 alö ben brttten 
nnb legten SBurjeltbeil neben bte beiben wrtaen Sur- 
jeltbetie unb iugleic& neben ben ©fotfor; bann mutti- 
plictre man 686 mit 6, unb fubtrabtre ba« SJrobucc 
4it6 pon 4116, ber 9te(t ift 9tuB, auep tft im £iua- 
brate feine Äfafie mep r jum fie runterfeeen uorbanbeu, 

fmibe»' Wia<P Ht mM Wc mi< mnü iU 

11(97116^346 
" II' 

9 

297 
64 
256 



Jer ©fpifor mit bem festen SSurieftMU *m 

baö «Probuct 4116 



3>a$«r ijt /119716 = 346. 

«• »C 9 f vittt " 

$ö foß (iuö 8i'i44.o64 bte Ouabratmumf autfae; 
joflen »erben. ww * 8 " 

« ö f f-i f u n | r 

,ü att J?^ e ü ( J m in «w« 

W&tö einen öertteallfrtc? ; 

*a« gegebene Öuabrat 8l|i4|40|64<{ 

« J? } v 301 ^ * e , r ZaMe tW' mn «»* erdet* 

ES? «? .F u ^ e i b& * M< r «&« bett 
Eerttcalftncp , erbebe fie jum CLMlratt, titbt btefe* 

Jon ber <rftc»ftaffc «•, «* fefte Mint SRejte, berbier 
9iua tji/ bte näc&lte Äfaffe berunter: 

4 * 
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61|14|40|64{9 

Ca« ClmUü M erffen Spelle* 81 

tet 9WI mit Der itventen Slaffe 14 

3) $en crflett ©nrjeUpeil 9 nepme man Doppelt, 
Hub fege ign al« ©ivifor unter bat etile ItnftfitepenDe 
Qiffrr Der pera&aefegten tfiaffe/ fomtt 8 al« Da« legte 
Siffer »Ott 18 unter i ; man fann niept Divitiren/ sa- 
fer fefte man Stull al« Den jnwten SBurjeltptil, unD 
fege IM i»t»tt» klaffe Die Dritte JTtoffe gefüllter: 

8l|i4|40|64<90 



I I 
_81 

14 

tat ©turtum Ui erften Jtpeilel 18 
»er ftcjt mit Der Dritten Älaffe 1440 

4) SWan nepme Die DeiDen erften SBurjeltpetfe , fo# 
mit 90 Doppelt/ unD fege Davon Da« legte 3<ff«/ an 
teffen CteUe Dier Stall ftegt / unter Da« etile 3HF« 
Der Dritten fflaffe; man fann a&ermal niept DiviDlren, 
inDem 180 «rofler tit al« 144 , DaDer fege man 9l«a 
«t« Den Dritten 9Bnr$eltDeil / unD ftptei&e ju Den vor« 
tanDenen 3ifFwn Die uacgfle Älaffe getuntet: 

81|14|40|64«(900 

»i 1 ' 1 

1440 

al« ©mit D. fciDen erftenSnr jettpette t so 



»er M mit Der legten Älaffe 144064 

5) 9tnn nepme man Die Dreg ertfen SBurjeltpeU«/ 
fomit 900 Dopveit/ man ergalt 1800/ unD fcgret&e 
tiefe« ®uplum fo al« ©iotfor an / Daf Da« legte 3if, 
fer Davon unter Da« etile 3HF« Der vierten unD legten 
Älaffe ju ftegen f Jramt ; fetner DiviDite man/ unD fege 
ten Quotienten 8 al« Den vietten SButieltgeU tu Den 
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wrigen WmitUfxittn , unb jum ©foifor m>mnUU 
Vtititt tarnt/ unb fudtra^tre auf bie vor^ 2Betfe : 

81|14|4O|64^900S 

14 
18 



1440 
180 



144064 

b. ©foifor mit bem 4ten 95nrieft&eife isoos 
tot $robnet 144064 



Seit frier fein 9tefr oorbanben fft, nnb and» feine 
Ätaffe mefrr jum £erumerfe|>en ba ift, fo i|t nnn he 
iBurjel ganj gefunben 

3>after üt v r 8i / i44.064 = 9008. 

§. 30. 

D) 91 uö einer gangen 3aH/ mefäe fein 
»ollfommene« ober genaue* anabrat 
i\h bie 2Bnrjel burefc Slnnäberung I» 
(timmen. 

81 u f l 0 f u n g: 

Senn freu SMjiefrung ber SSurjel an» einer gan« 
len 3a&l aulefct/ toenn feine Äiaffe mefrr tum £erun* 
terfe^en »orfranben ijt, ein 9teft bleibt/ fo Idfc ftcfr für 
ein fofdjeö Änabrat bie SBurjet nie genau falm f in* 
bem ti bann feine 3afrl — »eber eine gante no$ 
eine gebrochene Safrl giefrt/ bie mit ficfr felfrtf multi* 
j>It«rt ba$ Onabrat lieber gfebt. SBoM aber fann 
man mitteW ber ©retinalen burtfr Slnwlfrerung (per 
approximationem) bie SBurjel fo genau bedimmen/ 
alö e* nnr immer bie wrliegenbe Aufgabe erfobert/ 
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Umit bot* noch Se&lenbe alö r-erfchnmibenb Betrachtet 

werben fonn. 

©ine folcftc Cluabratjapl nennt man bann ein 
«noollfHnbifleö — unootlfornmene* £iua- 
brat/ unb bie btefem unoodf omtnenen &uabrate ent. 
fpreebenbe SBurjcl eine irrational jaM» b. b., 
eine foldEje 3ar)l, bie roeber btircb eine (tanje / noch 
eine gebrochene 3a&l »oUfränbia. bargefiellt werben 
fann. 

Sie Sitiöiiepnng ber duabratwurjet anö einer 
gangen 3abl buret) annäfccruiig gefebiebt anf folgenbc 
SSeife: 

1) Stach Sorfdjrift be$ $. 29. jielje man t><c 
Cuabratwurjel au$, bi$ man aue klaffen herun» 
ter gefefct hat. 

2) 9lun fefce man $um legten 9ce(?e jwen 9M* 
len jur regten 6eite hin, unb »erfahre auf t>te 
»orige SBeife. 

3) 3um je^igett SRcite fe^e man wteber «wen 
Stollen, unb fe$e biefeö Verfahren, inbem immer* 
tto ein 9lejl bleibt, fi> lange fort, aß man e$ 
für notbig erachtet, um fiir bie borliegenbe Sltif» 
gäbe mit ber gehörigen ©enanigfeit bie »erlangte 
SBurjel ju ftnben. 

4) 60 btel $aare »on SMen, um gleichfam 
bie fehlenbcn Wen ju ergäben, ben SWeftcn ben* 
gefegt worben jinb, eben fo biele SDectmalen fchneibe 
man in ber SEBurjel »on ber SRecbtcn jur fiinren 
ab, ober ma$ eine$ ijf, man mache beo 3lufyie» 
hungber SBurjel, wie ein SKetf bleibt, unb feine 
klaffe jum £erunterfeflen mehr borhanben ift, ein 
Gomma, unb »erfahre bann auf bie angegebene 
SBeife. 

♦Die (fntt bor bem Gomma ffehenben 3iffertt 
machen bie ganje 30hl, unb bie nach bemfelben fol* 
genben Siffern bie 2)eeima.len am. 
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Sltif MefeS in t>er Surjel nad) oen ©öitjeit ge« 
fcBtc Gamma wirb bann 6eom wtrfltdjen Sluöjieljen 
ber SBnrjel (eine fernere 9tä<fjid)t genommen» 

I. SB e t) f p i e t : 

es foü attö 3 bte £lnabram>ur$el butreö Slnnäje- 
runa auöflesoflen/ unb biefelbe M auf 7 ©eetmalfteU 
len beilimmt werben. 

3t tt f f.) f tt n g t 

3 '1,7320508 

l' 



i) 200 
27 
189 



3) 


1100 
343 
1029 


*• 


3) 

• 


7100 
3462 
6924 




4) 


17600 
3464 


• 


*) 


1760000 
346405 
1732025 




6) 


2797500 
346410 




7) 


279750000 
34641008 
277128064 


■ • 

■ 



2621936 

SBeit man , wie etf au$ ben berabfoufenben % m0 
wem erfid)t(td) tfl/ 7 qjaare »on Fullen benfe&te/ fo 
muffen attcb/ roaö berettö öefdjeben 1(1/ von fcer Steeb* 
ten jur Stufen fieben 3>ecimaliMen abgefefwittett 
»erben. 
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itt nun bi« bitfd^ Wnnd&entna defuttbette 
CUiaoratwurjel »ort 3 oie 3t*ationatiat)l i/7320508. . . . 

OtW /3 = i/7320508 .... 

IL V c 9 f p I c f t 

(53 fofl au« 131 bie üuaoratwurjei burdt) Sttiti ipe- 
ttitifl bü auf ein« &eliet)iae 3lnjat)l von ©«(imalltellen 
au*gejoa.en werten. 

SCuftöfung: 

i|3i<{ 11/44553 

1 I 




3) 10400 
2284 
9136 



3) 126400 
22885 
114425 



4) 1197S0O 

228905 
1144525 

5) 5297500 
2289102 
4578204 



719296 

. Seil man 5 tytare wn Hutten fcofeftte/ fo itt nun 

^131 = 11/44552 . 

L 3 u f a $ : 6o oft' Jen SMjie&una, *er ättatatt« 
»««ei {uleet/ wo ndmlic^ jum $>erunterfefeen feine 
ÄJaiTe tneDr wrtjanoen ift, ein JReft «e(6t, fo ift bie 
SBurjel aßejeit eine SttationafjaDl / welcfre nur butct) 
«nna&etuna Ummt werten fann. oemnact) au* 
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57 

.tner ganjen 3«bt bie SBurjel bn«& Sinnabernna be. 
jtimmt werben muß ober nict>t, fann erft bann erfannt 
werte«, wenn man Die ganje Mt ber SBurjel gefnn.. 

«tn SReft treibt ober ttic^r. * ^ 

■»JKJW***®^^ * a * Öttabrat t»c« erden 
SBnr$ertbetIe* , ober überhaupt ba* iebeömaiige *ro- 
buet abgezogen werben fann , unb fomit entwebet ein 
W b etbt ober berfelbe 9toa ift, fo finb bie einseinen 
asuraelt&eile ntc&t jn groß genommen morben, aieien. 
wie bie ganje gefnnbene Snrjel nic&t jn grog ift, 
wenn tpr 0nabrat ntc^t grofer «t , a« bie gegeben« 
ünabratja&l, au* weiter WeSBuriel auogejogen wor- 
oen i|r. 

©enn ittTeftt fein Steft bW6t, ober ber gebliebene 
Sied «einer ift, a» jene 6umme/ bie man erbält, 
wenn man jnm 3wet)fac&en ber Sßur jel (jum Snplnm 
berfcl&en) notfr he 3aW i abbirt, fo ift aueö bie «e- 
funbene önabratwariel ntc&t ju Hein. 

©aber ift $. $5. 8 a« bie &«abratwnr§er wm 49 jn gröl , 

Joe« s = 64, nnb 64 gt Jfler ift aW 49, folg«* nac» 
ben JSegein ber gemeinen Siritbmetif 64 von i 49 nfc&t 
abgeben werben fann. ©agegen ift 7 bie wa&re 

Storiel, weil 7 = 49, «nb 49 — 49 — ü. 

6oHte an« 75 bie önabratwurjet anflgejogen wer* 
ben / fo wäre bie angenommene SBnrjef 7 au «ein, 
weil 7 x 7 = 49, bann 75 — 49 = 26, «nb ber 
SKeft 26 ni*t «einer ift 15 = 2 x 7 + i , b. b. , 
m ba* 3we»fac&e ber Storjel pM l. 

ttof biefe Seife fann man aifo jeberjeit beftimmt 
»iffen, ob bie gefunbene SßJnrjel nic&t ju «ein ober 
in gros, mitbin ob fie bie wabre Anriet ift, welcbe 
wirft* öcfiinbeii werben foO. 1 ' ronq * 



Digitized by Google 



§.31. 

£) Stuö einem S)cctmöl6rttc^c He £lttbr«t» 
»urjel auöjujte&en. 

st u f 1 6 f u n g: 

Sitte 3a$lett/> wetc&e mit 2 o&ne Stefi btmbtrt wer* 
ben f&nnen/ fmb gerabe 3aplen/ s. 95. 2 „ 4 „ 
68 n 128; jene Sorten aber/ bie man nicbt mit 2 
o&ne Steil bioibtren fann, ftnb ungerabe Sablen, 
j. 95. 15 „ 29 „ 131 tc. 

3(1 nun aud einem gemifdjten ober una,emifd)tett 
©ectmalbrucbe bie &uabratrour$el auöjuiie&en/ fo »er» 
fa&re man auf fotgenbe SSeife: 

a) SBenn bie Slnjabl t»cc »orfommenben $eci* 
maljieflen eine gerabe 3a&l iß, fo betraute matt 
aße »orfommenben Seffern Jttfammen wie eine ganje 
unb jie&e na<ö §. 2y. bie &uabratwnr» 
2el aus. 

kommen int gegebenen ©ecimaibrudje feine 
(Staltjen w f fo befommt aucfo bie SBurjel reine 
©anjen/ «nb fomit ftnb aße flefitnbeiten Sifcrn 
2>eetmalen. 

kommen aBer in bemfelben ©anje m, fo 
brutfen bie linfö tfejjenben Siffern ber SBurjel wie* 
ber eine ganje 3abl mit fo Dielen Seffern au$/ 
Älaffen bie ganje 3abl be$ gegebenen 23rud>cö ent. 
Ddlt ; bie übrigen 3ifern t)on ber Äinf en jur 9*edj» 
ten ftnb bann bie 3)eeimalen. 
. b) SBenn aber bie $ln$a&i ber Seefmalen ttn» 
gerabe ijt/ fo fe&e man reebts ben ©eetmalen eine 
Slufl ben, *$ wirb Mbutä) ior 2Bertb nicfjt »er» 
änbert (§. 4. A.), unb »erfahre bann auf bie 
fo eben angegebene 28eife. t 

3n biefen beiben ftdflen tarnt man gleidj walj* 
renb ber 2lu<5jtebung ber SSBurjel ba$ (Somma auf 
bie geborige SBeife matben. 
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Sommm namtidj im SeeimalßtiteDe reine ©an* 
jen vor, fo fßreiDt man gleiß in Der 2Bn«el/ Die 
Dann auc& feine ©anjen entölt, 9lna unD Da* 
Gomma (o,), Die folgenDen Stffern finb Dann $e* 
(imalen. 

kommen ©anje bor, fo maßt man Das Gomma, 
Wie Die klaffen Der flauen 3a&l aufö&ren, Die uori» 
gen wn Der Sinfen jur Meßten folgenDen 3fffer» 
#nD Dann -Die Seeimalen. 

» e » f b i e I : 

im AnV 0/000025 w *mo 

« « f I * f « « g: 

1) $te Sfoiabl ber bier »orfommenben Sectma- 

SS Ä?Ä rtt ? ,e e,ne flatt>e «HD iiebe 

25cit aber bie'feefi* JDecimalen Drei) ÄlafFen geben, 
fr mf «Mt Die SBttrjef bre» 3«fer» Wen; um Deö- 

SSf'JSBiKiK P*«» 9?««en Diu, 

man erbalt altf bte »erlangte SSurjel 0,005. 

2) Ober man fe&reibe gleiß eine tttttt'trab baö Som- 
ma/ unb jte&e auf bie Gerannte SBeife bie 2Bur*er auö 
Sie beiben erften SBurjett&cile finb «Null, weit bie 
wen ertfen «äffen auö blogen Wullen begeben , unb 
bte brüte Älafle 25 giebt ben britten SBuwltbeil 5. 

©aber ifl / 0,000025 s= 0,005. 

M. © e o f p i e U 
6« fott an« 256/3 Die &uabram>ttr$el anflgejogett 

51 tt f l b f n n g t 

fit f»m ber ©ecimalen tft bier eine ttngerabe 
3abl/ ba&er fefee man noeb eine 9lull bin/ eö ift 256,3 
= 256/30 «nb baber auc& V 25M = v"256/3o. 



2) %<ii &i«r WfeW «in SReft tum , fo wirb bie 
SBurjet nae& SBorfdmft bed §. 30. burefc Sinnabernna, 
Itroa bii auf bren ©ectmalen befHmmt. 

JDafrtt ifl V"2S6/3 = 16,009 

III. 2? e t) f p t e l : 

(B foO an* 3303/9504 bie Quabratnmriel <w«a,e* 
logen wert««» 

«»ftJftttifl: 

1) SDlan betraute bi« »orfomtnenbtn 3iffern wie 
«ine ganje 3«&t/ »nb jtebe Di« Sßurjet mi, ti 

tjl V"33039504 = 5748. 

2) 2B«ii Iii« ganje 3o&t 2 fflaffen unb bie SD«» 
eimalen «uc& 2 ff (äffen auöttiae&en, fo befommt bie 
Sßurjet 2 Seeitttalen, nnb bi« ganje 3abl b«rf«Ib«it 
2 3iff«rn. 

2><l&«r ifl 1^3303,9504 = 57,48. 

i 32. 

F) Slutf «intttt d«ttieinen 95 ru d&e bi« CU<u 
brat»urj«t au$ju§ie&<n. 

Stuflofung: 

3>ie SBurjet «ineS gemeinen »ruefcefl ift wiebet 
«in 93rud&, beffen 34&l«r bi« Sur§«l beö 3«&f«rö, 
unb beffen «Kenner bi« SBurjel betf Siennerö beö gege- 
benen 25ruef>e» ifl. ©o ifl j. S3. ber 23rue& */ s bi« 

\f 16 

&uöbratttrorjet »o» "/*/ ober V' 16 /« = ^- 2S /«nb 

= y 5 , Datier ifl V™/« = ♦/* 

«Seit tfd) aber 6fter$ ber $au* ergtebt, baf bi« 
3äbl«r unb Kenner ber gemeinen Sßrue&e feine »oll* 
fommenen Öuabrate fmb/ fo beobachte man, um in je« 
l><m »orfommenben 3aDe bie &uabratniurjeJ ju ftn» 
ben, nae&ftebenbe Sl«g«fo : 

l) 3tf »et 9«ö«ncnc SJrucfc «in gemffe&tet 
83ruc&/ fo tiefet« matt benfetöen ein (II. 5» 280/ 
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«nbjfefce Um aflerer(f ben aufgeffeaten SReget» 
gemajj au« bem Kenner bc« geqe&eiten S?rud>e^ 
bie Ouabratrourjel au«/ um au (eben/ od julcör 
nod) eine 9Jdl bietet^ unb alfo barau« ju eifen« 
neu/ 06 ber Stenner ein »ollfommene« Ctuabrat ijf 
ober nidlt. 

2) »leibt fein SRejf, unb ijf fomit Der Ken- 
ner ein genaue« — wlljWnbige« Öuabrat, fo jte&* 
man aud) au« bem Saxler bc« gemeinen SJrudjc« 
bie jQuabratwurie! au«. 

»leibt juleöt fein $<ff, fo ijf aud) Der 3<i$(e? 
H ©rudje« ein »oOltänbtge« £uabrat. 

3) 2Me Storjel be« Sä&ler« ne&me man al* 
Sagler/ unb bie 28urjel be« Stenner« nebme man 
al« Kenner jene« 8rud)tf, ber bie verlange jQua* 
bratwurjel be« gegebenen S3rud)e« au«brü<ft. 

4) 3(1 ber Stenner ein unoollffanbige« jQua* 
brat/ fo jiebe man nur au« bem 3«&ler/ ben man 
»or&tn mit bem Stenner be« gegebenen örudje« 
multtplicirt, enüveber nad) $. 29./ ober/ im ftalle 
julefct ein SReji bleibt, nad) Borfd)rift be« §. 30. 
mittel« ber Slnnd&erung bie &uabratwurjel bi« 
auf fo biele ©ecimalffellen au«/ al« e« bie oorlte« 
genbe Aufgabe erfobert. 

ä) SMe auf biefe Seife gefanbene Stotel be« 
3a&ler« fe§e man al« 3«b(er/ unb ben unwranber* 
ten Stenner be« gegebenen gemeinen S3rud)e« al« 
Stenner jlene« 85rud)e«/ ber bie »erlangte fQnabrat» 
wurjel au«bru<ft. 

6) 3fn biefem (enteren $aOe bioibire man nad) 
ben ben ben Secimalbrüc&en aufgeteilten Stegein 
ber JDtolfion ben 3dbler ber Söurael mit bem 
9tenner 7 wtdjer eine ganje 3a&l ijl/ unb man er» 
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©alt fcie gefudjtc 2Burjef in ber ©eflalt eine^ 2>e» 
ctmalbrud)e$. 

t 7) 3ufammengefe&te ober gebrochene 23ru4e 
muffe« in einfache 93rüd^e wrwanbelt werten OL 
$. 42.), bamit man au$ benfelben bie duabrat* 
wurjel anfyie&en fann. 

3luö einem gemeinen 95rudje fann bie ünabrau 
wurjet «ud) nacb tiefer Sie ael miögejogen werben : 

1) üJlan verändere ben gemeinen 23rud)/ wen» 
eö angebt/ in einen ent>U4)eti/ ober, im §atte 
tiefet nid)t gefdjeDen fami/ nad) SJorfdjrift be$ 
S. 7. in einen unenblidjen 3>ecfmal&rud) mit fo 
»ielen Decimaljieaen , al$ not&ig jiub, um bie ge* 
fachte SBurjel mit ber ge&örigen ®enauigfeit m 
erhalten. <5oH j. 85. bie jüuabratwurjel 6iö auf 
4 fceeünaljteHen beffimmt werben/ fo muji man 
bann ben gemeinen 23rud) in einen 2>ecimalbrud) 
von 8 «Decimalftellen wrwanbeln. 

2) $lu$ bem 5>ceimal6rud)e jie&e man nad) 
$. 31. bie Cuabratwurjel au$, unb man bat ba* 
burd) bie »erlangte 23urjel be$ gegebenen gemeinen 
$3rud)e$ gefnnben. 

I. 25 e » f »> t e I : 

fo« an« 9 /i6 bie &uabratwuraet an4ge»gen 

werben. 

i. Huffofmiftt 

l) 9Jton jie&e au$ 16 tiic &nabratwnriel au«/ 
man erbält A, ober \^16 = 4. 

• 2) 9J?an jie&e auö 9 bie Öurtbratwnrjel «tö, man 
er&Alt 3 , ober yf9 = 3. 

3) Sie 2Burjet beö S^Ierö fefce man aft 3<wler/ 
twb bie SSnrjel beö 9?enner$ aM Stenner jene* 25rn« 
ebe3/ ber bie »erlangte duabratwarjet au$brücft. 

Öfter ij» = = »A 
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Ii. ftnftftfttttfts 

1) «JMan wwanble ben 23rucu Vi6 in einen $ecf* 
malernd»/ man erhält 0,5625 / ober = 0/5625. 

2) 2Ban jtebe au« beut 3)eeimalbruc&e bie &ua- 
tratrourjel au«/ man er&ält o,75 ober ^0,5625 
= o,75. 

3) «Senn e« bie Stufeace etfobert, fo oermanble 
»an tiefen ®ectmalfru$ in einen gemeinen 2Jrucu, 
man erhalt al« bie gefundene SBurjet %, ober 0,75. 

$a&er ijt VV» = ^0/5625 = 0,75 = %, 

n. » e » f p i e t : 

6« fr« an« "/« bie &uabrat»urjet au«a.ejoa.en 
Kerben» 

r - 

I. Si u f I b f u n : 

1) mtt tiefte an« 64 bie anabratmnrjet au«/ 
man er&alt 8 , inbem ^64 = 8. 

2) 9J?an jte&e au« 19 bie ßuabratmurjel burdj 
Slnnaperung. etwa bi« auf brew ©ecima.ilellen au«, 
weil 19 ein unoofliUnbige« fltuabrat ijt, man erbalt 
4,358 . . . , inbem ^19 = 4,358 .... 

3) ©eil bie SBurjel an« 19 al« 3abier, nnb bie 
SBnriei au« 64 al« «Renner fene« 2Jrud)e« aefcßt 
»erben muß, weiter bie »erlangte ©urjel au«brücft, 
fo biuibire man 4,358 ... mit 8 (Ii. §. 5. 3uf. V.) , 
man er&ält 0,544 .... 

SWer ijt = = ~ = 

~- = 0,544.... 

H. « n f I } f n n g : 

{) SMan wrroanble ben gemeinen 25rud& •%» in 
»en JDecimalbruc^ 0,296875, unb jiepe au« biefem 
festeren bie Cuabrantjurjei au«, man erbdlt 0,544 . . . , 

inbem ^0,296875 = 0,544 .. . ' 

©after ijt f 19 /« = VO/296875 = o,544 .... 

HI. 8 e » f p i e I .♦ 
IDIan iiebe au« Vi bie &uabrat»urjel au«» 
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I. gnflffnng: 

1) 3iebt man au* 7 tie &uabrat»ur$el an*/ fo 
tleibt (in 91(11/ baper iß 7 (in unwnftänbigeö Qua- 
trat. SOTan multipttcire alfo mit 7 ten 3äpl(r 5/ 
man (rbält 35. 

2) 3lu* tiefer 3at>I jtebe man turd^ Slnndberuna, 
inbem ft( ebenfall* (in unwOfommene* &uabrat ifa 
tie &uabratn>uriel au*/ man erbtilt 5/916...., in« 
trm V"35 = 5/916 

3) 2>iefe 0uabratrourj(l 5/916... bfoitttt matt 
mit bem unöeränberten Kenner 7/ man erbdlt 0,845. . , 

©aber itt = 0/845 .... 

eigentlich follte man auch beu Kenner 7 mit 7 
multiplicireu/ weit man ben 3<*bler 5 mit tiefer 3atl 
mnltiplicirte / intern baturch ter SBertb te* 93ruche* 
unoeränbert bleibt (H. §. 7.)/ uut tann au* beut 
«ßrobucte ebenfalls tie Üuabratmurut au*jieben: e* 
ift aber 7 X 7 = 49/ unt if49 = 7; au* tiefem 
®runbe läßt man in tem »orliegenben Salle ten Sletu 
«er te* gegebenen gemeinen »ruche* unwrdntcrt, 
unb »erfä&rt tann auf tie angegebene 2Bctfe. 

II. St u f 1 6 f u n g : 

1) OTan »erwanble tureh Slnnaberung ten gemet» 
nen 95ruch S A in ten ©ecimalbruch 0/714285 .... 

2) 2lu* tiefem £>«imalbruche jiebe man tie 
Quabratwuricl au* / man er&ält 0/845 . . . . , iutent 

V^O/714285 . . . = 0,845 .... 

3) 2)ab(r ift tie 3«bl 0/845 . . . ti( gefachte ßtua- 
tratwurjel te* gemeinen S&ruche* Vi f ober yfVi = 

V"0/714285 . . . = 0/845 .... 

$. 33. 

JDie $rob( in Slbficht auf ti( 9lu*jiebuttg 

ter üuabratwurset. 

a) 3ff oeo Sluöitehung einer CluatratTOurjel 
am @nte fein SRefl geblichen/ unt fomit tie ge* 
funtene SButjel eine Slationaljahl, fo erhebe man 
tiefe nach S. 27. jum jQuatvate, man muh im 
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#aHe bie ftedfjmina. viMti fif/ ba$ anfangt ge.ge> 
bene Otiabrat wieber erOattett. 

b) 3ft ben Slufyiebuna, ber &uabratwurjel ju» 
lefet ein 9*eft geblieben, unb biefelbe burd) 2lnnä&> 
ratta bi$ auf eine aeroifie Slnjabl von 2)ecimal|iel* 
(en befrimmt Worten, fo erbe&e man ben SDeeimal» 
brud) wieber jum Ouabrate/ unb abbire ju bie* 
fem ben julefct getretenen SRefl/ man mujj wieber 
bie gegebene iQuabratjabl erhalten, 

I. 23 et) fj> iel ju a. 

3m I. Benfpiele M S. 29. bat man tie 3a6( 346 
lue SSurjel ettaiten. 

ergebt man 346 jum Cltmbrate / fo 'ttUtt man 
wieder i>aö gegebene £uatrat 119716/ intern 346 
X 346 = 119716; um teöwiuen ijl tie 3att 346 
wirtttd) tie gefugte auatratrourjel 4 ju 119716 

(§. 25. g.). 

II. 95 e n fp i el ju a. 

3m Ii. SBenfpiele t>ei nämiicben §. 29. bat man 
lue SBurjel tie 3apl 9008 gefunden. 

2)lan ertete tiefe 3apl tum ünatrate/ mau er« 
baft tötetet 8i'l44.o64/ intern 9008 x 9008 = 
*i'i44.064 ; teflwegen ifi tie 3atl 9008 »irflidj tie 
gefuc&te &uatram>ur}el ju 81*144.064. 

MI. 23 e i) f p i e l jn a. 

3m i. Beispiele te* $. 32. bat man ten 23rucb 
•/4 jnr Sursei erhalten. 

9J?an erpete nun % jutn Cluattate/ man erpdit 
»ieter V«/ intern % X Vi = %>; tater i(l Vi 
mirf(id) tie verlangte anatratrourjel, 

i. 25enfptet ju b. 

3m I. 23epfpieie te$ §. 30. bat man burd) Sfonk 
pernng alö SBurjel tie 3apt 1/7320508 . . . erpalten. 

f&unKÄue'l Mtbuti HI. 761. 5 
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QJtott erbebe nun tiefe Surset wieber jum Üuabrate/ 

e< tft 1/7320508 X 1/7320508 = 2/99999997378064, 

ittib abbtre baju ben jule&t gebliebenen SKefl 
0/00000002621936/ inbem man oorbin ba$ teete 
3iffer beßfetben jur redeten 6eite unb baö ,te©te Stffer 
bed oorftebenben ^robucteö, wie auc& bie übrigen 
Sifferrt von ber Siebten jur 2infen ber lörbmtng 
uad& unter einanber getrieben bat/ man erbält jur 
Summe bie 3abt 3/Oooooooooooooo. 

S)ie Stullen aOein na# bem gamma baben obne 
ein 3ablstffer feinen Sertb/ man tfewanbte atfo bie* 
fen gemixten ©ecimalbrucfc in eine gante 3abl/ tn* 
bem man biefe 14 snnflen / bie man bet)tn Sluöjiebeti 
ber StarJet anftatt ber fotgenben 7 Mafien beufefcte/ 
wegläßt / woburcfc ber Sertb biefer 3«W feineöweg* 
»eränbert wirb t§* 6.)* 

Seit man auf biefe Seife ben gegebenen £u* 
bu* t>on 3 lieber gefunben bat; fo ift bie 3abl 
1,7320508 ♦ ♦ ♦ ♦ wirfticfc bie burcfc Stunäberung tu 
ftimmte Surjel »on 3* 

Ii. JBcufpiet iu b. 

3m Ii. »eDfoiele be« $♦ 32. bat man bie 3<*bt 
0/544 > ♦ ♦ ald bie Surjet in ©emäfibeit ber erften 
Stuftöfung gefunben/ inbem man bie Surjet be$ 3fö 
tertf mit ber Surjel be* Slennerö bioibirte* 

9Uö Surjet be$ S^bterö bei gegebenen 23rucbe* 
ift bie 3abl 4,358 * f ♦ , unb alfl Surjet be$ Kenner« 
ijl bie 3abt 8 gefunben worben, 

9tun tü aber 4,358 x 4,358 = 18,992164; ab* 
birt man baju ben julefet gebliebenen SHefl 0,007836, 
ben man auf bie »orbin angejeigte Seife unter biefe* 
$robuct fe&t, fo erbält man 19,000000 = 19, 

gerner 8 X 8 — 64; wenn man atfo ben 35b* 
ter jum öuabrate erbebt, unb ben SHefl baju abbirt, 
fo erbilt man wieber 19 , erbebt man ben Sftenner 8 
ju biefer Sürbc, fo erbitt man abermal 64, baber 
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imtS^t—^ = 0,544,... wittm tie »erlangte 
SBurjer teö 95rnc$e* '%►. 

95<d ter II. Slnftffnng tiefe« SJewfpfelcfi tat man 
ten 35rud> 19 /« in ten entticben ©ecimalbrncb 0,296875 
»erroanteit, nnt an* tiefem JSeeimaibructe tie £ua. 
tratnwjel audgeiogen. 

Sur $rofte erbebe man bie gefiintene SBnrjet 
0,544 ... jum &uatrate unt abbire ten juießt ge» 
tliebenen SHefl 0,000939 auf tie angegebene Sßeife 
ta$n, man erbalt mietet 0,296875. 

©iefen entließen ©eeimalbrncfc wrwanWe man 
naefc §. 9. in einen gemeinen SJnicfc, intern man ten 
Sabletr «nt «Renner mit tem graten gemeinen 9J?aafle 
15625 tiwttrt? «nt man erbait mieter ten »rucn 

'V«, intern 0,296875 = ^»/^ = S^gg 

■ — *%4. 

iDarauö fie&t man von felbft ein, wie tie ©ac&e 
aniugeben ijt, wenn man be»m Iii. 85eofpiete tee 
§. 32. tie $rote matten wiO. 



III. 

• ■ 

. »ttfgaBcit in HBfitöt auf tie 3lu$jfe$ung 
ter £n$iCwnrjeln in 3a$len. 

» 

$.34. k 

A ) 2<te gegebene Satt «nm Äntn* ja 

erbeten. 

■ 

31 u f l b f u n a: 

l) 3ft We gegebene 3<täl «ine ton ten etilen 
42 gonjen 3<töl<n, fo fudje man fie in ter ßinie 
AB ter Safcefle te$ §.26., man fintet in einer 

5* 
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fenfretöten Stiftung unten in be* ßinic EF bett 
»erlangten ÄnbuS. > 

2) 3d bie aegebene 3<W ein« «nbere ganje obec 
gebrochene 3abl/ fo ergebe man fie nad) SSorfebrift 
beö $. 27. sunt Öuabrate. 

3) ©ieftf üuabrat mnltipHcire man mit ber ge» 
geöenen 3abl, ba$ babuwb erhaltene $robuet siebt 
ben »erlangten Subtil. 

. i. « * u f M e l : 

ee* fe» 8 i»w Änbu« iu erbeben. 

S( n f l b f n n g : 

SJian fucbe in ber ßinie AB ber SabeUe bie 3«bl 
8/ man ftnbet in fenfretbter SRicbtung unten bie »er* 
langten Äu&uö 512. 

Slnftatt baf man 8 breflinat att ffaetor febt, fc&reibt 
man fnrjer 8 einmal mit ber oben reebttf bengefe&ten 
3a&l 3/ roeld&e ber <Sn>onent be* Änbn* — ber 
dritten S&nrbe genannt wirb / nnb auöbtücft/ baf 8 

3 

jum Äubno* erboben »erben foU; baber ift & = 8 X 

8X8 = 512. 

II. SB e 9 i b't e t : 
@* fen 314 jum änbu* jn erbeben. 

« u f l J (n n g: 

1) SMan erbebe 314 jum 0nabrate/ man erbilt 

98596/ inbem 314 X 314 = 98596. 

2) £>a* äuabrat mnltiplieire man mit ber gege- 
benen 3«bl/ man erbalt inm «Probucte ben »erlangten 
äubu* 30-959.144, baber tjt 314 x 314 X 314 = 

30-959.144, b. b.r 314 = 30'959.144. ' 

m. 95 e» f P i e l : 
<£t foU o,o4 jum Änbnö erboben werben. 
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K M f II f 0 i g J 

1) mn er&ebe 0/04 {um &nabrate, man erbMt * 

0,0016. 

2) 5)aö ätuabrat mnltipltci« matt mit ber gegebe- 
nen 3abl/ man er&äit jum ^robnctc bie 3abt O/0O0O64; 

ba&er ijt 0/04 = 0/000064. 

IV. » e « f p i t lt 
& foU V* juttt £nbu* erboben werben. 

91 n f Ii f n n g : 

1) SWatt erbebe % jum Änabrate/ man er&aft Vi«/ 

t>« % X % = 

2) ©aö ünabrat Vu mnftiplieire man mit %, man 
ttfrdlt inbem •/« X % = a 7«4. 

Saber tft (%) = % x »/i X V* = *'/«, ober 

I. Sttfo^: ©leiere 3<»blen geben jum Äubutf 
erhoben gleite Äubtf jabten ; inbem bie öuabrate gteU 
djer Sablen gleich ftnb (§. 27. 3uf. i.), nnb biefe/ um ben 
Äu&usJ ju erbauen/ triebe? mit ben gegebenen Sablen 
mnltipHeirt »erben. SBie alfo |. 85. 2 = 2 / fo tft 

3 3 

«nc& 2 = 2/ ober 8 = 8. 

u< 3 « f « & ; 23e» nttgleid&en 3<»blen giebt bie gr3* 
fere 3abt ben größeren Äubnö/ nnb fomit bie fieinere 
ben fleineren Äubuö. Sie }. 23. 4 < S, fr i(l attefc 

3 3 

4 < 5, ober 64 < 125, 

in. 3nfa&: Sin ^robnet wirb }nm Äubua erb«« 
ben/ wenn man leben Factor bajn erbebt/ nnb bann 
bie £ubutf ber gaetoren wieber jufammen in ein $ro« 

3 3 3 

buet fett, eö ijt baber (2X7) = 2x7 = 8 
X 343 = 2744/ unb i4 jtttn JTti&uö erhoben / ba 
2X7 = 14, giebt ebenfalls 2744. 
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IV. 3tsf<t$: Gin $vtt$ wirb junt £ubu$ er&o- 
6cttr wenn man ben 3«bfer unb SKenner sunt Äubuö er« 
bebt/ bann ben Äubufl be« 3äbferö al« 3ä&ler nnb ben 
Äubuö bcö Bennert att Kenner jene« SJrucbeö fegt, 
ber ben »erlangten Äubu$ be$ gegebenen Sörnc&e* 
Wttrucft. 

» 

$te ©ectmalBrüd&e erbebt man wie gange 3<W*tt 
na* l>er bei) benfelben aufgehellten üJlultiplications* 
reget gum Äubul 

SM*«'* J. 95- ( 4 /) 3 = = 

V. 3ufa$: ©er Äubu* etneö id&ten 95rucf)eö tfl 
ein idfjter 25rucf>, unb ber Äubud eines nnäd&ten S8ru- 
$ti, beffen 3Wer fo groß ober große* ift/ aW ber 
Kenner/ tfl luieber ein folget unäc&ter ©rock 

SWer ijl i 93. (%) 3 - 125 /W pyO = "Vwv 

VI - 3«fa$: 9fa$ bem ©efagten ge&t Umt, bag 
bei) gießen 3<*blen bie Ouabrat* nnb Äubiftmirjeltt 
g(etd) fmb, bei) ungleichen Sailen aber entfpricfjt ber 
größeren 3ab* bie größere ünabrat* nnb Äulufittur- 
jel, nnb ber Heineren bie Heinere Clnabrat^ nnb £u# 

3 3 

(5* ift 8. 95. 216 = 216, ba&er tft V" 216 = V"2l6, 
ober 6 = 6; ferner ift 64 = 64/ baber tft V" 64 = 
^64, ober 8 = 8; bann ifl 216 > 125, ba&er ift 

3 3 

V"216 > ^125, ober 6 > 5; enblicfc «1 25 > 9/ 
ba&er ift yf 25 > / 9/ ober 5 > 3. 

VII. 3ufa&: £atbie3<W/ welche im Cimtttatt, 
ober fiubuJ erboben wirb» am (Sttbe Stuae«/ fo erbebt 
man nur bie linfflftebenben SablJifFem jutn Önabrate 
ober Änbni/ nnb bingt bann bet)m dtabrate gur 
rechten <5cite jttKDtnal/ unb bet)tn Äubuß breomal fo 
viel 9ltt8eti an 7 alö in ber gegebenen 3«bf oorfommen. 

2 3 

©aber i|l s. $8. 60 = 36oo, unb soo = 125000000; 
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2 3 

inbem 60 == 60 X 60 = 3600/ tittb 500 = 500 X 

500 X 500 = 125000000 (L §. 55.). 

S. 35. 

B) 8n* «itter aanjen 3«M/ M< nie&t titelt 
«I« 3 3tffer» tat/ bie Änbifwnrjel anö* 
jnaieben. 

SCaflofung: 

i) SKatt fu#e in ber ßinie EF ber Tabelle 
t>e$ §. 26. bie gegebene 3abl, findet matt flc ge* 
ttott/ fo fte&t in einer fentrecbten SRkbtnng oben 
in ter Sittie A B bie gefnebte Äubtfrourjel. 

2) $mbet man fie ntcbt genan, fo ne&me man 
von bem näe&jl Heineren in ber Jabelle wrfom* 
roenben änbuS Die jlnbifwurjel, unb bemerfe fuft 
ben M ber ft<b ergiebt/ wenn man biefen Äubnl 
von ber gegebenen tfubifjabl fubtrabirt. 

3) i« SBurjel wirb in bitfem Satte burcfc Slnnabe- 
tnng beftimtnt/ wie biefe« in ber gotfle geieigt »er* 
ben wirb. 

i. » e 9 f » < e i t 

@* foQ and 729 bie äubtf rottr jel anzogen werben. 

Sinflifnng: 

9?an ftnbet in ber ßinie E F Der Xabette biefen Än* 
btt«/ baber (lebt in einer fenfrecbten SRic&tnng oben in 
ber Sinie ab t>ie »erlangte SSurjel 9. 

3 

©ejjwegen ijl V 729 = 9. 

H. » e v f P i e t : 
6ö foO an« 613 bie ßubifwurjet anzogen werben. 

21 u f l 6 f n n fl : 

«Dlan ftnbet in ber £a6ette biefen Änbu$ nit&t/ er 
liegt aber twifeben ben Sailen 512 «nb 729/ roefcbe 
in ber Smie e i r »orfpmraen; baber nebtne man vom 

■*v s .s«s 1$»»} Ki,< ••:»".,«/ 

• ■ * ■ I 
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£12 tu entforecfcenbe Subifmtitt 8, triefte fcfefc 
©ttrjel $um Äubuö/ unb fubtraf>ire tiefen wn bem ge- 
gebenen Ättbufi 613 / man er&alt jum Sleffe 101 , um 
fteamiUen bat man Wer bte 3a&l 8 alö &ubifrour§el ge- 
funden/ »i&renb 101 aW Stefl jum SJorföeine fommt* 

$. 36. 

C) 2itiö duer gangen 3«bl M e Äubifwurjet 
attdju jte^ett/ eö mag bte gegebene 3«&l 
an< wie immer t»ieten 3 iff er n belieben. 

Sluflofung: 

1) ffllan tljeile Die 3a&l t>oit ber Stedten m 
fiinfen in klaffen, unb gebe jeber klaffe 3 3ifferit, 
«tit Slulnaljme ber legten klaffe/ bie aud) iroeo obet 
«i» 3HFe* Gaben borf, unb ifc&e redjtl einen SJertieol» 
flrid)/ ober madje bageqen ein anbercllrennungljeic&en. 

2) «SJldn jtcOc mittel ber Tabelle bei §. 26» 
aul ber etilen Älaffe bie ubifmuriel aul, fdjrei&e 
biefe redjtl an ben SBerticalfhid) fein ; man ergebe 
ferner biefe SBurjel jum Subuö / fubtra&ire biefett 
üon ber erften klaffe/ inbem man bal le^te 3iflFee 
belfelben unter bal legte 3iffw tiefer Älaffe fd)reibt> 
unb fege jum SHeffe bie nädtfe klaffe. 

3) SWan ne&me bal brenfadje Quabrat bei a> 
funbenen SBurjeUljeilel, unb fege biefel fo all Di« 
mfor unter ben SRejl unb bie Oerabgefegte klaffe, 
bafj bal legte 3€er belfelben unter bal erjle 3(f« 
fer ber jwenten Älaffe jti flehen tommt, wenn man 
nämlid) bie Älaffen unb Ziffern »on ber ßinfen juc 
3?ed)ten jäljlet. 

4) SWan btoibire toirftid) mit bem all 3>it)f» 
for genommenen breofadjen üuabrate bei ertfen 
Sbeilel, fdjreibe ben Quotienten all ben jmenten 
23urjeU(jcil red)tl neben ben erffen 28urielt&eil &in, 
unb fege nun nadtfe&enbe bren ^robuete; 
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a) Uß breofadje £uabrat be$ offen JfjeileS in 
ben jweoten, b. 5./ ba$ breofacbe jOuabrat be$ er» 
flen SBurjelt&etleö wirb mit bem jweoten SBurjel* 
t^eile mnltipHdrt; 

b) ba$ bremadje Öuabrat beö jweoten J&eile* 
in ben erilen; unb 

c) ben Äubu$ be$ jwegten SBurieltbeiW: 

J»iefe brco qSrobucte werben bann fo unter ein* 
anber getrieben: 

cO ba$ legte 3<fftt vom breofamen £>uabrate 
Ui erjfen SbeileS in ben sweoten f 6mmt unter ba$ 
erffe 3tflrer ber jweoten klaffe ju fielen ; 

&) ba$ legte Stffer »om breofaeben Ouabrate 
Iii jweoten SbetleS in ben crflen rommt unter baß 
jwepte 3>fer biefer Älafie aufleben; unb 

y) boö legte 3iflfa J>cd Äubu$ be$ jweoten 
2Burjeltbeile$ fommt unter ba$ britte 3»ffe* biefer 
Äloffe su jteben. 

5) J)ie eben benannten 3 «ßrobuete werben fo, 
wie jie ba frefjett/ abbirt / unb ifjre 6umme wiib 
»on bem SRefle unb ber oben jte&enben jweoten 
klaffe fubtra&trt. 

6) S(uf bie nämlkbe SBetfe oerfdbrt man beo 
allen folgenben Olafen/ bie no<b Oerunter ju fe* 
$tn fmb. 

SRan fegt ndmlicfj jebe folgenbe Älaffe ju bem 
ben ber 6ubtraetion jum SBorfdjetne gefommene» 
SRejfe, nimmt bann aß ©ioifor ba$ brepfacbe jDua» 
brat ber fdjon gefanbenen SBurjeltOeile/ bie man 
jufammen wie eine 3<Wl betrautet/ btoibirt bamit 
ben 9te# mit ber beruntergefegten folgenben Äfaffe, 
unb fegt ben Quotienten alä einen netten 23urjel* 
tfceil neben bie borigen SSurjelt&eile bin. 

■ 

« 
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ferner fefct man dann imitieren 

a) da« drenfame Duadrat aller übergebenden 
SBurjeltbeile in Den folgenden , fo cöeit gefundenen 
SBurjelt&etl; 

b) da« dreofadje öuadrat de« folgenden 2Bur» 
jeltbeile« in alle oorbergebende ; und 

c) den Äubu« de« folgenden SBurjeltbeile«. 

2)iefe dren ^roduete werben bann jederjeit fp 
untereinander gefebrteben/ bog 

«) ba« le$te 3iffer be« erjlen ^robuete« unter 
ba« erfle 3iffer der berabgefefeten folgenben ßlaffe/ 

|8) baß le&te 3ifer de« jwewten ^robuete« un» 
ter da« jwente 3iffer diefer Älaffe, und 

y) da« le&te 3iffer de« dritten Sßroduete« un* 
ter da« le&te 3ÜF«v ndmlieben klaffe ju fle&ett 
lommt. 

2>iefe qjroducte werden dann, wie ffe da jfebe», 
a0e&eit addirt / und törc 6umme wird von dem 
9iejie und der beigefügten Älaffe fubtra&irt. 

7) Äann man einmal mit dem dreifachen ciua* 
drate der gefundenen SBurjeltbeile niebt dtoidiren, 
fo ijt der neue SBurjeltbeit 9lull ; man fdjreibt alfo 
Stoß an die 6teüe de« folgenden SBurjeltbeile«/ 
fefct die ndcbjfe Älaffe Herunter/ und nimmt ba« 
breofadje iQuabrat der je|}t vorhandenen SBurjel» 
tbeile. 

#ann man aber einmal die 6umme der 3 bc* 
nannten $robucte nid)t fubtrabiren, fo ift der 
SBurjeltbeil fö grofjy und muji Heiner genommen 
werden. 

8) erbalt man, indem man da« Serfabren auf 
diefe Steife immer fortfe&t/ jujcöt/ wo feine Älafife 
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fo iji bie gefugte jfu&ifwtirjel genau benimmt 
Worten / unb bejjfjalb ijl biefelbe eine Stationaljabl. 

(Srbält man aber iuleßt einen SRefr, fo muf* 
bie SBurjel burd) Slnnäberung befftmmt werben; 
wie btefeS gefdjiebt/ wirb in ber folgenben Slufgabe 
gejeigt wrben. 

Sugleid) ijt nod) ju bemerfen/ bajj bie tfubif» 
wurjel aflejeit fo viel 3ifern befontmen mu$, atö 
klaffen bie gegebene Äubifjabi ent&älr. 

I. 25 e 9 f y i e I : 

e$ foö an« 157464 bie Änbifwnrjet angesogen 
wercen* 

9fitf(ftfttM* 

1) (Watt tf>e«e biefe Sa^I in Älafiett wtt ber Stec!)* 
tett jur ßinfen; man erhält 2 Älafien/ be|5&a(& be* 
tbmmt bte SCBurjel auefc }U>e9 Siffern: 

*f v Greene £ubu$ 1 57 1 464 { 

2) SKitteW ber SabeDe beö §. 26, jie&e man an« 
ber etjlen Älafie bie Äubifrourjel auö, unb (treibe fte 
ttd)t$ naeft bem Söcrticatflricfte ; ben gefundenen etilen 
SSurjeltbeil 5 er&ebe man jum Äubuö / jiebe biefen 
t>on ber erlten ÄJaffc ab/ inbem man batf Ie$te Siffer 
be«felben nntet baö iefctc Siffer biefer Älaffe fcfcreibt, 
itnb fe&e jum Stelle bie nicfclle Äfaffe : 

*er gegebene £tt&u& . 157|464 TS . 

Itt ÄUfcuS M frfreit £&ei(e* 125 I \ btt etile 

tet SKeft mit te«r näcötfen Stafft 324 04 <y 5 

3) 2J?an ne&me ba« bregfaefce &uabrat betf erllett 
SBntjeUbeileö aW ©toifor; eö i|l 5 x 5 = 25, un& 
25 x 3 = 75, bann fc&reibe man baö tefcte Siffer 
batton unter baö etile Siffer ber jroeDten fftaffe, fomit 
5 unter 4 ; ferner bioibire man 32 mit 7 f man er# 
feati ben Quotienten 4 aW ben iwepteu unb lepteti 
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9tun fege man 

a) baö brenfac&e önabrat be$ erden JC^eKc« in 
ben jttKötcn ; eö id baö breqfacbe £tuabrat l>eö erden 
Sbeiieö = 75 , unb tiefe« mit 4 multiptteirt atebt 
300, bawn fommt baö legte Sijfer / fomit He M 
unter t>a« erde 3iff« ber swenten Älaffe $u flehen; 

b) baö bretrfac&e üuabrat be« jwenten Sbetle« in 
ben erden; eö id 4 x 4 = 16/ bann 16 X 3 = 
48/ unb baber 48 x 5 = 240/ bawn fommt ba$ 
legte 3iffer / fomit bie Stull unter ba$ jmeute Siffet 
ber regten tflaffe ju flehen ; enblicfc 

c) fege man ben Äubu* beö jmewten Sbeitefl; e$ 
ijl 4 x 4 x 4 = 64 / bttwn fe&rei&e man ba« leg« 
Siffer unter baß legte 3iffer ber jmenten Älaffe/ »eU 
cge in biefem 23e»fpiele bie legte älaffe id: 

157|464 r 54 

125 I X Kr iw«)t( 
32464 «Buwrttljftt 
©a» tre»f«4« üuattat Ut Um ZfitiM ifr 4. ■ 



«) "0«« t>re»fa<fie üuabrat krt lte« ZitU an« 

(e* in ben 2tm ow 

t) Sxtf s«>)fa*e £tuat>r«t M vttftm nin 

ZW* In ttn lten * w 

<) in Su&ui »«i jweijtm tfttilrt 64 



DU Summe Wtfer 3 $r»fett(te 



32464 



4) Slbbirt man bie ermahnten bre» tyrobuete/ wie 
biefeö berett gefcf>eben id/ unb fnbtra&irt man ibre 
eurnme wn bem Siede unb ber beogefegte» legte» 
klaffe/ fo bleibt bter nidjt* mebr übrig. 

3)ager id fa 57464 = 54. 

n. «5 < » f M e l : 

®* foö au« 75.955 / 677.S75 bie ÄttbifWttWl an- 
gesogen »erben. 



Digitized by Google 



77 

* 

"* • f 1 1 f • • gl 

»er aeae&ene s«but 75|955|677|875 T 423S 

SDer 5f«6«f be* Ilm gB«r|ettQe«e # 64 I I ' (, *er ffft 

«Der tteft mit ber närtflen «raffe 11955 . SStttieMeU 
JDa* breirfaäe üuabrat M lten v Ä tft 4/ ber 

-neun « iwme<a2/ 



96 ber britte ifl 



<Ö *Da$ brewfadje üuabrat bei lten 

XUettrö in ben 2rcu 
*) 3)a* breofaÄe üuabrat be* 2ten ^ Ä 3, «nb ber 

«WW in ben lten 410 tlfrlf 

c) «Der ÄubuJ bei 2ten 3*eilef 8 itltfeil i(l 5, 

!Die 6umme biefer breg $rob«c te 10088 

!Der «Kfd mit ber bvitten klaffe 1867677 
♦Da* breuffldje üuabcat M Ifen 
unb 2ten 5tfjeil<$ 



5292 



«) Da* brcDfacüe üuabrat be* lten 4 c ftT/: 
«nb 2ten Xfteile* in bfn 3ten lOö/O 

*) S>a* breqfacfte £uabrat be* 3ten 
XOeileg in ben lten unb 2tcn 



1134 



<) ©et £wbu* M 3ten X&eiie* 27 



<Die enntme biefer bre» 9>rob«cte 1598967 



«Der meß mit ber (eetrn «faff* 26871 0875 
SXt* brenfaefce £uabrat be$ lten/ raATQ'T 
2ten «nb 3ten Sbeiie* 030/3/ 

<0 *DaS bret)fa<6e üuabrat ber breo o£**q*c 

erden Xöeile in ben 4ten ^OOO^Oö 

I» Da* brenfacGe üuabrat be* 4ten ^roc 

ZWUi in bie 3 erften Xbeile M/Ä. 

<) Der Äubu* bei legten X&eile* 125_ 

«Die 6«mme biefer 3 ^robuete 268710875 



©aber ffl tf763W6rtAlS = 4235. 

HI. «enfpiel m a. 

foH an* 748'613.312 bie Änbifwnrjet «Höge« 
jagen werten, 

SC tt f Ib f « n g : 

l) OTan t&eile bie 3abt tu Olafen nnb »erfahre 
Wer/ wie in ben betten fo eben angefü&rten SBenfpie« 
len, man erbolt jnm 9tejte 9/ welchem man bie nd#|Je 
5Uaffe bepfe^t: 
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©er mtUnt *uM 748|6i3|312 f 9 

©er Alfa« M ittn Tk*m 729 » X ber erfte 

©er «Reil mit ber 2ten Staff* 19613 ^«W^eil 

2) üJtan neunte baö bret)fad&e Guabrat beö erffett 
Steile«/ man et&drt 243, inbem 9 x 9 = 81/ ttnb 
8i x 3 = 243 ; bad lefcte 3iffcr bat>ott fd&reifee man 
tinter bad erde 3tffer ber awettfen jUafie, fomit 3 wu 
ter 6. 

©ie 3a&l 196 ijl nid)t teilbar burcfc 243, ober 
1 laßt ftcö bnrc& 2 nic&t bnnbtren, ba&er ijl ber 
jtvetne SBntjelt&etf Stull / man fe$e alfo jum erften 
Steile ttnb ber jwetjten Älaffe anc& bie britte Äfafie 
terttnter : 

748|613|312 f90 » 
729 I 1 ter stört)» 
19613 * ®ttwf» 
©a* brenfarte üuabrat bei Ire« gprt teg 243 «Wl *fr <>♦ 

©er ite ttetf mit ber 2ten imb 3ten Stoffe 19613312 

3) 9Man ne&me nun bafl brei)fad&e üttabrat ber 
Beibett erften SBurjelt&etfe / man er^tt 24300, inbem 

90 X 90 = 8100, ttnb 8100 X 3 = 24300. 

Sttefe 3a&l neunte man alö ben 5)tmfor, ttnb t>er^ 
fa&re anf Die porige SEBeife/ man er^lt snfeet feinett 
SRefl me&r, 

748|613|312 J908 
720 I X ber lefcte 

19613 rourieltfteif 

243 



19613312 



©a$ brettfadje üuabrat ber betben erften 9 ata 

Steile * tJ< 

ä) ©a$ breufaefce üuabrat ber beiben er» 

X bette in ben 3ten 

t>) ©a* breufatöc üuabrat be$ 3ten £&ei» iroan 

Je* in bie beiben ertfen Sbeile 1/ÄÜ 

c) ©er Äubu* be* britten Xfjette* 512 



194400 



©ie 6umroe biefer 3 tyrobnete 19613312 
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©afcer iff ^74S 9 613.312 = 908. 

3btmetftttt0 : ffiur&e einmal fein Med roSbrenb ber 
§iebun<| ber jQuabrat* ober ffubifrourjel bleiben/ unb el 
»Sceu nocb mebrere Älaflfen von Fullen üorbanben/ fo 
fefct man in lie SBurjcl obne ein »eiteret SJerfabrert 
flleid) am (Eube fo Diele Fullen, a(* fotc^e Staffen dop 
banben finb. 

D) Slu$ einer gangen 3a&I/ welche feine 
»otlfommene ÄubifjaH i|t/ Die Äubif* 
wurjel itxtd) Sltutä&erung $u bejUmmen. 

2Benn be« 9Iudsief>uttd ber JTubtfwurjel and einer 
flanien Safcl julefct/ wenn feine Älafie mebr jum 
£erunterfe$en twbanben ijl/ ein Sied bleibt/ fo tft Die 
SBurjel ebenfaB« (Mo.) eine 3rratinatjabt/ bie 
man burd) Slnnäbmmg 6id auf fo Diele ©ecimalen 
beftimmt, alö eö ber wlfegenben Stufgabe gemäj; 
tiöt&»enbig ijh 

€inen folgen Äubn* nennt man bann einen utt- 
»oUftdnbigen — unwllfornmenenÄubutf/itt* 
t>em bie bemfelben entfprec&enbe 2Bur$el nie genau be- 
nimmt werben famt/ unb e$ formt (eine 3abl gtebt/ 
bie »um Änbuö erhoben bie gegebene Äubifja^t wie* 
ber giebt, 

Sie «uüjie&ung Der ffubifrourjel burcf) Sfnnd&e* 
*mtg gcfc&ie&t na* folgenben Sieg ein: 

r 

1) 9todj ben im §. 36. aufgeil entett Siegeln 
jicße man bie Äubifwurjel au$/ man alle 
klaffen herunter gefegt bat. 

2) 9lun fege man jum legten SRe(?e bre» 9M» 
Jen w redjten ßeite $itt/ nnb »erfahre auf bie 
berannte Seife. 
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3) 3um fe&ignf Sletfe fefce man Meter bren 
«Hullen/ unb fejje fciefeö Serfa&ren, tnbem immerhin 
ein SRetf bleibt/ fo lange fort/ oj^ man eö für nb« 
tbig eradjtet/ um für bie wrliegenbe Slufgabe mit 
ber gebörigen ©enauigfeit bie »erlangte tfubifwur* 
jel ju finben. 

4) 6o oft 3 Hutten / um gleidjfam bie feb- 
Ienben klaffen ju ergänjeii/ ben Stellen bengefefct 
werben/ eben fo viele Stoimalen febneibe man von 
ber SRecbten jur hinten ab/ ober/ wa$ eines tff, 
man macbe ben Sluestebung ber tfubifrourjel/ wie 
ein 9te|i bleibt/ unb jum Berumerfehn feine Älafie 
mebr wrbanben ijl/ ein domma, unb verfahre 
bann auf bie angegebene SBeife. 

$ie linft bor bem Gomma ffebenben Slffern 
mamen bie ganje 3ab(/ unb bie nac& bemfelben 
folgenben bie ©ecimalen auö. 

2Bie ben Mie&ung ber üuabratwurjel/ fo 
Wirb aud) bier auf otefed Gomma beom wirflkben 
9lu$steben ber Äubifwurjel feine fernere SRuefjtcbt 
tnebr genommen. U U 

» e n f V i e I:.. . „ .,. 

es foö aus 3 bie Sinbitmnti fcurd) 9fonä$mma 
iii auf 3 ©eeimat* u au^eiogen wertem 

t:J?tt ! *'«'» « l , * • 

»Mir« , : : 

»nf* 



Digitized by Google 



-w-w 81 

St u f l b f u n ö : 

3 <M42 

J 

1) 2000 
3 

■ ■■ 

12 
48 

64 



1744 



3) 25 
588 



mir 



2352 
672 

; 64 

241984 

3) 14016000 

' 62208 ; 

124416 
1728 
8 

12458888 
Stetf 1557112 

©eil man brenmat anftott ber fotgenben Äfafle 3 
Wullen bem SRefte bepfefcte/ fo mujj man von ber Sie*» 
ten iut Sinten au* 3 Scctmafco abfcfcueiben; I>af>ev 

ijl /3 = 1,442.... 

I. Sufafc: 06 tie Äubff wurdet buretl »nnäbe* 
rung ju beftimmen in" ot>er nitut, erfennet man bei) 
ter mirflicben 2Ui$jiebung berfelben/ inbem man ba 
fiept/ ob iulept ein SRcji bietet ober ntc&t. »leibt ben 
Sluöjitbung ber Äubifrourjel auö einer ganjen 3«bt 
julc^t ein SReft/ fo muß bie 2Bur$el bur* Slnnä&erung 
benimmt werten, bleibt aber fein SRefi/ fo wirb bie 
SBurjel genau gefunben. 

h. 3ufa$: 6o oft ber Äubu* M erften $&ei« 

©nirtf*«»'* ertrtu* III. IWJ. 6 
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M ober überbauet ber 6ubtrabenb wirfliefc abgejo» 
gen werben fanit/ unb fomit ein Stell bleibt ober ber- 
felbe Stull ilt / fo 0« «mm» bie einjelnen 2Burielt&etle 
nic^t in gro§ ßenommeu / gleichwie bie ganje aefun- 
fcene «nbifwur jet ni*t ju groß ifi , wenn t&r Äubu* 
ntcbt großer ift, al« bie gegebene ffubifja&l, an« wel* 
fax bie Äubifrourjel ausgesogen worben ift. 

SDie Äubifwurjel ift an* nte&t ju Kein/ wenn 
entweber fein Stell bleibt, ober betfelbe fleiner ift, aW 
iene 6umme, bie man erbdtt, wenn man jum bmrfa* 
eften 0uabrate ber gefunbenen jtubifwnrjel ba* ©re»* 
facoe berfelben unb bie 3«bl * «bbirt. 

©aber ift j. 95. 4 al* btetfubifwursel wn 27 m flrof, 

weil 4X4X4=64, unb 64 = 4 ßtöger ift 
oW 27, folglich 64 »on 27 nieftf fubtrabtrt werben 
fanu. dagegen ift 3 bie wabre Snbifwurjel »on 27, 
Weil 3X3X3 = 27/ nnb 27 — 37 = o. 

@o0te j. 93. an« 146 bie Äubtfwurjel ausgesogen wer- 
ten/ fo wäre bie angenommene Äubifwurjel 4 ju Hein/ 

»eil 4 3 = 64, bann 146 — 64 = 82, nnb ber Steft 
82 nt<$t «einer ilt, «« 3X4+3X4 + 1 

= 61. 

SDagegen ijl bie 9Bnrjel $ nic&t ju «ein, »eil 

3 

5 = 125 , bann 146 — 125 = 21, nnb baber ber 
Stell 21 Heiner ifl, alt bie 6nmme bes bret)facben 
fcuabrates famrat ber brenfac&en SE&urjel nnb l, ober 

21 < 3 X 5% 3 X 5 + 1, b. 21 < 91. 
f §.38. 

£) 91 uö einem ©eeimalbrncne bie äubifc 

wurjel anöjnjieben. 

St u f l b f tt tt ß : 

Vit* einem gemiföten ober «ttgemif4ten $e<imal** 
Grucfee wirb Mc tfubifumriel naefc folfleuben SHeciefo 
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1) «Man tbeile bie JDecimalen, inbcm man un* 
mittelbar nad) bem Gbmma anfängt/ von ber ßin* 
fen sur SRedjten in klaffen / bereu jcDc 3 3iffern 
$at; bie beo Der legten Älaffe etwa fcblenben 3if* 
fem ergänze man burdj Stollen / inbem man eine 
ober jroeo «ßttflen rcdE>tö ben Sedmalen benfefit/ je 
nadjbem nod) ein ober smeo 3iffa*n abgeben foU» 
ten. 9tadj tiefem tOeile man auf bie befannte 
SBeife bie etwa bem IDeeimalbruc&e angelangte 
3abl von ber SRedjten jur £infen in klaffen. 

2) «Rad) ben im §. 36. aufgehellten Regeln 
Wirb nun bie Äubifwurjel ausgesogen/ unb alle 
3iffern vor unb nad) bem (Somma sufammen wie 
eine ganje 3<*Öl betrautet. 

3) kommen im £ecimalbrud)e feine Jansen 
vor/ fo befommt aud) bie gefugte Äubifwurjel feine 
©anjen/ wejföalb alle gefunbenen 3\§an 2)eciraa* 
len fmb. 

kommen aber ganje vor/ fo bruefen bie linft 
ftefjenben 3*ff«it ber SBurjel wieber eine ganje 
3af)l mit fo vielen Siffern aus / als klaffen bie 
ganse 3<d)l ^S gegebenen 83rud)eS enthalt ; bie 
übrigen 3ifern von ber Slnfen sur SRedjten fmb 
bann bie Secimalen. 

Rommen im 35ecfmal&rud)e feine ©an&en vor/ 
fo treibt mau aud) gewoljnlidj gleich anfangs bie 
9M unb baS (Somma (o,), ade folgenbeu Siffern 
fmb bann 2)ecimalen. 

kommen ©anse vor/ fo maßt man baS 
€omma/ wie bie klaffen ber ganjen 3al)l aufbö* 
reit/ obne baji man beom wirflid)en SluSsieben ber 
SBursel auf biefeS Gomma nod) eine fernere SRucf» 
fic&t nimmt. 

2)te. vor bem Gomma jfe&enben Siffern brntfen 

6* 
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wietier eine ganje $af)h unb bie nadj bem £omma 
fWgenben 3iifern brürfen bann bie Secimalen au$. 

4) 33lei6t jule&t ein SReji, fo fann bie Äubif. 
wurjel, intern man attejeit anjlatt ber fblgenben 
klaffe 3 Fullen $um Stelle fefct, fo genau beftimmt 
»erben/ alö eö bie wrliegenbe Aufgabe erfobert. 

3)ie gefunbene SBitrsel befommt bann um fo 
viele ©eeimaljtelien mtfc f aU oft folt&e 3 Srtutte» 
bem SRejfe beogefe&t worben jtnb. 

I. » e 9 f y> i e t $ 

S< f#0 and 1520/875 bie Äubifwurjel ausgesogen 
werben. 

■ 

«uftJfung: 

» . , 

1) SEBeil bie JDecimaten genau eine ÄIrtffe von 3 
Siffern außmacben/ fo tbeile man aucb bie aanje 3«bt 
von ber Kenten m Sinfen in Staffen / unb siebe fo* 

mit autf 1520875 bie Äubifwurset auö; efiift \^1520875 

— 115. 

2) JDa nun bie ganje 3abl 2 Staffen bat / fo Be- 
fommt aucb bie SBuejet eine gange 3abt von 2 Sif- 
fern; belegen ift ^1520,875 = 11,5. v 

lt. S5 e » f p i e t : 

€t foO aufl 14/8 bie Äubifwurjet ausgesogen 
werben. 

Sluflofung: 

1) SJton bringe bem ©eeimalsiffer ree&W 2 Stullen 
an/ unb siebe aü* 14800 bie Äubifwursel auö/ man 
«rbatt 24,5 .... 

2) 2B<it bie ganje 3abt 14 nur eine Ätaffe bit- 
tet/ fo betommt aucb bie SBursel eine ganse 3abt mit 

einem Siffer ; baber ig >f 14/8 = 2,45 .... 
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§. 39. ; .t\i' 

F) ftut einem gemeinen «rut&e '»fe"*ttt& 

Slufl&fung : ; 

O 3<I l«t gegebene SJrucfc ein gemixter 
25m*/ fo ri#te man t^tt ein/ um benfelben in 
tot ©ejfalt eineö ungemifefcten 83rud»e$ ju erhalte« 

(II. §. 28.). 

2) «Wan jieöc nun aflererjl auä bem «Renner 
bie Äubifrourjet au$, um ju fe^en, ob wiegt nodj 
cht Stejl bleibt, unb a(fo baraulju erf ernten, oft 
ber kennet ein »oflfommener ÄubuS ijl, ober nit&t. 

3) 3d ber 9lenner ein ooajlänbiger Stubui, fo 
jte&e man aud) auä bem Saxler be$ gemeinen 
Sruäeä bie tfubifnourjel au$. 

»leibt julefet fein SRejl, fo ijl au« ber 3d&let 
be$ 23rudje$ ein twuTommener $ubu$. 

4) J)te SBurjel be$ 3d&ler$ ne&me man a« 
Saxler/ uni» bie SEBurjel beö 91enner$ atö Kenner 
feneS 23rnc&e$, ber bie »erlangte ßubtfwurjel aufr 
brüeft. 

5) 3jl ber Slenner ein unbofljfdnbiger Äubu*, 
fo multiplieire man mit bem Öuabrate be$ 9len» 
nert ben 3d&ler, unb jie&e nun au$ biefem $ro* 
buete entweber »am $.36./ ober im Sode jule&t 
ein SRejl Utibt, na« SJorfc&rtft be$ §. 37. mitteW 
ber 9lnnd&erung ber tfubifwurjel m auf fo oiele 
SccimalileHen autf, all e$ bie »orliegenbe Aufgabe 
erfobert. 

SBenn ber 3d&ler nit&t gteim ijl bem Stcnner, 
fo ijl bie SBurjel biefeä <ßrobuete# aflejeit eine 3r* 
rationaljaöl, bie man burdj Slnnäberung bejltmmen 
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3(1 öfter ber 3afl« gleid) bem kennet/ fo 
Iii t man baS SBurjeljetdjen weg/ unb t>ie 2&urja 
<jt ber vorige Snid), mbem ein foldjer SSrud) 
oletd) 1, unb jebe SBurjel von 1 Wiener 1 ijt. 

6) (Die gefundene SBurjel beö mit bem 0ua* 
Drau be<S Kenner« multtolicirten ^ e ""2 
aß 3abler, unb ben unr-eianberten Kennet al« 
Stenner jene« S3rttd)e$/ ber bie »erlangte Äubit« 

round aufrieft. • 

7) 3n biefem Unteren Satte biolbite man nad) 
ben beo ben 5>eetmalbrud)en aufgetfellten Kegel« 
t>tr tDiviftott ben Sabler mit bem Kenner/ weldjet 
«ine ganje 3abl iff/ nnb man erbalt bie gefudjte 
SSBurjel in bet ©eftalt eine« ©ecimalbrud)eö\ 

8) 3ufammengefeöte, ober gebrochene 23rud)e 
muffen nad) ben im II. J&eile §. 42. aufgehellten 
Siegeln in einfadje S3rud)e oerwanbelt werben/ ba* 
mit man auf bie eben angejeigte SBeife bie Änbit» 
wurjcl anließen fann. 

SC«« etnetn gemeinen 55rnd)e fann bie Änbifwnr- 
lel ttucö nad) bicfertUtegcl aussogen werten: 

l) «Wan verdnbere ben gemeinen S3rud)/ bem 
man vorbüt/ wenn ti uötbüj gewefen 1(1/ bie ©e» 
(lau eine« ungemifd)ten unb einfachen S3rudje« ge» 
geben bat, tn einen enbKdjen Decimalbrud) , ober/ 
im SaUe biefe« nid)t gefdjefjen fann, nad) Stor* 
f*rift beö §. 7. in einen unenblidjen $eeimalbrud) 
mit fo otelen <Decüual(leüen , aß nötbig (inb, um 
f «e gefügte SBurjel mit ber geborigen ©enauigteit 
«« evöalten. 

m^S? 0 *• ?• 1,48 Äubifwurjel m anf 3 $eci* 
MmSS" * e Wwmt werben , fo mufl man bann ben 
m Z i« einen Secimalorud) von 9 ©e» 
,? >» oerwanMn. 
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2) SfoS Um $eeimal&ru<fje jiefa man nun 
iwd) §. 38. J>ic tfubifwnrjel ang/ nnb «tan $at 
t>abure& We. »erlangte Äu&ifwurjel *e$ gegebnen 
^meinen 85wc&e$. 

foO an« S7 /m bie ÄnbifmurjeJ analogen 

werben. 

»nfUfttna,* 

SJton §ie$e bie Äubtfwnrjel an« 64 ttnb 27 an«/ 
tnan erf>A(t 4 tut* 3. 

39** 5"«>r ' '"' 

©aber ifr = -F-- = %. • • 

^"64 ' VK " 

H. 55 e 9 f Dielt 
■■ ff (oft* an« % bie Änbifwnrjel ausgesogen werben. 

I. * n f t 5 f itn g t , tv. 

1) SBeil 4 (ein »oHfornmener Änbuö fji/ fo multi- 
»ticire man ben 3äbfer 3 mit betn Äuabrate »on A, 
b. &./ mit 16/ man er&dtt 48. 

2) «*f 48 «ebe man bie ÄttMfomrsel an«/ man 

er&ift 3,6. . ./ inbem ^"48 = 3/6 . . . . 

3) £)icfe SBurjet bwibtre man mit bent nnwan* 
Herten 9tenner 4, man er&dlt 0,9.. ... 

£>a$er ift = 0,9 ... . 

. n. * ü n * f • n % % 

1) SWan »eroanble ben »rncfr % in einen 3>eti. 
maibrncp/ man rrbäft 0,7s. 

2) an« bem ©ecimaJbruc&e jie&e man bie Äubif- 
mirjel an*/ man er&ait 0,9.. . . 

3 3 

©aber fjl V*% = 0,75 = 0,9 . . . . 

III. »tufpiel: 
<£ö fall ans 1 S V» bie Änbif wnrjel anzogen werben. 
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N tt f f ftftt » §t 

' l) SDton »erwanble tiefen SBrum in einem anat* 
mieten f tobem man tenfelben einrichtet / man erhalt 
"*/./ intern 15*/. = ««/.. 

2) 9(tiö m /e jiebe man bie Statifmtrid anö, man 
«rtalt % 

Saftet ijt Jl4»/4 = V 1 "/» = V» = 2%. 

5. 40. 

Sie $t0te/ tie «uöaie&nng ter ffutifwur' 

jelu betreffen*. 

a) 3ffl 6e» 3lu$iie{jung ter ^uoffmuriel jule$t 
fein SRejt ge&lte&en/ tum fomit tiefetöe «me SRotio* 
ttalja^l/ fo erdete man tiefe nach §. 34. jum Äu* 
Bue, man muji, im $aHe tie SRecfjnung richtig iff> 
t>en anfangt gegebenen £u&u$ mieter erhalten. 

b) 3n den Sluöjte&ung ter Äubifmurjel ein 
getlieoen , unt tiefere fomit türm 3innä&e* 

rung W auf eine gemifie 3Jnjai)l wn SDecimalffei* 
len tetfimmt Worten/ fo erdete man tert 3)ecimal« 
(mm ium Äutnö/ unt attire tu tiefem tett ju* 
Ie$t gebliebenen 9teft/ man muf mieter tie gege* 
im $ubitm er&atten. 

I. © e n f » i e I s - 

9fm I. ÜJetffpiete teö $. 36. tat man «n$ 157464 
tie Äu&ifmurjel auöflesoflen, nnt tie 3abl 54 gefunten. 

Sur SDrobe erbebe man nam §. 34. tiefe Sab! tum 
5tubu0/ unb man er&ält mieter 157464/ inbem 54 X 

64 X 54 = 157464. * 

. S)aber iß 54 »irfltm bie »erlangte Äubifmurjet» 

" " h. © e n f o i e l 1 

3m 95ewfptele betf §. 37. bat man an« 3 tie Än- 
Hf rour jet bnrm SlnnÄberung angelogen/ unt tie Sab! 
1,442 . \ . gefurtten. 

Sur $robe erbebe man 1/442 jum £ubu6/ man 
tr&alt 2,9ö3442S88, laju abbire man ben jnle$t ge- 
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Mtefienen Stefl o,oot$57li2; ittbem man ba$ lefcte Stf- 
fcr bawn unter baß tc^ie Siffcr beSJ?ufrttfy unbbann 
Die «brisen Siffern ber Orfcuung M Kr Sic*, 
ten jttr Stufen unter cinanber febretbt, man ettf It jur 
©ttmme 3/OOooooooo = 3; babee ift 1/442 wirf* 
Ii* bie flefuc&te SSurjef, 

III. S e 9 f p i t (: 

3m Ii. SJewfpiele be$ $. 39. bat man au« % bie 
ftubiftourjel auögejogen/ unb iufolge ber I, SJuflofung 
We 3a&l 0/9... gefunben, inbem man bie SBurjel be« 
Säfyktt, meldten man wrbtn mit 16 multipticirte/ mit 
4 twibirte. 

3)ie SSurjet beö 3Werö Ui gegebenen 95rudf)c5 
tjl bie 3atf 3,6 • . . 

9lun ift aber 3,6 X 3,6 X 3,6 = 46/656 ; ab. 
man ben julefct gebliebenen SRejt 1/344 baju/ bett 
man auf bie »orbüt angezeigte SBetfe unter biefeö $ro* 
fettet fc&reibt, fo et|>dtt man 48/000 = 48. 

<E* tft aber 48 : 16 t= 3, baber tft 0/9 . »irt» 
litt) bie ßefud&te Äubtfrourjel von 8 /4. • s 

3« ©emagbett ber n. 3iufl5fung bat man bett 
SBruc& % in ben JDeeimalbrucb 0/75 wrwanbelt. 

2)ie angebliche Äubifrourjel tfon % erbebe matt 
tiittt jum Änbnö / e« ifl 0,9 X 0,9 X 0,9 = 0,729 
ttnb abbtre auf bie angezeigte SSeife bett Steft 0,021 
feajU/ man erbaft 0/750 = 0/75. 

Siefen ©ectmalbrucfc »ermanMe man in einen ge* 

ttteinett Brach <i ijl 0/75 = *%» =± Jjjig = %; 

kaber ijl 0,9 . ♦ ♦ . »irflicb bie gefugte tfubifwurjet 
»Ott %. 

SJlitteW beö ©efagten tjl mau fe$t fetbft im etanbe, 
in ben übrigen wrfommenben Sailen bie $robe an. 
fttfleOem ,. 

SfimerPitng t Äie ®runbe bei Starfabren* in ÄbfleBtauf 
btc Sluöitefjung (er Quadrat, unb Aubitwurielu in 3ab. 
Ien »erben in ber ^ucbftöbfnrccfcnuna , nacijbem üorbtn 
t>te aUgeinrincn ßuabriruna** uiii> tfubtriinßögefe&e auft 
6e(l<IU wptben finb, angegeben werten. 



■ 
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II. 

$.41. 

» ■ 

1) SSetche 3<W Uifa matt ein ßtuabrat/ ober ei* 
ften ffubuö, tsnb lüdd&e 3a&I wirb eine &uabrat* ober 
Äubifrourjet genannt? 

2) 2?a$ beißt btefeö/ eine gegebene 3^1 ium öua- 
brate ober Äubutf ergeben/ ttnb waö will biefeö fagett/ 
miö einer 3afcl bie &uabrat* ober Äubifwurjet aus- 
geben, 

3) 2Boju bient bie im §♦ 26. oorfommenbe Xabette? 

4) Selche 3abl nennt man ein unoollfommene* 
öuabrat/ nnb welche wirb ein unootlftönbiger ober litt* 
twllfommener Änbuö genannt? 

5) 2Ba$ beißt biefe*/ bie -Ötuabrat* ober Äubir* 
wurjel burch Annäherung ausstehen; in welken gdU 
lern unb nach welchen Kegeln muß biefe Annäherung 
gegeben? 

6) s©ie fann man »iffett/ baß bie gefnnbene 
&uabrat* ober Äubif wurjel weber ju groß/ noch auch 
iu Kein genommen worben ift? 

7) SBie fmb bie Öttabrate ttnb -öuabratwurjefo 
von gleiten ober ungleichen 3ablcn befchafFcn ; toa$ 
erhält man für einen Äubuß/ wenn man gleiche ober 
ungleiche Sablen sunt Äubuö erbebt/ unb wie fmb bte 
Äubifwurjeln oon gleichen ober ungleichen 3abten 
befebaffen ? 

8) 2ßte wirb ein gemixter ober ein jufammenge- 
fester gemeiner SBruch jjnm Ötnabrate ober Äubu* er* 
bo&cn, nnb wie wirb autf einem folgen Bruche bie 
Öuabrat* ober ßubifwurjet ausgesogen? 

9) Stach welcher Sieget macht man in Slbjtcht auf 
Me gefuchte duabratwurjet bie $robe ? 

10) ©ie mirb bei) SluWe&ung ber Subifwurjel 
bte %x*U gemacht? 
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S5ei)fpicle jur tte&ung. 

2ft be» einer ftittigen geometrifc&en Proportion 
eine« ber Pufferen ©lieber unbefannt/ fo erlitt ma* 
baöfelbe/ wenn man baö Guabrat betf mittleren ©Ite* 
beö mit beut befannten Pufferen ©liebe bwibtrt; frage* 
gen wirb bet) einer folgen Proportion bie mittlere 
geometnfrfK qjroportionaljabl gefunbeit/wenn man au« 
bem Probuete ber beiben Puffern ©lieber bie -Qua* 
bratwurjel anHitfyt (H. §. 58* 2lnm. 2.)* 

SSJie groß tfi nun bie mittlere geometrifd&e propor- 
tionadinie/ wenn bie erfie ber beiben gegebenen Sinien 
400/ unb bie anbere 900 baiertföe $uß betragt? 

ii. 

®ie 6eite eines ünabrateö/ weld&efl binjtd&rticö 
be* fftöd&eninbalte« einem 9ied)tecfe gleich W, ift bie 
mittlere geometrifefce Proportionallinie ju ber ©runb* 
linie, nnb £o&e freö Stecfjtecfeö* 

2Bie groß müßte bemna* bie Seite eineö folgen 
fiiuabrateö fet)n / wenn bie £obe beU Sted&tecfeö 400/ 
nnb bie ©runblinie beöfelben 1600 baten ff ug Mit? 

III. 

Sine Summe ©elbeö oon 2744 ff. würbe unter 
mebrere Perfonen wrtbetlt, unb jebe Perfon befam f* 
Diele ©ulben/ alö ci Snbioibuen jur SSert&etlung ge* 
wefen ftnb ; wie mel ftnb eö bemnaef) Perfonen gewe* 
fe«/ unb wie Diele ©ulben bat jebe erhalten? 

IV. 

SSie groß ift bie 6umme ber erjlen 20 ungeraben/ 
in ber natürlichen Drbnung fortlaufenben 3ablen/ aM 

7 tc. / ba cö be fannt tjt / ba|j man tiefe 
6umnte erhalte/ roenn man bie 3abl / welche bie %n* 
ja&l berfelben auSbrucfc, auabwt? 

v. 

€3 wirb in ber Vtoßf beroiefen , tag bie SRaume, 
»elcfce »on freo berabfaflenben Ätopern bnrc&laiife» 
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MtUn, mit ben Öttabraten ber Seite«/ tpäbrenb mU 
eben bie 95eroegung gefc&iebt/ gerabe proportiontrt ftnb/ 
wie mit tpirb Demnach ein ©tetn im fteoen Salle m 
einer balben ©tunbe fommen/ Da et befannt ift/ Dag 
ein Äörper im frenen $alle in ber erjten ©ecunbc 
beijna&e IS $arifer gufi iuruettegt? 

VI, 

©er SSoben eine« ©aaleö bat bie ©eftalt eine* 
&»abrate< , unb ijl mit 1600 ©tetnen bebeeft/ wopon 
jebe* bie ©eftntt eines baier. £tuabratfc&ube$ bat 4 , 
tvie Diel baierifebe guß balt nun biefer ©aal in ber 
%hn$t unb breite/ ba man ben $l4$entnbalt eine* 
ftuabrate* erbalt/ roenn man eine ©eite beöfelben/ 
welche bie ßänge ober 23reite autfbrueft/ jum &ua- 
brate erbebt? 

VII. 

3m gerabttnigten red&twinfti^ten ©retjeefe wirb 
l^ne ©eite/ welche bem regten SBinfel gegenüber ftebt/ 
JpDpot&enufe/ unb bic beiben übrigen werben bieder- 
penbtfel beöfelben genannt. 

t ; Sin folc&eö ^erpenbifel erbift man/ wenn man 
ba5 dnabrat bed anberen ^erpcubifeW pom &uabrate 
ber ^ppotbetiufe fubtra&irt/ nnb am biefer ©iflferenj 
bie öuabratrourjel auöjiebt; bie ipDpot&enufe erbält 
man aber/ tpenn man aus ber ©umme ber fltuabratc 
ber btibtn «ßerpenbifel bie 0uabrattwir$et auflebt, 

a) SBenn nun ber tyunet/ auf bem id> tfebe/ Pott 
ber ©pi?e etnetf Sburmeö 500/ unb jugleicb pou bem 
unterjkn SbeUe beßfeiben 400 baicr. ©d)ub entfernt 
tjt; wie Ptcl baier. ftuß betragt bie QbH biefefi £bur* 
mi/ ba btefefbe ein ^erpenbtfel/ bie (Sntfcrnung be$ 
befaßten ?Duncteö pon ber ©pi$e bie £«potbenufe/ unb 
bie Entfernung beöfelbcn pom unteren Sbeile be* 
S^urmeö baö anbere $erpenbifel be* porbin ermä^ru 
ten ©repetfetf ausmalt? 

k) Sffiiü man mittelö einer Seiter eine ©tabtmauer 
Befteigeti/ roelcbe mit einem ©ra&en um^tbtn ijl/ fo 
Wtbet bie am JRanbe beö ©raben« angefegte Leiter bie 
Supotbenufe, bie ipobe ber Mauer ein $erpenbifef, 
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tmb feie »reite beö ©rabenS ba$ anbete (ßerpenbffet 
eineö gerabfinigten recbtwinf listen 3)ret)ccfeö ; wie lange 
müßte bemnacfc ju tiefem Swecfe eine geiter fepn, 
wenn bie 9J?aner 50/ unb bie »reite M ©raben* 40 
Mer. Suß beträgt? 

VIII. 

9Wan erbift ben fubifcfjen SJnbaft jene* regulären 
fleometrifeben Äorperö, welcber ein SBürfef (Cubus) 
genannt wirb (I. §. 81. Nro. 3.)/ unb befien Sänge, 
»reite ttnb J£>öbe gfeieb groß ift, wenn man bie 34t/ 
welc&e bie ©röße einer €eite außbrüeft, jum Äubu$ 
erbebt ; unb umgef ebrt findet man auö bem befannten 
forperlic&en ^nfialtc beö SBurfel« bie Sänge, »reite 
ttnb $Sbe beäfelben, wenn man and ber 3abl, welche 
bie ©roge beöfelben anflbrtieftr bie Äubttwurjel auö* 
aie&t. 

3) 25ie »iet bater. ßubiftuß bält bemnacb ein ©e* 
bäube, wetefteö bie ©ertaft eine« SBürfeW bat/ ttnb 
beffen Sänge 1 04,25 baier. 6#ub bält? 

b) ©ie Diel geograpbifebe OTeilen mrtßte bie Singe 
eipe$ SSMirfeltf betragen / wenn berfetbe bem forperii* 
eben 3«balte nacb ber Crrbe / welche nacb einigen »n* 
gaben 2.659\3io.i90 Äubifmeilen bält, gleicb wäre? 

c) 2Bie (ang/ wie breit/ unb wie boeb muß ein 
würfelförmige^ ©efäß fei)n, bamit ei 6 baier* Äubif- 
©cbu& SBafler faßt? 

IX. 

würben 230 ff, 14 fr., fomtt 13824 £äHer tm* 
ter einige qjerfonen twtbeilet. $ebe Skrfan befam fo 
»iefe ©elbfhicfe , ald eö ^erfonen waren , unb jebe* 
©elbftücf ijl fo Diele £äüer wertb, atö Diele ©elbftücfe 
eine $erfon befam. SBte Diel waren etf ^erfonetv 
wie Diele filier galten bie ©elbftiicfe, unb wie Diel 
befam Jebe ^evfon? 



-i » * 
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II. £ a u p t tf . 



Oon ©en eriten eiementen fcer 23ud)jfaöeitwdjttittta/ 
tmb ton ^rogreffionen, wie aud) von tor 3to|I6ftttta, 
tcr «infamen ©leidjungen. 



I 2f 5 f ü) n i t t. 



So« fccti t>iev ©rwnbrc^nungöartett mit 

23ttd)jta5en. 



I. 

gitildttsttg ju t>en t>ier ©ninbredjnungfc 
" arten mit 83 u d) jl a G e it, 

§.43. 

©rflnrnngen. 

a) «Drörft man Die 3aWen mit 23ud)|Jaf»en m, 
«in mittele tief« allgemeinen 3euten an* gege&cnen 
©röfjett andere ttnbefatitite ju ftnt>en, fr nennt matt 
tiefe Siedlung mit S5nd>fto&en fcieSSue&ita&enrecfv. 

tJUttfl (Calculus lateralis), »je t>j<f<$ f<$ on j m f. 

S&eile j. 7. erwähnt würbe. 

b) 2)te 23ud>fto&en fcruefttt an tint> für fid) feine 
»ejttmmten Sailen an«; e« fann ba^er j. 95. mit Dem 
SSucDfta&en « jet>e nur immer »orfommcnDe 3a&l anöge» 
fcrutft werben. 3Meffen muß aber &er nämlic&e $nc&# 
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ffa&e in ber nhmU<S)tn SRec^ttuttg immer auc& bie ndm# 
Jic&e ©rJße bejeidwen ; brucft j. 93. bet» Sluflofung ei* 
»er Aufgabe ber SBucbftabe a bie benannte 3abl „1000 fl." 
au * ; fo bejeicbnen bann bic Sluöbrucf e 2a, 3a, 6a je. 
Jet) ber nimltc&en Slufgabe bie benannten Säble» 
2000 |L/ 3000 fli./ 6ooo k. tnbem ftcb ber namttcbe 
SSuc&flabe bet) ber ndmtid&en SKecbnung immer auf bie 
ndmlicfje ©roge bejie&en muß. 

c) ssiti man uberbaupt genüge Silenz fomit all- 
gemeine/ ttnb unbeftimmte 3at)hn auöbrücfen/ fo be* 
bient man ft# ber 95u<*fta6ett/ unb jmar ber Heineren 
23u#ftaben beö lateinifc&en 9Up&abettf, wiewobt ftcfr 
aucfc gäHe ergeben/ wo man ju btefem 3wecfe bic 
größeren lateinifc&en SBud&ftaöeti / wie aucb bie beut* 
fdjen unb griedjifc&en benufct. 3nbefien gefcbiebt bie 
SSeaeic&nungöweife mit ben Keinen lateinifcben 95uc&- 
Ilaben gewo&nlid)/ bie anberen nimmt man nur bann 
ju £ilfe/ wenn eö ber 23ewei$ gewißer &&rf<iee/ ober 
bie Stuflöfuna gegebener aufgaben / wo mehrere oer* 
fcbtebene ©roßen »orfommen/ erfobert 

SBill iä) j. 23. überhaupt eine 6umme ©etbeö/ 
ober eine Slnjabl oon SÜJenfc&en auöbrücfen/ obne baß 
üb beftimmt fage/ wie oiel eö ©uiben ober 9J?enfcben 
fmb / fo briicfe it& btefe ©rößen allgemein burcfc bie 
SJudftfaben auö/ inbem fage „eö fmb a SJtenfcben ober 
b ©ulben"; baburcfc babe id^ nun lebe beliebige Qin* 
jabl oon üJlenfd&en ober ©ulben auögebriicft. 

2>er Äörje wegen werben aber aucfc beilimmte 
Labien mit ben Äuc^jlabeti bejeic&net/ wie biefeö itt 
bem »orbin bei) b angefübrten Senfpiele ber gafl war/ 
wo ic& bie benannte 3*bi 1000 f • »uc&tfa* 
Jen a bejeidwete. 

d) ©amit man immerbin befiimmt weiß/ welche 
©r&ßen befannt ttnb gegeben/ weldje bingegen unbe# 
rannt unb ju fucben fmb/ fo werben 

a) bie gegebenen unb befannten Sa&Ien mit ben 
»nfangöbucbftaben a, b, c k. unb 

*) bie unbefannten 3*blen itnb ©r&ßen mit ben 
regten ©uc&tfaben beö Sllp&abeW */ i t x «♦ auöge- 
brueft. 
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- <S* werben foiterbin bte Slnfang** nnb <5nbe<Bu<h* 
flaben in einer anbeten Söebeutung genommen , inbem 
man barait bie Derdnberlicben nnb beftänbigen ©r&ßen 
be»eUb*ct; worauf aber jefct noch feine Würfet ge* 
«ommen wirb. 

e) »nftott bafl ich fage „toofl. unb loofl. nnb 
wieber 100 d. ober 100 fl. + ioo ff. + ioo (L tt fage 
ich f urjer „300 f!. a eben fo verbalt fi* bie 6ac^C/ 
wenn man bie ©roßen mit «ucbftaben auöbrücft, weit 
bie nämlichen &ucl>tfa&eu in ber nämlichen Stecbnung 
immer auch baö 9MmHcbe auöbrucfcn ; anfiatt baf ich 
j. 25. fafie „» + a + ■ + a« briicfe ich mich furjer 
auö/ wenn id) fage „4a". 

Sie SabI 4 bei) bem »nöbruefe »4a«, unb über* 
baupt biejienigen S^blen, welche anjeigen/ wie oft bie 
nämliche ©röjfc alß ©ummanb (leben fofl/ werben 
(Soeffieienten genannt: biefelben werben linW nei 
ben bie toorfornmenbe ©roße bingefebrieben; §. 95. in 
ben Sluöbrücfen 4ab, 6f, 8mn fmb bie linfßftebenben 
Siffern 4, bann 6, unb 8 bie (Soefficienten. 

Die ßoeffteienten werben gewöhnlich mit Siff^n 
atrtgebrutft; eö'giebt aber auch gille, wo man biefet* 
ben mtt S5udjrtaben bejeiebnet. 

6o oft baber bie nämliche ©rofse ju fic6 fel6fl ab* 
tirt werben foH r> febreibt man fie färjer nur ein* 
mal mit bem*be#<Kfngten Soefficienten f welcher bann 
anzeigt/ wie oft biefe ©r&ße at6 ©ummanb (leben foll ; 
um bedwiUen bieuen in biefem gaUe bie Soefficieuten 
bajM; um auf eine einfachere Seife bie 6ummen au$* 
jubrüefen. 

Kommt eine ©röße nur einmal t>or, fo bat de bett 
ßoefficienten l, welcber niebt gefebrieben wirb; baber 
baben j. bie ©r&fien a, bd tc. / bei» welchen linf* 
feine doefieienten flehen, su ibrem Soefftctenten bie 
3«bM, welcbe bei) foieben ©r6gen alö Soefficient ge- 
baut werben mu&. 

• 0 Sn ber SBucbftabcnrecbnung, fmb bie mit gleichen 
»nebftaben bejeiebneten ©rifrn gleichartig (§. 43. 
b)i J* m b^wiflen werben auch Diejenigen 2ludbrucfe, 
»o bie nämlichen SJucbftaben »orfommen/ gleichar- 
tig/ 
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tig / tmb tiejenigen / toc mWübm>$>u$1tciitiü por* 
fommen/ ungleichartig genannt* cd >mdgcn übrU 
send bie ßoefffcienteu befchaffen fco»/ rnie fie ipoüen; 
fcaber fmb bie SUuftnitfe 4 ab, 6abtc. gleichartig, 
hingegen tött 4a, 4b, 6c k # ftnb ungleichartig. <* 
@fl roirb bei) ^otenjen/ bamit tfe gleichartig ftnb, 
auch erfobert/ bafj Die nämlichen J&uchftaben gleiche 
Deponenten haben; baoon roirb aber in ber ftolgc btp 
Un Pier Rechnungsart*» mit 9)oteujeu W* Siebe fepn, 

4 4 • « Jt • • . , - fl 

i $♦ 44« ' • • j , 

S>ie Htf ben pferftechnnttgöarten mit95uch< 

tfaben porfommenben ®runbfä$e/ 
v Sachen tr. • 

a) £ie im I. Rhette btefeö £e&rbuch*$ pon ber 
•Mbbitton/ ©ubtraettou/ SWultiplication unb 
©tPifion aufgehellten begriffe bleiben auch hei) ber 
a3uchftabenrechnung bie nämlichen / inbem j. 95, auch 
hier bie 3lbbition barinn beliebt, ba§ man eine ©roge 
finbet/ bie ben gegebenen jufammengenommeu gleich ijh 

©er ©egriff oon ber OTulrtplication macht baoon 
atiein eine Sluönabme , roeil in ber £uc{$abenrechnung 
pofttioe unb negatioe ©rofjen oorf ommcu/ 4 tt>o alfo auch 
tu ben ©rö(3^n poranftebenben 3eichen ; jw beriitffich- 
tigen fmb, »ie. ich biefe« bei» ber aJtaljiplicatiou noch 
tefrnberö bemerfen werbe* 

b) $ie 9lu6brucfe „6umme/ 6ummanb/ 9Jli* 
tiuenb/ SUjt/ $r ob wet *c. »erben in ber 93uch* 
tfabenrechnung in bem ndmltchen 6tnne, roic etf bit* 
her in ber gemeinen 9ldthmetff gefchebea i(U ge*om* 
men; bie (Summe j. 95. if* immerhin jene ®tbfa bie 
ien übrigen jufammeugenommen gleich i(l. 

c) ®ie Pier Rechnungsarten roerben in ber 95uch- 
fiabeurechnung mit ben nämlichen bereits befannteu 
jS e t ch e n / tpie in ber gemeinen Slrttbmettf/ angejeigt, 

S5loj* in 3ibficht auf bie SDlultiplicatioa i|t ju be* 
merfen/ baß eö ba eingeführt toorbeu ift/ im $robucte 
bie 25uchtlaben o&ne 3eichen iufammeniufeeen; fo oft 
man bemnach aroet» ober mehrere »uchtlaben/ ober auch 
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3iffern tmb 95ucbftaben/ n>ie biefeö freu beti Soefitcicfu 
ten ber gaU tft, obne 3ei<*en bettfammen ftebt/ fo bat 
man aOeseit ^robncte r>ot ftcfc ; j. ab, 4m k. b. 
a ifl mit b nwltipttcitt / m tft 4mal aW 6itmman& 
gefegt ober m $ mit 4 mnltiplictrt tc* 

d) ©ie allgemein giltigen ©rnnbfäfce ber biet 
Stec&nungöarten fommen ebenfalls im I. X&etle bor/ 
morüber jur ertöuternng einige 93et)fpiele angeführt 
»orben fmb. 

©ad ©efcbdft beö Sebterö beftc^t nun batintt/ ba§ 
et bie bort aufgefieOten ©runbfd^e bter neuerbtng* in 
Erinnerung bringe/ unb biefelben jugleicö mit »nc&# 
tfaben bejeic&ne. 

3m I. £betfe 25. ftnbet man j. ben erftett 
©rnnbfafc „©leicfceö ju ©Jeicbem abbirt giebt gleiche 
Summen"/ man bejeic&ne baber bie gleichen 3<Ww 
allgemein, entroeber mit ben namlic&eti/ ober anefc 
feinebenen 23udtfaben: 

menn a = b obe* a = a 
nnb c = d b = b 

foiftttttC& a + c = b + d atfoiflaucba + b = a + b 

n. 

3>te Slfcfcüiott ttnfc 6u&tractfotu 

Se&tfd&e in Slbficbt auf bie Slbbition nnb 
6ubtractton nbereinftimmiger unb entge* 

gengefefcter ©rbietn 

a) ©r8gen/ bie bet) ibrer SBerbinbnng einanber 
»ermebren/ fmb nbereinjlimmig; §. S5. eine ©in* 
nabme bon 20 fU nnb eine Sinnabme t>on 10 flL / fer# 
ner eine 6cbnlb bon 100%, nnb eine 6djulb t>on 
200 fi. tc. , »eil bie beiben ertfen ©rogen .jufammeti 
eine ©innabme von 30 fi., nnb bie beiben teueren ja* 
fammen eine ©c&wlb von 300 fi. geben, nnb ftcfc fomit 
biefe ©rofjen bet) ibrer SBerbinbung wmebren. 

b) ©r&fjen , bie bet) tyrer SBerbinbnng einanber fo 
berminbern, bafl bie Heinere berfc&minbet/ nnb von ber 
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gr Jgeren tittr fo Diel u&rig bleibt / alö ibr tteberfc&ug 
beträgt/ finö entgegengefefcte ©rößen; babe icj) 
95* 600 fr SBerm&gen, unb 400 fr 6cf)ulben/ fo be- 
ftfce t* nur 200 fr tefne* Vermögen/ weif Dur* bte 
©cbulb Don 400 ff. Dom 23erm6gen gletcbfam 4oo fr 
weggenommen werben/ um btefelbe ju tilgen/ unb alfo 
nur mebr 00m SBermogen 200 fr übrig bleiben/ baber 
finb biefe beiben ©rofjen 6djulben unb SJermägen, 
gletc&wie SJor- unb JRütfwärtögeben / Steigen unb 
Saßen w. eutgegengefefcte ©rößen* 
: <5ntgegengefe$te ©rogen ftnb an fid)/. unb anffer 
t&rer ©ntgegenfe^ung in bem im I« $betfe $, 78* bei) 
*> angegebenen Sinne gleichartige ©rofien; §♦ 
<5cbnlben unb JBermigen besteben fieb beibe auf eine 
eumme ©elbefi/ 93or- unb SHucfwdrtSgeben auf eine 
*eflimmte Bewegung :c 

9tacbtfebcnbe £ebrfi$e/ wo bie eine ©riße mit A, 
itnb ibr gleite« ©egembetl/ b. b./ bie gleicb $toft? 
aber ibr entgegengefefcte ©rjfle mit n A auögebrucft * 
wirb/ jinb oon einem foleben SSelauge/ bafi ber Anfän- 
ger obne biefelben in ber SSucbjiabenrecbuuug feine 
.gortfc&ritte ju machen im 6tanbe ifr 

I. 8ebrfa$; ©leic&e entgegengefefct« 
©rbßen lieben tinanict auf/ b. b*, A -f 

nA = o. 

25eweiö: ©ntgegengefefcte ©rJßen ftnb fof# 
dje ©rJßen/ bie ftd) bei) ibrer SJerbtnbung Dermin- 
lern/ wo alfo Don ber größeren gerabe fo Diel aufge- 
hoben wirb/ aW bie Heinere beträgt; ftnb nun beibe 
gleicb/ fo wirb bie erfte bureb bie jwet)te ganj 
au fgeboben/ unb e* bleibt bei) ibrer SBerbinbung 
aic&W mebr übrig. 

SBenn icb i, 35. in einem ÜJlonate 50 fr einneh- 
me/ unb 50 fl auögebe/ fo bleibt mir oon ber ein- 
genommenen (Summe mc&tö mebr übrig; weil (£in* 
-*abme unb Sluögab* entgeaeitgefeßte ©rofjen 
* ftnb/ unb alfo bie Sinnabme von so fr burefc eine 
eben fo große Stuflgabe Don 50 fr gan§ aufgeboben 
wirb/ ober 

50 fr einnabme + 50 fr SWgabe = 0. 

7 * 
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SBirb nun angemein bie erfie @t$fc mit A, itn^ 
t>ie ibr entgegengefetfte aber gleich grojje bnrcfc nA 
andgebrücft-, fo wirb bie ©rofie A burdj bie gleich 
grofje/ aber i&r entgegengefefcte ©rojje ganj aufge&o» 
beii /: e* bleibt alfo na* vorgenommener SBetbinbnngr 
wenn man namli<$ A mit n A in eine 6umme bringt/ 
nic&tfl mebr übrig / nnb bejjbalb ift bie ©nmme von 
A nnb nA giei* Stoff, ober ' « « • ' 

A + nA = 0,' 1 ' * * 

H. 8ebrfa$: einb aber bie entgegengefe&teit 
©rogen nngleicfc, bann ift 

A) ent,gegengefe$t« ©rogen abbire.n <bcij 
fo viel/ alö eine ber Heinere gieicfrey 
aber mit ber grogeeen tibereinftimm'tg* 
©rige »on ber (enteren/ ber grogere» 
nÄmtidj fubtra&iren; unb nmgefe&rt , : , ■,'■■><• 

B) »on einer ©röge eine anber« Utwtf 
fnbtrabiren/ ift eben fo oiel/ atö ber grö- 
ßeren bad gleiche ©egentbeil ber fUinpf 
,te» abbiren. , » . , M(J f„ 

»etoeil oo n A. l) m grogere werbe au«g<- 
Irntft burdj 6 A , nnb bie Heinere ibr entgegengefrtte 
©roge bnr0 2nA; 

2) 2ebe ©roge ift fic& felbft gleich/ nnb jebe 
©roge von ficb fetbft abgejogen giebt jum Welte 91uu> 
baberift 

6A = 6A, nnb 



2A-2A = o, ober 

0 =2A_2A; 



3) ©feiere« ju ©teic&em abbirt giebt ©leiere* 

(I. 5.25. I.)/ e 

6 A ss 6A 

0 = 2 A — 2 A 

fca&er ift 6a = 6a + 2a — 2a; 

4) SOtan fe&e 2nA == 2nA (I. §. 10. Nro. 1.), 

nnb abbire wieber ©teit&e* in ©leidem/ man erbäjt 
abermai gieicöe eummen/ 
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5a = 6a + 2A — 2A 

2n A = 2n A 

I ,* 

ütfa 6A + 2nA' = 6A + 2A — 2A + 2n A; 

5) ©letcfce cntgeflenflefe^te ©rofcn beben fid) be» 
i&rer SJerbinbung auf (I. Se&rfO / baber ifl 2 A ~j- 
2 n a = o / »nb bie 9TuU Ändert nidjtö / man mag 
tie ju atibetett ©räfien aWtreti / ober baoon fnbtra&i* 
wn; ttm beöwiUen ifl . 

6A + 2nA = 6A — 2A, b. &♦/ 

ju einer ®tbU eine ibr entgegengefe&te fletnere abbt- 
tttit ifl eben fo oiel, al$ t)ön ber ertferen baö gleite 
©egentbetf ber Heineren fubtrabiren, 3)aö gleite 
©egent&etl ju 2ha ifl 2 a ; ba* ifl/ *u 2n a ifl 2 a 
fcte gleid) grofje entgegengefe&te ©töge/ ti ifl alfo 
<?Icid> Diel/ ob ic& $u 6 a bie fleiner entgegengefefctc 
©rofie 2nA (fobft*/ ober ob ic& oon 6 a baö gleiche 
^egentbett m'-9wA, fotnit 2 a fubtra&tre. 
41 @* ifl ba&er $.33* 6 fl # 93erm6gen + 2 f. ©cbnl* 
ben a± 6 fl; ajertöftgen — 2 ff. SBermige«/ fc. fr./ e« 
ifl gleich »iel/ ob ic& aum SBermogen oon 6 ff. eine 
Cd&utb »on 2 fr., bie baoon bejafrlt werben muf^ bin* 
fe$e / ober ob t<& unmittelbar oon Wefem Vermögen 
2 fl. wegnebme; tnbem in bem einen/ tote in bem an* 
beren Salle ba* SBernrtgen von 6fL w2f t vermin* 
ierttturb, 

93ewei$ »oh B. i) Sßenn \mx> Sfoöbrücfe ein* 
anber glei* ftnb/ fo ifl ti baö 9tarali#e/ welker »on 
beiben in ber ©leiebung juerft gefc&rieben wirb / wie 
^C>er erfle Stuöbrucf bem jwetjten/ fo ifl banti auc& ber 
iweute bem erden Slnöbrudfe gteiefc. 

2) Sn ©emäfbeit bei fo eben beo a angeführten 
»eweife* ifl 6a + 2n a = 6 A — 2A, $a&er 
tjl auefr 

6A— 2 LA — 6 A +_ 2 n A , b, $. , 

von einer ©rige eine Heinere/ mit i&r tibereinflim* 
mige fnbtrabiren/ ifl eben fo wl, aU erjlerer bafl 
gleiche ©egentbeil ber lefcteren abbiren, 

£abe ic& §. 85* in einem Sabre eine ©innabme 
wn 800 f., nnb e* werben bawn 200 fr. weggenom* 
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men / fb bleiben nur nodfr 600 flL ; madfje td& baaeaett 
auf biefe einnähme ein ©djulb uon 200 (L / fo wirb 
biefetbe wieber, wie oorbto/ itm 200 flL oerminbert/ 
ober 800 fl. SSermögeti — 200 JL SJermJgen = 800 ff; 
©ermögen + 200 flL <Sc$ulben* 

HI. Sebrfafc: 

A) «Bon einer ©r&fle eine t&r entgegegen* 
gefe&te fubtra&iren/ ift eben fo otel/ aU 
jur erfteren baö gleiche ©egent&eil ber 
leiteten; mitbin eine ber festeren gtei* 
c&e mit ber erfteren ttbereinfiimmige @rb* 
fje abbiren; unb umgefebrt 

B) sn einer ©rHe eine anbere abbiren/ ijt 
eben fo oiel, alfl oon et (lerer baö gleiche 
©egentbetl ber (enteren fubtrabtren. 

SBewei* oon a. 1) $te eine ©röfie Werbe wie- 
ber bur* 6A/ nnb bie entgegeugefefcte bttrefc 2n\ 
auöflebrücft. 

2) $ebe ©r&ge itf fi# felbjt gleich ba&er ijl 

6a = 6a; 

3) ©(eic&e entgegengefe&te ©rogen beben ftc& auf/ 
baber ifi 

2 a 2n a 3= 0/ ober 

0 = 2A + 2 nA; 

4) ©feic&e« ju ©leic&em abbirt giebt ©feic&e*/ 

6a = 6a 

0 — 2A + 2nA 

baber iff 6a = 6a + 2a + 2nA; 

5) gerner fe&e man 2nA ficfc felbjt gleich, ttnb 
fu&rvabire ©leidM tfon ©feic&ent/ fo er&äft man gleic&c 
tteftc (i- [• 34. i.)/ 

6A = 6A + 2A + 2nA 

2nA — 2nA ^ 

*abertft6A — 2nA = 6A + 2A + 2nA — 2»A; 

6) gnbltcfc giebt jebe ©roße oon abgejo* 
gen jum SHetfe 9toH/ baber i(l 2nA — 2»a = 0, 
tinb beß&alb * 9 

6A — 2nA = 6A + 2A, b. 
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»Ott etoer ©roüe eine ibe entgegengefefcte ©rofie fttft- 
trabircn, ifl eben fo »tet / aW eine ber Untern flleic&e, 
mit ber erlteren ttbereinftimmiae ©rofle abbteen. 

Um beöwtaen in j. ». 6(1. Vermögen — 2fL 
e*«JJ>en = 6 fl. Vermögen + 2 fl. gjermogen. 

fcewet* »ot» B. ©eil 6a — 2da = 6A 
+ 2A, fo ifl au* umgefebrt 

6A + 2A = 6A — 2nA/ b. $ / 

in etneHSrofle etue ante« abbiren, ift eben fo »iel, 
«W vor erftwr ba* gleiche ©eflent&eil ber {enteren 
fubtrabiren. , • 

©aper tft j. 8. 50 fl, Söermogen + 30 fl. SBermo- 
gen = sofl. Vermögen — 30 fl. 6cbnlben. 

I. 3ufa$: Stuö bem fo eben ©efag.tem aebt ber- 
»or, bafl man »on jroe» entgegengefeijten ©rofjen bie 
(ine aW bie jn abbirenbe, bie anbere aW bie Sit 
fnbtrabtrenbe betrachten/ mitbin bie erde p 0 f i t i » 
nennen, nnb bur4> baö 9lbbition$}eid>en (+) barfleU 
Jen/ nnb teuere ©r&fie negati» beifien, nnb ibr batf 
©ubtracttonöjeic&en »orfe&en f&nne. 5 

II. 3ufa$: ©leic&attige ©rofen, »ovo« einer 
fca* 3ei(6en (+), nnb ber anberen ba« Seieben (— ) 
»orangefefct ift, fleben in einem ©erbdltniffe, wie ent» 
«egenfiefe^te ©rojjett/ «nb fonnen alofolc&ebe- 
$anbelt werben. _ 

S5et» »ofttwen ©röfett, wenn (ie im Anfange fle- 
hen, wirb gewobnli* ba« 3eicben (+> weggelaffen; 
fo oft bemnaep ©rofjen oorf ommen / bie im 9lnw»fl* 
fleben, «nb welc&en fein Seieben »orangefe&t ift, fo 
finb biefelben aUejeit »ofttioe ©eigen / benert bafl Sei- 
ten (+) jnfommt, nnb atfo ba bingebaefct werbe» 
mttfl. 

• «Ulan fagt »Ott einem SfoSbrntfe, er babe (0 »iele 
©Heber, aW »iete Sbeite er bat, bie bureb bie Setcben 
(+) ober (-) mit einanber »erbunben ftnb. trtn 
Sinöbrnef/ ber nur ein ©Heb bat, beifit einfach, ber 
«ber autf «wen, bre», ober mebreren ©Hebern beliebt, 
beigt jwentbeilig, breutbeilig, ober überbanpt 
mebetbeitig, ober infammengefeßt; bie ein- 
fache» SMbrucfe werben aueö ei» g lieber icöt, unb 
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jn/t&tg trieben 4 1 genannt/ je nähern btn ben leg* 
um in>c»/ breij, ober meiere ©lieber wfommem 

anmettfung: ©eo ttn jufammenflefeetm ©riSen bt Dient 
uwn 6* Der $eutii4)f<it »facti Sfterö btt «tnflamme- 
run^jetAen (), roa* f*on im I.$6cilc $• 45. &ep f be. 
mertt »utöe* 

&e$rfa$e/ w<lg< defiimmett/ wie ote?©tr#me 
mffyttttt ©rMen su einer anb er «n> «t»b>ir» 
ober l> a » o « fubtrabtrt/ ober w iorgn ocliMft 
SMfferenj eine anbere ©rojft abbirt/ ober 
'• baoon fubtrabtrt werben fori. • ■»•■' S 

©Icigroie in ber ©«meinen Strigmetif unajeigan. 
tifle ©r&(jen weber ;u einanber abbirt , nog von ein« 
«nber fubtrabirt werben tonnen/ eben fo fonnen au* in 
ber 25tigftabenregnuna bie ©rollen/ weige mit oerfgU- 
benen fcugftaben bejeignet ftnb/ nigt unmittelbar ab- 
iirt/ ober oon einanber fubtrabirt werben ; um MtoiU 
len brütft man in folgen gäUen bie »orjunebmenbe 
Slbbition ober eubtraetion bürg bie befannten Set» 
gen autf/ wo |. 95. bie SJufibrucfe (a + b), ober 

£i; b) % 6»»we.«ber'Me SHfferenj jwewer 
uJroßen bejetgnen. 

©er 9luöbrucf (a + b> beißt bemnag eben fo biet/ 
*» cö foHen bie beiben 3ablen/ welge bürg a unb b 
<m$o,ebrutft werben/ abbirt werben/ unb ber %uov 
^ttrf C a — b ) i«tflt an/ e$ foO bie 3abl, welge ber 
S5ugjtobe b bejeigttet, oon Jener / wetge mit a am* 
gebruef t ift/ f u b t r a b i r t werten. 

6efct man anftott ber ©ugftaben beffimmte San- 
iert/ fo fann baun bie wirf (ige Siobition ober ©ub- 
traction oora.enommen werben ; 3. 83. 9 4- 4 = 13/ 

ober 9 — 4 = 5, 

Kagfte&enbe 8ebrfa$e engaften bie «Reaefo/ Wie 
»on einer folgen ©ifferenj eine anbere ©roge fubtra. 
tot, ober baju abbirt/ wie aug, wie bie Cumme meb- 
wer örofjen oon etner anberen fubtra&irt/ ober banu 
abbirt werben muffe. * 
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I. Äe&rfafc: (Einer ©rHe wirb ein öa* 
jeö/ ober bie 6umme me&rerer ©röfien a** 
birt/ ober baoon fubtra&irt/ wenn man ba* 
©anje auf einmal/ ober al(e £(küc ein* 
jeln in beliebiger Orbnung naefc einanber 
ab&trt ober fubtrabirt* 

9Se»eU: l) Stile Sbeile iufammen geben ba* , 
©auje (I. §. 10. Nro. 2 # ); weil nun jene ®rSfje, 
welche btn «brisen jufammengenommen gleich ift, bie 
(Stimme genannt mirb/ fo ift Hefe festere aQeseit aHeit 
©ummanben jufammengenommen gleich. 

2) 5)te €nmmanben geben immer bie nämlidje 
©umme / man mag fte in roa« immer für einer Orb* 
$ung abbiren: e& i(l ba&er §. 95. 2 + 3 + 4 — 9/ 
frtner 3 + 2 + 4 = 9 tc, 
' 3) (Eö ift alfo gleich uiet / ob man bie gante 
<6umme auf einmal/ ober alle ©ummanben nac£ ein- 
anber in einer beliebigen Örtmung / ju einer anberen 
©röfc abbirt/ ober baoon fubtrabirt; br lieft baber a 
tiefe reetere ©«oße am, unb (b + c) Me 6umm* 
jtoetjet anberen ©roßen/ fo ifi a + (b + c) = a + 

b + c ~ a + c + b, unb a — (b + c) rzr a — . 

b — c = a — c — b; im erfkn Stoße f>at ma» 
ju a fcie ganje (Summe (b + c), im iWMtn binge* 
gegen bie beiben ©ummanben in beliebiger £>rtwung 
abbirt unb fubtra&trt. Um beißen ifl 12 + 
(4 + 3} s= 12 + 7 = 19/ ferner 12 + (4 + 3) 

= 12 + 4 + 3 = 19/ unb 12 + (4 + 3) '== 

42 + 3 + 4 = 19; eben fo ijl 24 — (7 + 4) 
= 24 — 11 = 13, ferner 24 — (7 + 4) = 24 

— 7 — 4 = 13, unb 24 — (7 + 4) = 24 — 
4 — 7=13. 

n. Seprfa$: ©er $>ifferen$ jwener ©ri. 
ttn wirb eine anbete abbirt/ wenn matt 
legiere enmeber bemfflinuenbabbirt/ ober 
»om ©ubtrabenb abjieH 

S3eweH: l) 2>er Stcfl n>irb benm unveranberiett 
enbtrabenb «tn fo »iet grofer/ «f* man ben Winnen* 
iW&rt; 
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2) 2>er SJtejt roiro ebenfalls im Statte t>cr SDttonenb 
«tioerdnbert bleibt, um fo oiet grSgetr / aW man bett 
©ubtrabenb »ermtobert. 

3) 2>aber »trb bem Stelle aflejeit bie aeaeoene @ro6c 
fcaourcb abbirt, baß man biefelbe entweber $um SKu 
nuenb abbirt/ ober 90m ©ubtrabenb absiebt. 

5>rncft man ben SRtanenb burdb a , ben ßubtr«* 
|>etib bnrd) b , unb Jene 3al)( / bie man abMren foH, 
t>urd> c allgemein aufl, fo ift bann (a •-. b) bie 2)ifFe- 
tenj/ welker bie 3abl c abbirt werben fofl ; roefftatö 

{a — b) -Jr c = (a 4- c) — b, ober (a — b) -f- 

e = a — (b — c); ©aber ift §. 25. (12 — 8) H*- 
4 — (12 + 4) — 8 = 16 — 8 = 8, ober 

U2 — 8) + 4 = 12 - (8 — 4) = 12 - 4 = 8. 

• * 

J 

Hl. ße&rfafc: 95 Ott ber 2>tfferenj jwetje* 
©rößen wirb eine anbete abgezogen, wenn 
man leitete vom OTinuenb abjie&t/ ober 
bem fSubttabtni abbirt* 

* 25 e wer*: 1) SSBirb bie gegebene ©rbfje twm SM- 
üuenb abgejogen; fo wirb ber Sied beum nämlid)ett 
eubtra&enb um eben fo Diel fleiner werben* 

2) SSirb aber bieft ®r&f$e *um 6nbtrabenb ab- 
tritt / fo wirb t im galle ber OTinuenb mdjt üeränbert 
wirb/ ber SHeft^ inbem ber ©nbtrabenb um tiefe Stoße 
vermehrt mtUn ift/ um eben biefe ©toße fleiner/ unb 
fomit biefelbe bawn fubtrabirt worben feum 

SBenn man ben OTinuenb überhaupt burd) a, ben 
6tibtrabenb burd) b, unb bie wn ber ©tffercuj tiefer 
Reiben !abjujiebenbe ©rö#e burd) c auöbrücft/ fo ift 
))em ©efagten äemdg (a — b) — c = (a — c) — . b, 

ÜUb (a — b) — c as a — (b + c) # 

Um betoiHen ijt |. 23. (20 — 4) — 3 = (20 
^ 3) — 4 — 17 — 4 == 13, unb (20— 4) — 3 
s= 20 — (4 + 3) = 20 — 7 = 13. 
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§» 47. 

Stege! ber Sfbtition für jenen 5<tU, wo bie 
bie <5ummanben einfache ©röfjen finb. ' 

a) 6inb bie ©röjien gleichartig, unb haben 
fie gleiche 3ef(beU/ werben jte baburcb abbirt/ 
bafl man fie iufammenjdblet, b. b , ihre ßoefficien* 
ten abbirt, unb ber öumme bai nämliche 3ei* 
ehen gie6t. 

b) <5inb bie ©rofjen gleichartig/ nnb haben fie 
ttnglefcöe 3<W)av fr werben fie baburcb abbirt/ baf 
«tan bie Heinere von ber größeren a6jiebt/ unb 
beut 9tejfe ba$ 3<i<ö«t ber grofjeren giebt. 

c) ©tob enblicb bie ©rojien ungleichartig/ fo 
f dunen fie nicht abbirt/ b. b«/ ju einem ©anjen 
verbunben werben/ man fegt fie atfo mit ihren 3ei? 
djen unverdnbert bin. 

<Si »erfleht ficb. wn felbff / baß bie fcoeffieienten, 
im Saue fie Bruche fmb/ na* ben im Ii. JC&eile bei) 
ben gemefoen fcrucben aufgefaßten Kegeln abbirt nnb 
fu&trabtrt werben muffen. 

I. S» e t) f t) t e I : 
fo0 |ur 0r5.fe + 8a bie ©rofie + in nnb 
bann jur ©röjie — 8a bie Oröjje — 2a abbitf 
»erben. 

1) $>ie beiben ©rdfieti + 8a nnb -f- 4a , ferner 
— 8a «nb — 4a finb gleichartig/ unb haben gleiche Sei« 
eben, man abbirt fie a(fo baburcb/ bafi man i&re Soef- 
fictenten in eine 6nmme bringt / nnb ber ©umme je* 
«'* Seichen giebt/ welches bie @ummanben haben; 
»eibalb nun 

-f- 8a + 4a = + 12a, nnb 
— 8a — 4a ss — 12a. 

Ii. S5 e » f v t e 1 1 

3tt + 6ab foE man — 4ab, nnb Jtt — 6ab fcfl 

man + abbiren. 
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« u f I o f u n g : 
©fe Betbett ©rföen + 6ab unb — 4ab, fevttev 

Z~ « ?2* + ^ ab iitMwtifa unb baben »erfdjie- 
bene Setefcn, fle werben alfo baburcfc abbtrt, bafl matt 
betberfetW bte f feinere wn ber größeren abgebt, unb 
b ein Wette baö 3eid)en ber gr Jßeren gtebt ; ba&er ift 

; ' *f- 6ab 4ab = -f- 2ab, nnb 

— 6ab -f- 4ab = — 2ab. 

in. »en f Diel: 

Sfftott foa 5u + 6* bte er&feu + 4m unb — 7t 
«bbtren. 

Ä « f I If * tt gr 

SHefe ©rbfen; fmb ungleichartig, man treibt 
«Ifo unuerdnbert mit tbren Seiten neben einanber, 
man er&dft + 6a + 4m — 7f ft W bie »erlang« 

$.48. 

Hegel ber »bbitiön fßr iettett $atl, wo bte 
eunttttanben jufammengefe&te Orägett 

ff nb. 

D (8ö fließt iit ber $3ucfifabenre<&nnnfi feine» 
£ocalwert&, inbem j. 25. (a -f b) = (b -f a), 
ober Ca — b) = (— b -f- a) tt. ba&er Fftnnte man 
bie efttjelnen ©lieber ber (Summanben beliebig un- 
ter einanber, ober a«c& neben einanber treiben; 
inbefen tfi tt aber/ im $a«e man bie 6umman* 
ben nodj einmal anfcbreiben mW, befluem, »emt 
man bie 6ümmauben fo anfdjretbt, bajj bie fileidj* 
artigen ©regen unter einanber }u fte&en fomme», 
«nb bann unten, , um bie <5ummanben oon ber 
6umme au trennen, einen ©trieb ale&t. ©ewöbn* 
lieb abbirt man aber bie 6ummanben, wie biefeS 
|. 85. ben ber SHulttplication ber m tfi, ölettb fo, 
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wie fte ta flehen , o&ne bog matt jte auf bie er» 
wa&nte SBeife unter einanber fdjreibt. 

2) SRan fange bie Hbbition, inbem bie ©röfteit 
»Ott bei* 6te0e, wo fie fteben, feinen 2Bert& er&aU 
iett, unb wir »on ber Jiinfen $ur Siebten fc&reibe» 
unb lefen, jttr Unfett Seite an, unb neunte biefelbe 
ber örbnung na* oon ber Sinfen jur Sfac&ten nad) 
ton im »origen §. aufgehellten Regeln bor. 

3) kommen in einigen ©Hebern Sa&ljifferrt 
<>$ne SSudjjlaben bor, fo werben bicfel6en nad) bem 
namltcuen fo eöen aufgehellten SRegeln be&anbelt, 
wo bie unbenannten 3ablen immer glefdjartig unb 
bie bebten e$ nur bann finb / Wenn jte gleich» 
wmffl: $t«g* bejetdjnen. 

■Wwi-n-> i. » c t) f M e f : 

feuen bie beiben aufammengefefcten ©rSfien 

5a + 4b — 12ab + 2d_ « _ m nnb + 3a — 2b -f« 

8ab — 6d — f — 3m in eine (Stimme }tt bringen» 

a) gjian' fdjretöe biefe btibtn ßummanben fo un- 
ter einander / bajj bie gleichartigen ©röfjen unter ein« 
anj^^ju Mettviommen/ wo bann ba* 3eicben (•+•) 
im Wn/ange nicht gefebrieoen wirb: 

eummanbettH a + fuTi 2 u b + 2d — e — ^ 

vwwiwwwviu j 3a _ 2b , gab _ 2 d + f_3 m 

i:- ~ — " — -7 — t— ' ' 1 1 . 

b) l) $ie kiben ©röjien + 5a nnb 3a, ofc« 
f lirjer 5a unb 3a finb gleichartig , nnb ba&en gleiche 
Seieben/ fie werben alfo baburd) aWirt/ ba§ man ibre 
©oefficienten in eine 6«mme Bringt, ift aber 
5 + 3 = 8; fcaher auch 5a -\- 3a = 8a. 5)itf< 
euntme fdwtbt man lin« unter ben ©trieb ohne ba* 
Seieben (-h), »eldjeö im Slnfange »ertfanben wirb; 

2) + 4b nnb — 2b fmb gleichartige ©roden mit 
»erfchiebenen Seieben; e* iji baber + 4b — ab 

= -J- 2b; 
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. 3) I2ab unb + 8ab flnb ebenfalK derartige 
©rogen mit t>erfc^iet>eticn 3*ichen, baber ijl — I2ab 

-|- Sab — — 4ab; 

4) + 2d unb — 2d {mb gleichartige ©rögen mit 
»erfc^iebenen Seicfectt/ nnb haben gleiche Soefftcientenr 
fte fmb alfo gleiche entgegengefefcte ©rojsen/ bie ftcb 
ganj aufbeben ; baber ijl + 2d — 2d g(eic^ 9lnH, 
»eiche nicht angefcbrieben wirb. 

5) — e unb -f f fmb ungleichartig/ man erhält 
alfo jur €umme — e + f , ober + f — e. 

6) — m unb — 3m fmb gleichartig unb haben 
gleiche Seiten ; baber ijt — m — 3m — — 4m„ 

Um beßwillen erhält man nacbtfebenbe 6umme: 

«H., tt Mih,«! 5a + 4b - 12ab + 2d — e — m 

nrnmanbe n \ 32L Z 2 b+ sab - 2d + f - 2 m 

Öttlttttte = 8a-f 2b — 4ab — e 4- f — 3m 

u. 55 e « f v 1 1 tt 
€0 fewen nacbtfebenbe 4 6ummanben sn abbitreti 

1) 4ab — 8cd + fm — 8x -f- 49 + 12 
... . 2) — Sab + 8cd — 4fm + 7x59 — 9 

3) 20x — I6y + I6ab -f- 12fm — 4cd + 30 
. 4) IScd + 18 + 40x + 7F + 4g — 3q, 

Slttfl&fnng: 

1) aSttl man 0 bie SOlü^c geben / baß man 
biefe €ummanben noch einmal antreibt/ fo febreibt 
man bann bie gleichartigen ©lieber unter einanber/ 
ttm fich babureb bie 9lbbition ju erleichtern; gefebiebt 
biefe* nicht / wie efl 95. bei) ber ajlultiplicatton jn* 
fammengefeijter ©rJfjen ber ftall ifh fo bat man baranf 
ftu (eben / bag man ieberjeit in allen 6ummanben bie 
öteicfwrttgen ©rißen jufammen facht 

2) «üian fange bie Slbbitton jur linfen (Seite etwa 
mit bem erften oben ftebenben ©liebe 4ab an, nnb 
*able bajn alle jene ©lieber -t bie bamit gleichartig 
fmb f unb jttgleicb mit + 4ab bae nämliche Seichen 
habett/ unb jtreiebe ber ©eutlichfeit wegen mittels ei- 
ner bnreh ba« ©lieb gezogenen Sinie bie jur Slbbttion 
genommenen ©lieber an« ; eben fo »erfahre man bei) 



Digitized by Google 



Jenen ©Ketof» / bie mit — sab gleichartig finb , ttnb 
barmt gleicht 3eicbett Nabelt/ man erhält +20ab at* btc 
©umme ier pofttivett ©lieber/ unb — 8ab aW feie 6«mme 
her negativen, inbem jn — 8ab hin gleichartige* 
©lieb mehr mit bem nämlichen 3eichen oorbanben ifi/ 

«nb + 4ab 4- 16ab = + 20ab, 

fc Serner jiebt man jefct bie «einer* Cumme wit 
bet größeren ab/ unb giebt bem «Rede ba* Seiten ber 

größeren/ eö ift + 20ab — 8ab =: -f. I2ab, b. 

bie 6nmme aller pofitioen nnb negatfoen ©lieber/ 
Welche mit +4ab gleichartig finb/ ift gleich + I2ab; 
wirb nun biefeö ©lieb im Anfange gefebrieben/ fo lägt 
man baö Seieben (+) »ieber roeg. 

SJerfä&rt man auf biefe SBeife be» allen übrigen 
©Itcbern / bie gleichartig finb , fo erhält man naebtfe- 
benbe ©nmmen: 

a) — 8cd + 8cd — 4cd -f- IScd = — 12cd 
+ 23cd = -f- 23cd — 12cd =r -f- Hcd; 

b) -f- fm — 4fm -f- 12fm = -f 13fm—4fm 

c) — 8x + 7x + 40x = — 8x +47x=:+ 
47x — 8x = + 39x; 

d) + 4y + 5y — 16f = + 9y — 167 = — 
I6y + 9y = — 7y; 

e) + 12 — 9 + 30 + 18 = + 60 — 9 = 
+ 51. 

2) $ie anf biefe ©eife erhaltenen ^artlalfnmmen 
+ I2ab, -f. ncd, -f 9fm w. fet)e man/ inbem fie 
von ber ©teile; »0 fie liebe«/ feinen neuen SSertb 
erbalten, in einer beliebigen Orbnnng nnter ben 
©trieb/ nnb febreibe baju unoeränbert mit i&ren Sei- 
eben jene ©lieber/ jn welchen in ben gegebenen 6um- 
manben feine gleichartigen oorbanben finb/ man er- 
lalt bie Xotalfumme / b. b.> jene ©rotje; bie aOen 
©uramanben aufammen genommen gleich 
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"] 4ab — 8cd + fm— 8x+4y+12 
man' \~ 8ab-|-8cd_4fm+7x + 57— 9 

J 15cd-f-18Hh40x+7f+4g— 3q_ 

€umme =i2ab-fi5cd+öto— 7y+Si+7f 

Iii. 8 e 9 f ? t e I : 

Jemanb bat in ber crftett SBod&e 18 *aierifc$e 
ober Conventions Später eingenommen / unb 24 jl. 
3ofr. 4 Kaller ausgegeben/ unb in ber jwet)ten 12 
Kater. Sbaler ausgegeben/ unb 15 fl. 4ofr. 2 £ider 
eingenommen. 

Um wie rief wirb nun bie (Einnahme von ber ttufr 
gäbe/ ober biefe von jlener «betroffen? 

»ttflJfung: 

• 

1 ) SBeil bte einnahmen unb Aufgaben entgegenge* 
fefcte ©rofien ftnb; fo bejeichne man bie erfteren mit berti 
3eichen (+)/ unb bie teueren mit bem Setzen (— )/ 
inbem jiene wie pofttive/ ttnb biefe wie negative ©r5* 
{jen betrachtet werben fännem 

2) eine negative ©rofje jtt einer pofuiven abbt- 
ren/ tft eben fo viel/ Alf bafl gleiche ©egentbeil ber 
erfteren von ber teueren fubtrabiren; eö werben alfo 
bie Ausgaben baburch von ben einnahmen fubtrabirt/ 
baß man erflere alt negative ©räfkn ju ben (enteren 
abbirt (§.45. II. gebrf.) 

3) 9J?an laffe bemnach bie Benennungen „Sin- 
itabme/ Stoögabe" weg/ fchretbe bagegen bie Seichen 
(+ ober — ) / unb nehme bann ben aufgehellten SRe* 
geln gemäß bie Slbbition vor/ wo man offenbar feben 
wirb/ bafi bie ©räßen „baier. Spater unb wieber folche 
S&aler/ ferner ©ulben unb wieber ©utben %t. in bem 
hier angegebenen Sinne gleichartig fmb/ ba biefelben 
nach ben im I. Xbeile aufgefaßten SBeariffen gleich* 
artig unb greidbnamig fmb. SHan erhalt auf biefe 
Sßeife nachfiehenb* ©umme: 

©um* 
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6>ummau» ( 18 K $&lr. — * 24 fl. — 30 fr. — 4 £<W. 

Den j — 12D.<gplr.+ 15fl.4-40fr. + 2ft(W. 

6nmme = 6&.2blr.— ;■ 9fl.-r-iqfr.— 2£dlf. 

4) 3« <inev ©roße eine negative abbtren ijl eben 
fo viel/ atö lad gleite ®egentbetl kr leiteten »on 
t><r ertferen fubtrabtren; baber erbalt man/ tag 6 0, 
Sblr. — 9 fl. = 2 b. Xfclr. 9 fl. 36 fr. — 9 fl. 
= 2 6. Sblr. 36 fr./ null 10 fr. — 2 £du". = 
9 fr. 6 ipaa. / wejibalb aucb 6 b. Sblr. — 9 fl. •+• 
do fr. — 2 £dU. = 2 b. 2blr. 36 fr. + 9 fr, 
6 £aH. = 2 6. Sblr. 45 fr. 6 £4«. 

. <*« ubertrifft alfo in tiefem »erriete W Situ 
tiabme tie 9luögabc um 2 b. £&lr. 45 fr. 6 £dH. 

' 2>a$ ndmltet)e Stefultat erbalt man/ wenn matt 
nadb ben im I. Xbeüe §. 98. aufgefüllten Wegein bie 
flefammte Sluögabe von ber ganjen Sinnabme fub- 
irapirt. 

§. 49. ' . " " 
Sieget Der 6ubtraetion. 

0 SJton föreibe/ weil einmal biefe jörbnung 
in t>cr gemeinen Slrit&metif eingeführt würbe/ ben 
6u&tra&enb unter ben Sttjnuenb/ wiewohl aud) 
tiefet unter jenem fte&en durfte / unb jte&e unten 
eine fiinie. 

2) 3Ran veranbete im 6ubtraf>enb bie 3ei» 
6)m, unb abbirc bann ben ©ubtra&enb jum 
nuenb/ inbem man nad) ben im ©ubtraljenb »er» 
dnberten Seiten bie an ber ©teile bei SJUnuenbS 
unb ©ubtrafjenbS tfe(jenben ©rofjen all Gumma«* 
ben betw^tet. 

I. »enfp iel: 

...... . . # • r 

gtf fott »Ott 6a + 6b — 8d + f — m + <8 

J)te jufammengefe^te ®roßc 12 a — 4b + 20d + 
4f n — 12 fu6trat>trt werte». 

<8un*fÄ»e'* fie&r*wfr III« «^eit. 8 
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8 tt H $ f ts n g : 

1) SDJan fättibt ben 6ubtra&enb ttttter ben 9Jli» 
uuenb/ ttnb jie&e unten eine Sinter 

SMtnuenb 6a + 6b — 8d + f — m + 48 
Gabttaf). 12a — 4b + 2Qd + 4f + n — 12 

2) 2Wan »erdnbere in allen ©liebern beö 6ubtra- 
benbö Me Seichen/ unt> neunte bann ben im »origen 
§. aufgehellten Regeln gemäß bte Slbbitton von ber 
Sinfen jur Siebten pot/ man erbält bann nat&fte&en» 
ben SRejt: 

SJlin. 6a 6b — 8d + f — m + 48 
e»&tr. 12a— 4b + 20d + 4f + n — 12 

- + - - - + 

£ReH = — 6a -f 10b — 28d — 3f — m-n+60 

H. * e 9 f 9 i 1 1 1 
<S* fo0 von 48 — 20 + 4 — 6 + 3 bie Jtt- 

fammengefcfcte ©röfe — 18 -f* 30 — 6 + 12 — 
9 fubtrabirt werben. 

9t tt f 1 i f tt • flt 

1) 9J?an fe&reibe ben 6ubtrabenb unter ben 9Ri- 
tiuenb/ nnb jiebe unten eine £inie ; 

«Dltnuenb 48 — 20 + 4— 6 + 3 
€ufrtrabenb — 18 + 30 — 6+12—9 

2) SWan »eränbere im 6ubtrabenb alle Seieben/ 
unb abbire bann biefen jum SÖlinuenb: 
SWinuenb 48 — 20 + 4— 6+ 3 
©ubtrabenb — 18 + 30 — 6 + 12 — 9 
+ - + - + 

«Retf = 66 — 50 + 10 — 18 + 12 

9Ban er&att binftd&ttieb be$ SBert&e* ben nämlic&ett 
Sleft/ wenn man, ba bier alle ©lieber gleiebarttg finb/ 
ben «Dltnuenb unb eben fo ben 6ubtra&enb 'burefc eine 
«injige 3abl auWrütft, unb bann bie eubtraetiott 
vornimmt. 

Sö ift 48 — 20 + 4 — 6 + 3 = 55 — 26 
= 29, UUb — 18 + 30 — 6 + 12 — 9 
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— 33 + 42 = 42 — 33 = 9/ Da&tt tö auc& (48 
20 "f 4 — 6 -f- 3) — (— 18 + 30 — 6 + 

12 — 9) = 29 — 9 = 20/ nnb Der gefnnbenc 

<8cfl 66 — 50 -f 10 — 18 + 12 ijt = 88 — 68/ 

mithin ebenfalls = 20. 

§. 50. 

2>ie ©rönbe bei Serfa&rend/ rote ancb bie 
$robe in Slbficbt auf Die 9U>Mtion nnb 

©ubtraetion. 

A) ©runb M SerfaljrenS, bie Slbbition 

Betreffend 

a) 6tnb Die ©regen gletcb artig/ unb baben 
gleite 3 ei eben , fo fmb btefclben unter ftcb 

übereinftimmige ©röfien/ bie N tbrer Serbin* 
bnng einanber »ermebren/ unb macben alfo allejett 
alö Sbeile ein ©anjeö von ber ndmltcben 25 e- 
febaffenbeit anfl/ ober bafl ©anje befommt bier 
immer baö Seiten feiner ^ei(e/ b. b / man gtebt 
ber 6umme jene* 3eicben, bad bie ©ummanben 
babetu 

©leiebfofe ■+■ 4a -f- 2a = -f- 6a / unb — 4a 

— 2a = — 6a, eben fo ift «neb %. 95. 4 ff. 85er* 
mögen + 2 (!. SSermögen = 6 flL SJermögen , ferner 
4 0. 6cbnlben + 2 flL 6cbulben = 6 ff. 6d)ulben. 

b) 6inb bie ®rogen gl ei cb artig/ nnb baben 
fte »erfebiebene Seieben/ fo ftnb bie 6umman* 
ben entgegengefefcte ©rögen/ fte werben alfo 
babnreb abbirt, baj? man bie Heinere von ber größeren 
fnbtrabirt/ roo ofenbar ber Stell baö Seiten ber grö- 
ßeren erbalt CS. 45. II. ßebrfafc). 

c) 6tnb enbltcb bie ®röfjen ungleiebartig, fo 
fönnen fte niebt roirfltcb abbirt/ b. b-/ fte fönnen 
niebt ju einem ©anjen verbnnben werben/ man fe&t 
fie alfo mit ibren 3ei<ben unoeränbert neben einariber. 

3fft in biefem Salle bie jn abbirenbe ©röge pofü* 
ti»/ fo fefct man fte mit bem 3eicben (+) ju ber mit 
ibr ungleitbarttgen ©röge bin , wobureb bann ausge* 

8 * 
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fcrucft wirb/ bag eine jur anbeten abfcirt werben foll; 
ift aber biefelbe ttegatto / fo fe©t man fte jur anderen 
©roge mit bem 3ei#en (— ) bin/ woburefc im 
©runbe . wieber bie abbitten auögebrucft wirb/ weit 
c$e, negative ©rige baburcb abbirt wirb/ bag man 
&Ä$ gleiche ©egentbeil berfelben fu&tra&irt ($. 45* v 
II. 8c*rf.\ 

©aber ijl j. S5, a nnb b = a + b, ferner * 

ttttb — b = a — b; unb (a + b) wie au# (a— b) 

briicft beiderfetta bie »erlangte Summe ber beiben ge# 
gebenen ©nmmanben au$, 

■ 

B) <Dic 6u5traction ÖetreffcttK 

■ 

2>en aufgehellten Siegeln gemAg werben im 6u6* 
trabenb alle Setzen verdnbert, ttnb bann bie an ber 
6teUe be« ajlmueub* tinb ©ubtrabenb* jte&enben ©rb* 
|en abbirt. 

©aburcfc werben aQe im ©ubtrabend vorfommen* 
ben pofutuen ©rdßett in negative / unb biefe in pofc 
tive verändert* nnb fomit jede ©roge de« 6ubtrabend$ 
in bie entgegengefe$te gleite ©r&ge verwandelt / unb 
bann ju ben im SffUntteub vorfommendeu ©rigen 
«bbirt. 

©ine ©roge von einer anberen fubtrabiren; ift aber 
eben fo viel / alö baö gleiche ©egentbeil M 6ubtva* 
$enb« jum SDlinuenb abbiren; e« geliebt alfo Wirf- 
us baburefc bie »erlangte 6ubtraction / bag man ben 
©ubtrabenb na* veränderten Seiten jum SUiinuend 
abbirt. 

SBa« bie $robc betrifft, fo wirb biefe in ber 
55ucb(laben < Stecfmung eben fo gemac&t, wie in ber 
gemeinen Slritbmetit 

9lbbirt man nämltcö noc& einmal äße 6ummanden 
mit 9lu6nabme eine* einsigen jufammen / nnb fu&tra* 
btrt man biefe ©umme von ber juerfl erbaltenen 
(Summe, fo mug, im Salle bie SRec&nung rid&ttg ifo 
l>cr auögefcbloflene Summaub aU SReft jum 5Bor# 
fc&eine fommen, nnb man bat daduref) bie $robe bin* 
ftcbtli* ber vorgenommenen 9lddition gemac&t. 
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eben fö wiro bie $robe in betreff ber 6uB/ 
traction gemacht/ wenn man ben SHelt sunt 6ub- 
trabenb abbirt; woben aber ju bemerfen IIb tag 
lit Steile beö eubtrabenbö ben tiefer »bbition bic> 
anfand ba gemefenen nnb alfo nicht bie neuen Sei- 
ten haben muffen/ welche teuere man babureb er- 
Ba(t/ bajj man im 6ubtrabenb ade Seiten »er* 
inbert. 

i. Sufafc: 3>ie ©ifferenj (a — b) fann au* 
«U eine' 6umme betrachtet werben/ wo bann »er 
iweute 6nmmanb (— b) eine negative ©röße tft; 
inbem bie SMfferenj (a — b) «uobrutft/ bie ©roße b 
foU von a fubtrabirt werben , nnb tiefe« eben fo viel 
üt / aW »av gleiche Gegenteil von b , fomit — b ju 
« abbiren. 

li'Strfaft: 2)en hier aufgefteßten Regeln gemafjfanr 
«tan bie größere 3abl von ber Heineren fubtrabiren, ma* 
nach ben Siegeln ber gemeinen Slritbmetif nicht ge- 
fcheben fann (i. §. 37. l 9tnm.). 3(1 nämlich be» 
Sa&Uiffern i»er 6nbtrabenb größer al« ber Söltnuenb/ 
fo fubtrabirt man umgefebrt ben SDJinuenb vom @ub< 
trabenb/ unb giebt bem «Rede ba« Seichen C— ) / ober 
wa« eine« iftv man verdnbert im 6ubtrabenb ba« Sei* 
eben/ unb abbirt/ inbem man bie fteinere Sa&l von 
ter größeren abgebt/ unb bem SRejle ba* Stieben ber 
größeren giebt. 

Saber ift |. 25. 18 — 24 = — 6 / ober 18 — 
24 tr — (24 — 18) = — 6; wo bann ber Stell 
tum 6ubtrabenb abbirt ebenfalW wieber ben «Dünuenb 
giebt, inbem 24 + (- 6) = 24 - 6 = i». 

III. 

• »ott Ut oecavifeöen ecaattjtttt* 

Segriff von ber heeaMfchen Srganjung. 

a) Qjiue Sabt/ welche ju einer gegebenen 3abl ab/ 
birt bie näcbjtböbere Sinbeit iur (Summe giebt/ beißt 
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We beeabtfc&e (Srgättjung (Complementum 
arithmeticum) biefer 3a&I* 

Unter ber näc&flbMeren (Sinbeit wrftebt 
man immerhin bietenige 3abf/ bie um eine ©teile 
tnebr bat, ald bie gegebene 3abl/ unb nur au* l 
fammt angebängten Wullen beliebt/ bie fotttit tum &od&# 
flen 3ifFer l unb na* biefem fo »iele Stallen &at/ 
atö bie gegebene 3abf 3tffern entbält. 

JDaber ijt § SJ. 3 bie becabifc&e ergdnjung ju 7/ 
weit 7 + 3 = 10, unb fomit 3 {tt 7 aititt bie 
uädjft&o&ere etnbeit sur Summe siebt ; eben fo ift 25 
ju 75, bann 6t6 ju 384, ferner 7/0584886 jtt 

2,9415114/ unb 0,3487034 jU 9,6512966 tt. Die be* 

eabifc&e (Srginjung/ »eil 75 + 25 = 100, 
bann 384 + 616 = looo, ferner 2,94151 14 -f» 

7,0584886 = 10, unb 9,6512966 + 0,3487034 
= 10 tc. 

3)er tfurje wegen ue&me man wn ben tatetn. <5ub* 

ftatttfoen „Numerus, Complementum , Unitas cc 

ben etilen S5ucbflaben, unb bnirfe fomit bie gegebene 
Sabl mit N , bie becabifcbe Srgdnjung mit C , unb 
bie näc&jl&Sfjere Sinbeit mit u autf, fo erbält man 
biefe (Steigung »N + c = u a , b* b. r bie i>ecaöu 
fd&e Srgdnjung jur gegebenen 3<W äbttn giebt bie 
ttAWbere (Sin&ett. 

§♦ 52. 

Stufgabe, ju einer gegebenen 3<*&t bie be- 
eabifd^e ©rginjung ju finben, wie au* 
mittel berfelben eine 3a&l *>on einer an* 

bereu abjujie&em 

5t«fIof««ö: 

A) SDlau fubtra&ire bie gegebene 3a(jl von ber 
nddjfl&o&eren etn&eit/ ber SKeji ijt bann bie »er^ 
langte becabifc^e (Srganjung au biefer 3<töl* 

B) Um a6er mittels ber becabifdjen (Srgän* 
jung eine 3aßl »on einer anbeten abauiie&en, fo 
abbire man bie becabifclje ©rgänjunfl be$ 6u&tra* 
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(jentt sunt «Dltauenb, unb fu&tra|ire wn fciefer 
eunme bfe ndd)(l&ö&ew ein&ett. 

SBeweifloouA. .. . 
0 3» ©emdfaeit be* nötigen f. ijl .^j^ 

N -j- O = U J 

2) 3ebe ©toge ijl fic& fcl&ft gfeicn / nnb ©WcW 
vor ©(eicfcem fnbttabttt flie&t wiebet ©letc&etf: 

N 4- C = U 

N = N 



Met ijl c = u — n. 

«matt et&dlt alfo febetjeit bie beeabiföe ergds* 
jtng / wenn man von bet ndc&JbSbeten @ttt^«t Wc 
ggebene 3a|>( fnbtt a&ttt. 

S3 e ro e i ö »Ott B. 

1) S>em ©efagten gentdg ift 

n + c = u 

c = c 



äJo Ät|( $ N = U — C. 

2) getner ifr jebe ©rftfje ft* UM flJei* / ttttb. 
©rtdjed von ©(eifern fnbttabitt giebt ©letcfceö/ ba* 

A = A 

N = U — C 

mmm — -4- 

Ä Jf> au* A -N = A~ ü + C = (A+C)-U. 

6« wirb alfo «ine 3abl »on einet anbeten au* 
baJut* fubttabitt/ baf man bie beeabifdje Stganjung 
bes eubttabenbd jum SWinuenb abbitte nnb baoon bte 
ndpftMete Gtn&eit fubita&ift. 

SJenfpiel jn A - 

U foa jn 4625 bie beeabiföe Stgdujnng gefim* 
ben wetben. 
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* tt f t b f tt n g; 

3tt liefer 3a&l/ wetdje au« bier Siffertt 6efe$t, 
ift t mit »ter Wullen/ fomit ioooü bie nic&ft&fyere 
ginbcit/ man fubtrabtre a(fo 4625 t>on 10000, nati 
erhält jum Weile/ mitbin als bie gefuc&te becabfd^c 
Ergänzung bie 3<W 5375, inbem 4625 + 5375 = 
iOOOO; ober 

U = IOOOO uub N = 4625 
N= 4625 C = 5375 



aTfo ü— N=S375= c,ba^erN + u = 10000= t. 

3)iefe 6ubtraction fann man borne&men/ o^tte bat 
man bie 3*W *oooo anfefcreibt; man jie&t nämlicfy 
ba ber ©ubtra&enb 10000 nur and l ttnb Stullen b* 
tfebt/ baö legte 3iffer ber gegebenen 3^bt tooti 10 
tmb bie übrigen Ziffern berfelben bon 9 ab* 

S3 e t) f p i e l s u B. 
<S« foO wtt 5645 bie 3<W 3494 fubtra&irt »erbet 

«uflJfuttg: 

3u 3494 tft 6506 bie becabifc&e grgänjung / btfe 
tum SDiinuenb a\>Utt giebt jur (Summe 12151 , tu 
»on fubtrabirt man bie nädjjtyS&ere <£tn&ett iooo), 
man erhält 2151 aiö ben »erlangten Stell/ weldN 
man auefc ftubet/ t&enu man bie 3a&1 3494 uon 56<5 
tinmittelbar fubtra&irt, inbem 5645 — 3494 = 2ia* 

ijl tiämlicfc in biefem 93et)fpietc 

A = 5645 
C = 6506 

<HfO A + C = 12151 

ferner u = loooo 

U1)tt ift (A + C) — U = 2151 = A — N, 

ttnmcrfung: sßjic baöjentge, mt fo eben in Qtbfic&t auf 
Die bccabtfcfje €rg4njuna flefaat wurDe, benäht tve^etl 
fann, mtrö in ort Solde ßeaeiöt twröcn» 
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IV. 

S5o» i>et SNultiplteatfott unb 2>it>ifiom 

§♦ 53. 

einige Se&rfä&e in abfielt auf bte 9)JuIti* 

plication unb ©iotfion. 

I. 8e&rfa£: 2)ie Qummt jweqer ober 
mehrerer ©rößen wirb burc& eine 3abt 
multiplietrt ober btoibirt/ wenn man iebe 
cinjelne ©röge multtpltcirt ober biotbirt, 
unb am <£nbe bie $robncte ober Quotien- 
ten abbirt; b. b., 

(a + b c) X x = ax + bx + cx, unb 

ä I) c 

(a + b + c);m = a: m-J-b:m-f-c;m=: U 1 — - 

Sfteweiö : l) StUe Steife jufammen geben ba* 
Ganse. 

, 2) g* wirb alfo bie 6umme swetjer ober mebre* 
ter @r5fjen bur# eine 3abl multipUcitt ober btotbirt, , 
ttenn man ieben (Summanbcn muftipltcttt ober btoi* 
Htv unb am (Snbe bie einseinen ^robuete ober &uo* 
tienten abbirt. 

<£* ift ba&er j. S5. (4 + 5 + 6) x 3 = 12 + 

15+ 18 = 45, unb (8 + 6 + 12) :2= 4 + 3 
+ 6 = 13. 

II- ge&rfafc: <St tt e ©rJge wirb mit ber 
©umtue jwewer ober mehrerer 3<*blen muk 
ttpluüt/ wenn man fiemit jeber einzelnen 
Sab! multiplictrt/ unb am ©übe bie $ro* 
buete abbirt; b. b./ 

x X U + b + c) = ax *-f- bx cx. 

23eweiö: SEBeit aDe Sbeile jufammen baö ®anje 
geben; fo wirb offenbar bie gegebene ©räjfc mit bem 
ganjen SDiulttpticator multipUctrt, wenn man fte mit 
jebem einzelnen Sbeite beöfefben multiplicirt, unb am 
<£nbe bie Vrobucte abbirt 

6d ift bemna* §. 8 X (3 + 4 + 5) = 24 

+ 32 + 40 = 96, 
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III. 8e&rfa&: S>i< SHfferenj stveoer ©rd- 
fren wirb burd& eine 3abi mutttptietrt ober 
biüibirt/ wenn man Hebe etnjetne ©r6ge 
bamit multtplieirt ober biotbirt/ unb am 
ßnbe bie ^robuete ober bie Quotienten 
fubtrabirt; b. b / 

I. (a-b)Xnran- bn, unb 

II. (a — b):n = a:n-|-b:n = — -I 

95emeiö 9cit l ) 9Wan fe&e a — b = d, unb 
abbire beiberfeitö b, fo idijl a = b 4- d, ober 

a — b = d 

b = b 

atfo ift a = b + d 
21 Stnn fe$e man « fieb feiofl/ unb tnultiplicire 
auf beiben Seiten : 

a = b + d 

n — n 

baber ift an = bn 4- dn 

. 3) SMan fepe bn fieb feibft gleich, nnb fubtrapire «ttf 
beiben 6eften : an = bn -f- dn 

bn r= bn 



atfo ift an — bn = dn 

4) Sinftatt d fe&e man toieber a — b, fo ijl dn 

= (a — b) n, unb baber (a — b) X n = an _ bn. 

SSeweiö von II. 2)er ©ioifor mit bem Quo- 
tienten multiplietrt ober umo.efe&rt ber Quotient mit 
bem JDioifor muftipiieirt gtebt ben S>i»tbcni> »ieber 

(I. $. 61. 3«f. 1.) ; tttttt ijl aber (-^ — •£•) x n - 

a — b (I. §, 63. 3uf. n.). 

6ö wirb alfo bie ®iffereni iweper ©rollen bureb 
eine 3abt muttiplieirt ober bioibirt/ wenn man foroobt 
ben Winuenb alö auch ben ©ubtrabenb bamit multü 
plieirt ober bioibirt/ unb am @nbe ba$ jtvente ^robuet 
ober ben awewten Quotienten vom erfien fubtrabirt. 

6$ ift baber |. 33. (8 — 6) X 3 = 24 — 18 
= 6/ unb (12 — 6) ; 4 = 3 — 2 = 1. 
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IV; ße&rfafc: eine ©rifie wirb mit ber 
©ifferenj sn>et)er3a|»(en mntttplictrt/ wenn 
matt fie mit Dem SDiinaenb unb ©ttbtrabenb 
muhiplicirt/ ttnb am ©nbe baö j tu e i) t e $ro# 
bttct vom etilen fnbtra&irt; b. b</ 

a X (m — n) = am an. 

25 e tt) e t ö : l) 9)lati fe&e m — n == d, fo ijl m 
= d + n, ober 

m — n r= d 
n = n 

Olfö tft m = d + n 

2) üflan fc$e a itlH Qhiüf ttnb muWplicire 
©feitfeö mit ©(eifern / man er&ält flleic&e ^robuete: 

a = a 

m = d n 
atfö ift am = ad -j- an 

3) OTan fe^e an ft# feibji gfei*/ ttnb fnbtra&ire 
ftttf betten eeiten: 

am — ad an 
an = an 



alfo tft am — an = ad 

4) Sinilatt d fe$e man wieber Cm — n), ba m 

— n = d (Nro. man erbalt/ baß am — an = 

a (m — n), tinb alfo att# a X (m — n) — am 

— an. 

©aber tjt l^JX (6 -3) = 48 — 24 = 24. 

v. ge&rfafc: ©in Otuotient wirb mit ei* 
tter flanjen 3abl mnltipUcirt/ wenn man 
mit ibr entweber ben £)it>tbenb muttipli- 
cirt/ ober ben 3>tt>tfor bi&ibirt; nnb ber 
öuotient wirb mit einer sanjen 3<*&l t*i\>U 
litt, wenn man mit folc^er entweber ben 
JDiuibenb biüibirt/ ober ben ©tPifor muU 
tiplictrt; b. 

I. (a : b) X n = an : b = a : (b : n), 

II. (a : b) : n = (a : n) : b = a : (b X n). 

95 eweifl po n l. a) SBcnn man ben SMpibenb a 
mit n miiltipticirt/ fo wirb er u mal aefe&t (i.45.a.); 



Metbt nun ber ©itnfor unwänbert / mnÖ offenbar 
jeber Weit , ober ber Öuottent n mal griger werben. 

b) gäfjt man a&er ben ©ioibenb ober bafi ©anjc 
ttnwdnbert; unb biutbirt man ben ©fotfor mit ber 
Safcl n, fo fegt man baoon ben «tcn Wett> wefS&alfr 
ber ©ioibenb in «mal weniger Weile geseilt wirb; 
um beöwillen wirb wieber jeber Weil/ ober ber &uo- 
tient nmal gr&ger. 

eö ift ba&er §. 93. (24 : 8) X 2 = 24 X 2 : 3 

= 48 : 8 = 6, UUb (24 ; 8) X 2 = 24 j (8 : 2) = 
24 ♦ 4 — 6t 

SB e » e U » o tt Ii. a) SBenn man ben Sfoibenb 
mit n bwtbirt / fo wirb ba« Oanje n mal fleiner / in- 
tern man babnrcb wn bemfelben ben n ten Weil fe$t/ 
cd- wirb alfo aud) vom £Utotienten ber nte Weil ge- 
fegt/ unb fomtt berfelbe mit u btoibirt. 

b) gjtaltiplietrt man aber ben ©ioifor mit n/ fo 
wirb bie 9lnjal)l ber Weile n ma( großer f mitbin al- 
lemal ein Weil ober ber Öuotient n mal fleiner. 

<*ö ift ba&er j. 95. (48 : 6) : 4 = (48 : 4) : 6 ^ 
12 : 6 = 2, unb (48 t 6) : 4 = 48 : 6 X 4 = 
48 : 24 = 2. 

Vi. 2e&rfa&: Sin tfrobuet jmet)er 3a&* 
len wirb mit einer ganjen 3afcl multipli- 
cirt/ wenn man einen ber ftaetoren bamit 
wirfttdj multtplicirt/ unbben anitttn un- 
Derinbem bet)fefct/ ober wie man fic& ber 
Äürje wegen auflbrücft/ wenn man nur ei- 
nen gactor multiplicirt; b. i, (4X3) x 2 

= 8X3 = 4X6. 

»eweifl: 4X3 = 4 + 4 + 4 (I. |.4& a.) 

2=2 

alfotjt (4X3) X2 =8 + 8 + 8 (I. gcfrf*) 

= 8 3 

e&en fo ift 4X3 = 3X4 
alfo 3X4 = 3 + 3 + 3 + 3 

2 = 2 , 

«Witt (4 X 3) X 2 = 6 + 6 + 6 + 6 

= 6X4 = 4X6. 
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~ I- Sit fa^: eine gänje 3a'b( wirb mit lern 5pro* 
bucte jnwer ganjen Sailen multiplieitt/ wenn matt 
nur mir einem Factor multiplieitt / unb ben anbeten 
unwänbett alö gactor beDfefct; ^i w 2X(4X3) 

= 8X3=4X6. 

23etf man bie 6te0en ber gtoetoren Mtwec&fefo 
Unn? fo ifl 

2 X (4 X 3) = (4 X 3) X 2 

ferner (4x3)X2 = 8X3z4x6 

alfO ift 2 X (4 X 3) = 8 X 3 = 4 X 6. 

H- 3ufa$: Sin $tobuct jroeqet ganjen Sabfen 
wirb mit einer ganjen %aW bioifcirt/ toenn man einen 
Factor bwibirt/ unb ben anbeten atö gactor bem Quo* 
tienteit bettfefcet; b. i. (8 X 6) : 2=4 X6 — 8 X 3, 
inbem (4 x 6) X 2 = 8 x 6/ unb (8 x 3) X 

2=8X6. 

Hl- 3nfa$: Sine gante 3«bt wirb bur$ batf 
^rotnct jmeDer ganjen Sabten bioibitt/ wenn matt 
nur mit einem Factor bioibitt/ unb ben anbeten beut 
Quotienten al< ©ioifot beifügt; b. bv 24 : (4 x 3) 

= 6:3 = 8:4. 

SBitb nimltcfc 24 nur mit bem etilen Factor 4 
bfoibtrt , fo ift ber Quotient 6 offenbar bregmal jtt 
gtofi/ unb bioibitt man nut mit bem jme^ten Factor 
3/ fo ijt bet Quotient d oietraat ju groß ; man erbäft 
babet ben roabten Quotienten / wenn man im ttütn 
galle noc& 6 mit 3/ unb im jwegten 8 mit 4 biDtbirr» 

vii. gebrfafc: SSenn man bem ^robuctc 
be$ in ganjenSablen gefunbenen Quotien- 
ten unb beö SHoiforö ben SReft/ ber am 
Snbe bleibt/ abbirt, fo giebt bie Summe 
ben JDibibenb (L 5.74. B.); b, u 

dq -f- r = D. 

95emetö: l) 9Jlan bejeic&ne ben jtebeflmaltgett 
S>iDtbenb mit D, ben Sttoifor mit d, ben gefunbenen 
Quotienten mit q/ unb ben am gnbe bleibenben SHcfl 
mit r, fo tft r = D — dq, b. b* / ber Steft ijt 
gleich bem ©iotbenb baoon abgejogen baö $robuct 
be$ ©ioifot* in ben Quotienten; inbem ben beg ben 
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«.amen Sa&len aufhellten <Di»i|ton$rea.efo o.emaij 
(I. §. 68.) ber JTioifor mit allen «JJartialauottenten/ 
mitbin mit item aanjen Quotienten / in fo ferne Der» 
feite eine gattje 3abl iu\ multiplietrt / unb ba$ $ro* 
tuet jebeömal vom ©ioibeno abgejogen wirb 

2) SBenn man ©leicfce* gu ©leidem abbirt, fo er* 
fcalt man ©leic&eö : 

r = D — dq 

dq = dq 

alfoift dq + r = D, b. 

wenn man bem q&robucte beö in (janjen Sa&len 
fnnbenen Quotienten unb beö ©ioiforö ben Sktft, ber 
am <?nbe bleibt/ abbirt/ fo ajebt bie 6umme ben ®i» 
vibcnb. 

3) i»ibirt man j. 95. 29 burcp 8, fo erbdlt man bie 
3abl 3 jum Quotienten/ unb 5 juin Kelle; multipK* 
tirt man 8 mit 3 , unb abbirt man bem ^robuete 24 
ben SRetf 5 / fo erbdlt man 29/ ober 8X34-5 = 

24 + 5 = 29. 

i. 3 u f a * : S)er bleibenbe Stell muf aUejeit flet* 
»er alö ber Sioifor feun (i. §. 68. Nro. s.\ 

SBürbe ber am Qrnbe bleibenbe Stell fo groß aW 
ber Sioifor/ mitbin r = d femi/ fo wäre q + it 
unb uic&t q ber wabre Quotient; inbem 

dq -f. r = D/ d — r 
alfO dq 4- d ■= D 

ferner d — d 

t 

mitbin dq ; d -|- d ; d = D : d. 

2Beil ber nämlic&e 93ucfc|labe bie ndmlicue ©rJfe 
Jejeicpnet, unb iebe ©roße in ftcfc felbjl einmal ent- 
balten (Hz fo ifl dq : d = q, unb d ; d = i, babee 
id dq : d + d ; d = q -f* i, unb fomtt D ; d = 
q + i, b. b./ wenn r = d, fo til ber Quotient um 
i sn Hein; j. 95. 6 fenin 24bre»mal entbalten/ bann 
ift 6 ber «Reil/ welker bem ©ioifor gleit« i|l/ unb ber 
Quotient 3 i|l um l ju flein/ ba 6 in 24 nic&t bloß 
3mal/ fonbern 4 mal entbalten tjt. 

3(1 bingtgeu r > d, fo ifl ber Quotient »ocfr um 
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«tebr , 09 nur m bie 3a&l l ju Hein / obe r D : d 
> 9 + l y inbem 

D = dq -J- r, r > d 

fllfO D > dq + d 

fern er d = d 

mitbin D : d > q -f i. 

(SS fet» j. 95. 4 in 36 ftebenmaf entarten / fo td 
8 ber SReft/ wele&er größer i\h als ber Swifor 4, meß» 
&alb ber -Quotient um mcbr alö 1/ unb jwar in bie» 
fem 93et)fpiele «m 2 ju «ein ift, ba 4 in 36 neunmal 
entbaiten ift. 

25eil nun ben ber ©wifion aanjer 3abfen ber am 
6nbe bieibenbe SReft Weber fo a.ro|j / nocfc arö jjer alt 
ber£)fotfor fetm barT/ fo muß er/ bamit ber a,efunbene 
Quotient nicbt ju Hein ift, allejeit fleiner fenn alt 
ber SHotfor. 

»• 3ufa$: SBenn beu ber JDioijton ganzer 3a&- 
lett am Snbe ein SReft bleibt / fo giebt <S feine ganje 
Sabl/ bie mit bem 2>h>ifor multiplieirt ben ©foibenb 
wieber mbt, unb man erbält in biefem gaüe / ba ber 
gulegt bleibenbe SReft burcb ben SHoifor bwibirt wer» 
ben foü / immerbin einen äe&ten S5rucb (Ii. §. 3. a.), 
ber bem in ganzen 3ablen flefunbenen Quotienten mit- 
tel« beö 9ibbitionöjeid&enö , ober gewobnlieb o&ne batf» 
felbe angebaut/ ober aucfc in einen ©eeimalbrucfj »er» 
wanbelt wirb ($. 20. «nb I. §. 66. Nro.9 unb 10,), 

§. 54. 

SRegef ber attufttplieation in öibfic&t auf 
bie Soefficienten unb 23uef>ftaben. 

1) 3»an tnulttplfctre bie Goeffictenten mit ein» 
anber, unb fe$e 

2) bie S3nd)ffa&en o&ne ein bajwiftöen fiefe&ttf 
Seiten jufammen (§. 44« c.) 

95 e » f d i e I: 
gtf fe» 4a mit 3b, ferner V$m mit 'An, enblicfr 
(a + b tf c + d) x mit qy iu tnuftipttcire«. 
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* « f( ft f tt n g * 

1) Sa 4 mit 3 mwltiplicirt jttm «Probttetc 12 
giebt / unb bte S&uc&flabeti obne ein bajn>if#eti flefeft* 
teß 3*ic&cu iufammetiflefe&t werbe«/ fo ijt 4a x 3b 

= 12ab. , 

2) 2Beil Ve X */s = 6 /24 = %/ ttttb m X nzz 
mn, fo fjl s /e m X Vi n — 6 / 24 mn = % mn. 

3) q ijt ber Soefftcient t>on y , tmb (a + b -f 
c + d) jener wn x; e$ ijt aber (a + b -f. c -f d) 

X q = aq + bq + cq + dq (§. 53. I. Se&rf.)/ 

unb x x y = xy, baber (i+bf c + d)xX 

qy = (aq -J- bq -|- c q + dq) xy # 

«Reget »er ©itHfion in Sl&fic&t «uf bie Soef. 
ficienten unl> S8ucf)jU&en. 

1) 9Jton btoibire l>en (Soefficienten be$ JDUu* 
benbl mit bem ßoefficienten beö !Dtvifor$. 

2) Äommen im SDtviaenb unb ©ivlfor gleite 
Söudtfa&en vor, fo ffreidje man fie auö, wä(jrenb l 
als duotient nur bann gefdme&cn wirb, wenn nadj 
vorgenommener SDivifton feine anbere ©rojje me&r 
vor&anben ift. 

3) kommen aber im ©ivibenb unb ©ivifor 
verriebene 25ucftflaßen vor, fo (ann bie !Divifion 
nid)t unmittelbar vorgenommen, fte mufl bemnad) 
burd) bas 2Mvtfwn$jcid)en anSgebrucft werben. 
Siefen ledere beilegt entweber in jwefl ^uneten 
(:), wo ber SMvtbenb linft/ unb ber JDivifor 
recljtö gefdnieoen wirb, ober and) barin, baß man 
ben Quotienten in ber ©eftalt eines gemeineu 9ru* 
<öcö anfdjreibt, wo ber ÜMmbenb an bie 6teHe beS 
3aWv$, unb ber SMvifor an bie 6tette be$ 9len* 
rer* ju ffc&en t ommt. : . 

S5e9* 
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S5 t » f p i e l : 

fe» 6"ab tttrd^ 6ab, nnb 12mn tttfC& 4mc |u 

bfoibiren. 

9t tt f t * f tt • jj t 

1) JBtä 6 : 6 = 1, * : a = 1, ^ b :b = l, 
p tjl öab : 6ab = 1, b. 6 / a nnb a, bann b nnb b 

beben ficb auf; ba&er ijl bie SabJ l ber gefunbene 
iüuotient. 

2) 12 { 4 = 3, m • m = 1, ttttb n biöibirt 
bttrcö c jft = n : c = ~, baber ijC 12mn ,♦ 4mc 

= 3 -S-=. 3n :c=!i 
c c 

»nroerFuiifl: i) ©et «iirtrucf a : b, ober wir* oe» 

leff n / „a bitubirt Durdj b , ober a divisum per b. ' 

a) S)a$ man auf Die anaejeiate SBeife Den wa&ren 
fiuottenten erbalte, er&eBet Daran*, »eil man naä Den 
aufaejleaten JReaeln immer eine folcfte gabl finDet, Die 
wtt Dem Siofor multtplicict Den SituDenD »teDer fitebt 
(I. 5. *i . 3uf. I.). 

B 3) ®te6t wor Dem Siütbenb tmD Sfoifor fein CüefH* 
ctent, fo ift Die gabt i Der goefficient von beiben, Die im 
Quotienten nur Dann gefcfcrieben wirb, wenn feine an- 
De re 9xift me$r vor&anbm ift ; Dader tft !♦ ©♦ ab : 

ab ^ i, 

* 

§, 56, 

Sieget ber SWnltipitcatton in betreff ber 

Seieben. 

a) £aben beibe Statoren gleiche 3eichen, fo* 
mit beibe (+)/ ober beibe (— ) , fo befommt ba$ 
9Jrobnct oUe^eU Ui 3«icben (+) , b. fi\ , ben ber 
SDMtiplication geben gleiche Seichen im Sßrobucte 
ba$ 3eieben (+)/ nnb ungleiche ba$ 3eichen (— ). 

b) £at aber einer ber beiben $actoren baä 
Seiten (+)/ «nb ber anbere (— )/ fo befommt 
ba$ ^robuet ba$ 3etcben (— >/ M«/ ungleiche 

S8unSf«6«e'« SeßrtuA III. «6U 9 
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3ei*en arten im ^ro^uete ta* Seiten C— )» t>* 
5er ift i. ». 



rt ( I. + »X + 4 = + 4. 
a; X» » X — 4 = 



•4" 4a 

V v J III. + a X - 4 = - 4» 
*> \IV. _ » X + 4 = - 4a 

tinb allgemein ijt 

Ä x S h + a x + n = + an 

m ) _ i X — * = + 

IA J HL + a X — n = — an 
°/ ^1V. _aX + nzz — an 

SBemeU pon a. 

Li) 6iebt man nicbt auf bie Setzen ber Sri- 
fjen> wie biefeS in ber gemeinen Slrttbmertf ber ^aU ifr, 
W)0 t>ou (einen pofitipen unb negativen ©rogett 
bte Siebe ijt/ fo beißt a mit 4 multipliciren eben fo 
t>iel/ als a foa 4mal gefefct Kerben^ toobureb man juttt 
«Probucte 4a befommt (l. § 45. a.); wirb aber aud> 
auf bie 3ei*en SMeffic&t genommen i fo beißt mttLt.t» 
pliciren eine ©röße fo unb fo oft nebmen/ alSe* 
ber OTultiplicator anjeigt/ baS erjtere ijt burcf> ba* 
Seiten / unb bar lefctere bureb bie ©r&ße beS äMulti* 
plicatorS befHmmt (§. 44. a.). 

2) <DaS pofttipe 3ei*en (+) beftimmt, baf matt 
ben 9Jlulttp(ieanb als eine ju abbirenbe ©r&ße/ baS tft/ 
ben gjJultipltcanb felbjt, unb jwar fo oft nebmeu foty 
ftlS eS ber SDJulttplicator 4 angiebt, b. b./ 

3) SBeil eS bier nur auf baS Seieben anf&mmt/ 
auf welches bie ©röße beS OTultiplicatorS reinen Ein- 
fluß bat , fo tft uberbaupt + a x + n = -f- an. 

Ii. i) — a mit — 4 muftiplieiren beißt bie ne* 
gatioe ©röfie (— a) piermal aWeine au fubtrabirenb* 
©röße fe&en. 

2) (Sine negatipe ©roße als eine in fubtrabirenbe 
©roße fe^en beißt eben fo piet, als ibr gletcbcö ©e* 
gentbeil/ mitbin fie als eine pofitioe ©roße nebmen. 
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t 3) ©aper peift — a mit — 4 muftiplieiren eben 
fo m , att ti m M gleich ®egent&eil von - a, 
fomtt -f- a viermal gefefct »erbe», tvobnrcp man 
■4- 4a jtim $robucte befommt, ober - a x — 4 = 

-f" 4a. 

4) »«(j ben namlicpen fo eben angefu&rten ©r«n- 
ton ill nber&anpt — a x — n = -f an. 

SSemeitf von b. 

J « 1 mit — 4 mu(tt>rictrett beifit ben 
QJlutttpItcanb aii eine ju fubtra&frenbe ©roge 4mal 
fe<?en; e* ifl baper -fax — 4 = — a — ■ 

— a — a = — 4a. 

A 2) ©tt bie Stoße n anf bie S5e|timmung ber 3ei> 
eben feinen ©nHug bat, fo ijl «berpauvt .-MX 

— n = — an. 

iv. i) _ a mit + 4 multipliciren , peift b«t 
SDlultipfieanb alt eine ju «bbirenbe ©röfje viermal 
fc?en; ba&er ijl — »x-f4 = - a — a — a 

— a = — • 4a. 

2) 9foo bem namiicpen ©runbe iH uberpanvt. 

— - a X -f n === — an. 

• ■ 

§. 57. 

Sieget berJDivifion binfic&tlicb ber 3eit&etu 

a) £at fotoo&l ber 2>ioibenb alö auc& ber SM* 
»tfor baö 3^<öen (+), ob« Jjabcn beibe ba$ 3eidjen 
C— )/ fo bef ommt ber Quotient ba$ Seiten (-f), b. 
ben per JDiüifion geben gleiche Seiten im Quotienten 
U4 Helenen (-H ungleiche ba$ 3eicben (— ). 

b) £at aber ber ©toibenb U4 Seiten (+)# 
»nb bei 1 JDiotfor ba$ 3ei<öen (— ), ober nmgefe&rt 
jener (— ), «nb biefer (•+•), fo bef ommt ber Duo» 
tient bal Seiten (— ): b. ben ber 2)iot(to« 
»erbält jtc& bie ©aefce rutfflt&tlidj ber Seiten eben 
fo, wie ben ber SJlultiplieation, e$ geben namlicö 
gleite Seiten (+), unb ttnfilel4)e (— ); ba&er 

9 * ' 
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' %U. — 4a : — 4 = + a 

V\ S m ' + 4a : _ 4 = — a 
b > \IV. _ 4a j + 4 = — a 

unb aagemcttt ijl 

,x I + + » = + > 

, . r III. -f- an ♦ — n = — a 
D J ^1V. — an ; + n = — a 

55 c tüciö »on a. 

I. l) Sine poftioe ©roße mit einer uojttiben/ fo* 
mit + 4a mit + 4, unb allgemein + an mit + n 
btotbiren/ beißt ben SDiwbenb aW eine ju abbtrenbe 
©roße in fo viele gleiße Sbeile tbeilen / als tt ber 
«Dtvifor angte&t / fo bafj ein folget gefnnbener Duo« 
tient mit bem 2)ioifor multiplicirt ben ©ioibenb wie- 
ber fltebt. 

2) 3>er 4te Sbeil »on + 4a i|t bie ©roße «+■ a, 
nnb überbauet ber nte $#eil »on + an ijl + a. 

3) gerner +4X+» ober + a x-f 4 = 
+ 4a, «nb + ax+n = + an; ba&er ijl + 4a : 

+ 4 = a, ttnb + an : -\- n = a. 

II. l) Sine negatloe ©roße mit einer negativem 
fomit — 4a mit — 4, nnb allgemein — an mit — » 
bioibiren/ beißt bie negative ©roße al$ eine ju fubtva* 
9irenbe ©roße, mitbin ibr gleite* ©egentbeil, b.&., f»c 
alö eine pofitioe ©roße in fo »tele gletcbe Xbeile tbei- 
len , alt eö ber SMoifor awietgt, fo baß roieber fo ei« 
JEbeil ober Ouottent mit bem ©ioifor multiplicirt ben 
JDioibenb roieber gtebt. 

2) ©er 4te Sbetl be$ ©egent&eile« bon — 4a td 
+ a , unb überbaust ber n« Sbeil bee ©egent&eilea 

Von — an ijl -j- *• 

3) ferner — 4 X + a «ber + a X — 4 = 

— 4a, unb + a X — n = — an. 

©aber ijl — 4a : — 4 = + a, nnb — an : 

— n = a. 
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$3et»ei* »oti b. 

ttu* l>eit t»äm«cb<tt fo eoen attflefuprtett ©rfinben 
ift <mcp 

III + 4a j _ 4 = a, 
1U - + an j — n = — a; 

4a ; 4- 4 = - a, 

— an ♦ -f n — — a ; 
in&em 

— a X — 4 = + 4a, 

— a X — n = -j- an; 

— a X + 4 = — 4a, Uttb 

— a X + n = _ an. 

5. 58. 

«nfgabe, jufatnmenflefefcte ©röfett in »et 
{Bttcpjtabenrec&nttnfl mit einander ju 

muftiplieirett. • 

Sl u f l o f u n g : 

O SOlait ncBrne einen beliebigen $aetot, etwa 
benjenigen, ber aus mehreren ©liebern begebt/ al$ 
«Wultiplieanb, unb ben anberen alö Mtiplteator, 
fdjrefbe biefen unter jenen, unb gieße unten einen 
(Strick 

2) «Dton fange bie «Dtoltiplieation linfc an, 
multiplteire ben bl$&er in betreff ber 3eicben, 
Goeflteienten, unb $u<bjfaben aufgehellten Siegeln 
gemäjj mit einem jeben ©liebe beö SJtoltiplieator* 
aHe Ibeile be$ SJiultipIieanbö, fomit ben gangen 
SRnltipUeanb, unb fdjreibe bie «jtortialprobucte in 
einer beliebigen Orbnung unter einanber. 

3) $at man auf biefe SBeife mit allen ©He» 
bern be$ Sttultiplicatorö multiplieirt, fo abbire man 
«acfe. §. -48. fämmtliebe Sßartialprobuete, bie erhaltene 
(Summe giebt bann ba$ verlangte Jotalprobuet. 

4) 6inb meb> all jwp gaetPren mit einan» 
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fcer }it mnftiptietren , fo multiptteire man juerft 
§n>e» beliebige ftaetoren mit einanber, bann ba$ 
erhaltene $roi>uet mit einem neuen Factor, nnb 
fefee biefeö SJerfaftren fo lange forty W man Da* 
$robuct aUcr 3toetoren gefunben $at. 

I. 95 e » f p i e 1 1 

$0 fe» -f- 6a — 4c mit + 8b — d ja «mlti* 
pliciren. 

■ 9t » f I b f n n g : 
, Man fe$e + 6a — 4c w gjttiitfplicanb, mit 

+ 8b — d «IS SM uWpljtat „ r : 

SJltttttpItcanb + 6a — 4c 

Söiuttipltcatör + 8b — d 



— 



2) «Mit -f 8b muMplictre man ben ganjen 9»ut« 
tipficanb / efl ijt + 6a x Hr 8b = + 48ab, unb 

— 4c X + 8b = — 32bc; Wer ijt -f 48ab 

— 32bc im trfte 9Sartiaiprobuct. 

. eben fo multiptkire man mit — d htn gangen 
SRultipticano/eö i(t + 6a x — d =— 6ad, «nb — 4c 
X — d = -f. 4cd , tiaber ift — 6ad -f 4cd t»ad 
jweflte Stortiatyrobuct. 

©iefe beiben ^artfatprobttcte abbtre man/ man er« 

b4(t -f 48ab — 32bc — 6ad 4* 4cd al$ ba$ Per« 

tatigte ^robnet: 
Süiultiptif anb + 6a— 4c 

flKntNpticator +8b— d 

^artiat. , X +48ab — 32bc 

probnete 1 — 6ad -f 4cd 

$OtaIprobttCt+48ab — 32bc—6ad-J-4cd; 
(6a — 4c) X (8b — d) = 4Sab — 32bc 

— 6ad -f. 4cd. 

11. » e n f d i e t i 
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♦ 

«ttflJfüttg: 
SJlan nepme Den erden 'Sattot, werter Dre» ©rie* 
Der bat/ alö 9WultipltcanD/ unD Den anDeren alü WuU 
tivticam, unD »erfahre Den aufgehellten Regeln flemäjj : 
SülultiplieanD %* — y*b -4-y s d 
97?tt(ti}>[icatot 4f — y 7 g 

qjartial. J 2«f — y s bf 4. »y s df 
DroDnctc 1 — y^ag -f. *%bg — «°/ H d g 

SotalproDnet 2af — y s bf + »y s df — y wag 

+ *%ibg - *>/„d g . 

©aber ijt (y*a — y,b + y s d) x (4f — y 7 g) 

= 2af — y.bf + «y*df - »/ 14 ag + w/ 4l bg 
— *%»dg. 

»nmeifung: ©a< 3eid)en (+) Dabe id) ttm twriaen 
SBeofptele nur öec Seutiidjfeit weaen im Slnfanae «e» 
fdmebcn; aewobnlitD wirb ba«felbe, wie WM fdton be« 
metft würbe, an ber erfren @teOe fowo&l beo einfatfen, 
alt aucb beo §ufammen«efe&ten ©eigen ntdjt aefcDrieben/ 
unb rang olfo ba »erfranben werben. 

Iii. »enfpielj 

$ö foa 3a + 2b mit 4f + g/ ««> ttttt m — n 

tmilttpftetrt werben. 

Sin M ä f n n g $ 

1) «Ulan tnulttplietre jnw DelieDige ftaetorett/ etwa 
Die DeiDen etilen mit einander ; ti ift (3a -f- 2b) x 

(4f -f g), Ober (3a + 2b) (4f + g) (I- $• 46. f > 
c=12af-f«8bf4' 3ag+ 2bg. 

2) SDiefeö VroDnet mnltiplteire man mit Dem Dritte« 
Factor (m — n), man ftnbet DaDureb Dad »erlang« 

«BroDnct tiefer Dre» $actoren ; e« i|t namlid) (3a -f- 2b) 

(4f •+• g) (m — n) = 12afm -fr" 8bfm -f 3agm 
*fr- 2bgm — 12afn — 8bfn — 3agn — 2bgn. 

QJnmerf ung : ©eil alle ©lieb« ber iSartialprobuete foroobl 
in bie fem, alt au* in beut I. unb II. fo eben anaefübr» 
ten %eofpie(e unaleiAattta waren/ fo würben biffelben 
unverändert mit ioren 3<idjen , (nbem man bie ©teilen 
Der ©ummenbrn berwecDfeln Darf/ in beliebiger ;Otbuun« 
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tteBen eittanber gefe^r. SB&tben aber in beit <0atttaTDre« 
bucttR gteidjattifle ©rofien »otfommen, fo mußten biefej» 
b(n roirf tieft naeft «öorfeftrift be« $. 4s. abbtrt »erben, »9 
bann im ietolptobucte bie «tbaltenen ©ummtn »iebet 
in beliebiger Dtbnuna neben einanber gcfeQt werben« 

IV. $3 e t) f M e f : 

fou* 8 + 7 mit 8 — 7 wtiltipKcirt wert««. 

2( u f l i f u tt g : 

«DlultipUcanb 8 + 7 
flRultiyttcator 8 — 7 

$artt«U X 64+56 
probnete X — 56 — 49 

Xotalpttlutt 64 — 49 = 15. 

gl ijl alfo (8 + 7) (8 — 7) =64 — 49=15» 

S. 59. 

SlnfgaBe, sttfamttuttflefe&te ©rMeit in bet 

Sluflofitnö : 

O SBeil matt Ben einer aufammenaefe&ten 
©rof}e bie 6teßen ber einjeinen X&eile beliebig 
»erwedjfeln fann, o&ne bafj btefcl&e binftc&tlid) bei 
SBcrtt)cß verankert wirb, fo rei&e man bie ein« 
meinen ©lieber bei 2>toibenbl unb bei 35toiforl 
immerhin fo , baff bal erfte ©lieb bei !Dioibenbl 
burd) bal erflte ©lieb bei 2>toiforl genau ; b. 
c&ne 9lejl bioibirt werben fann, unb fonttt jeber* 
Seit ber ertfe ^artialquotient (ein 35rud) ijl. 

Äann biefel nid)t gefd>eöen / fo fann audj bie 

Stotjlon nad) ben bil&er aufgefaßten Siegeln nidjt 

wirflid) vorgenommen werben/ wejföalö biefelbe 

eineweilen burd) bal 2)ioifionl 9 eid)ett aulgebrudt 
wirb. 
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2) $>eu erjfen «ßarttalauotientett/ ben man er* 
Ijalt, wenn man ba$ erite ©lieb beö S>i»töent>t> mit 
l»em erjlen ©liebe bcö 3)it>iforö nad) ben bisber in 
SJbjidjt auf bie Seiten/ Goefftcienten unb 33ud)tfa» 
Jen aufgehellten Regeln bimbirt, fdjreibe man rechte 
nad) bem aejogenen 23erttcalfirid)e/ multiplicire ba« 
mtt ben ganjen Siöifor, unb jie(je ba$ $robuct 
wm IDiPlbenb ab. 

3) 3luf biefe Seife fefce man ba$ Serfabren fo 
lange fort/ bi$ man alle Sbeile beö $ipibenb$ bi* 
»ibirt bat/ unb abbire ade einzelnen Cuotienten/ 
bie Summe giebt bann ben verlangten üuotiente«. 

I. SB e » f p i e I : 

Cfl f<9 + 48ab — 32bc — 6a d -fr- 4cd bttrtb 

+ 8b — d ju bfoibiren (§. 58. 1. fcewfp.). 

St u f l o f u n g : 

1) SBeil + 48ab tttrd) + 8b t&eilbar fo 
taffe man biefe toben ©lieber an ber erden ©teile/ 
stnb bfoibire + 48ab bnreb + 8b, a $ 4- 48ab $ 

8b = -f 6«. 

SJlit biefem üuottenten multiplicire man ben aatt« 
jen ©toifor,- nnb jiebc ba* erhaltene Sßrobuct »om JDi* 

»ibenb ab; e* ift (+ 8 b — d ) X + 6» = 
+ 48ab — 6ad, wefsbalb nacb wrgenommener ©ubtrac- 
tion vom 5)i»ibenb noeb — 32bc 4"4cd übrigbleibt. 

2) liefen SReft biribire man mit bem nämlicfoen 
S>Miot, tl ijt — 32bc ♦ -f" 8b = — 4c ferner 
multiptieire man mit biefem jwepten $artia(auotien« 
ten ben ganten 2)i»ifor/ nnb jiebe bas «Probuct ab/ 
man erbalt jum SHcflc 9toll ; ba&er ijt jefct bie ganje 
JDibifum beenbet: 
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{Öttot. 
4« 6a— 4c 

S)Uif. (+8b — d) 
$r*&. 4- 4»ab — 6ad 

± 

SJUft — 32bc-f-4cd 

3>i»ifor (4* 8b _ d) 

$rofettCt — 32bc -f- 4cd 

+ 



S>Ü&« i(l (4* 48ab — 32bc — 6ad + 4cd) ; 
(+ 8b — d) = 6a — 4c. 

H. 9 e i f > i e U 

g« ff» 15ad — 9bd + I5cd — 20ae 4« 12be 

— . 20ce &ur# 3d — 4e ju biüifctren. 

91 u f l ö f u n g : 
5)i»ibettb J&uotiettt 

I5ad^9bd+15cd— 20ae+12be-20ce1 5a-Jb4-Sc 

(3d - 4e) iji \>tt SJWfor 

I5ad — 20ae 

— 9bd -f- iScd 4" I2be — 20ce 
i (3d 4e) 

— 9bd 4" 12be 

IScd — 20ce 
♦ (3d _ 4e) 
15cd — 20ce 

— + 



©aber ijl (lSad — gbd + l^c«I — 20a e 
+ i2be — 20ce) ; (3d_ 4e) = Sa _ 3b + 5c 



Digitized by Google 



Iii. ö e t) f p i e I : 



e* fod 64 — 49 t>utc& 8 — r 2>i^itirt werten 



SHtUbtttb 64 — 491 8 + 7 &tt*t«ttt 



SRtft 56 -49 ober — 49 + 56 ' i 
©tttiföt (8 — 7) : (—7 + 8) 

^ßrobltct 56 — 49 — 49 + 56 

- + + - 



2)a$er iffc (64 — 49) t (8 — 7) = 8 + 7 



Slnmerfnng: x) SBte bie ©Mfton in jenen ffMen ge* 
fdne&t, Ivo ba$ erfte ©lieb De« ©ttubenbö mit t)em erde« 
©liebe bc$ ©toiforö bimbirt immer&in einen i&ruct) giebt* 
wirb fpäter&in grjeigt »erben» 

2) ffliü man beo bnt btäber angefu&rten Dier «Kecb« 
«unzarten bie «Probe machen, fo wirb biefe ; wie id) e$ 
in Slbftdrt auf bie 5tbbition unb ©uütractton fdion be« 
tnerfte ($»*o») # in ber ©udtfabenrecbnung eben fo qe« 
tnadbt, wie in ber aemeinen Qtritbmetif ; wefibalb in bie« 
fer Sütfficbt fowobl bier, al$ aud) in ber $olge, wenn 
von ben wer 9ted)nung$arten mit ben ©rud)cn/ Voten« 
|en unb 2öunelqrj§en bie Siebe fegn wirb/ bie im I. £ beüe 
in ben SS. 41 / 4*/ 74 unb 75 aufgehellten Siegeln in 
Slnwenbung fommen. 

3) einige bruchn fowobf bie bei) ganjen gabten, alt 
aud) bie in biefem $. in »bftebt auf bie {Dwiflon angege- 
bene Serfa&runqöweife fur§ bureb biefen 9£}er* au$: 
„Divide, multiplica, subtrahe, ponc loca." 
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£Dit)tfotr (8 — 7) 
WtOtUCt 64 — 56 
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II % & f $ n i t t 

— » » <& » «■ 

So» bet !TbeU6arreft ganjer 3&$Un, 
wie au<& von i> c n geraben unb ungeraden 

S. 60. 

einige grflärnnaen. 

•) ©enn fteb ein« ganje 3a&l a t>utc$ eine an« 
bere 3abl B oN« 9t«fl t&eüen tößt, unb man fo- 
tnit 6(9 ber oorgenommenen ©toifion eine ganje 3abt 
n obne.SKeft jtttn iluotienten erbaut, fo fagt matt/ a 
fcD burrt ß t&eflbar. 

3n Diefem 5a0e giebt B mit n rnnftiplicirt , ober 
«mal genommen, genau roterer bie 3a&t a , ober n x 
B = B x n = a, »cfj&alb B bat gjjaaß aber 
ein atiflnater Sbetl von a itf. «Bett j. 95. 12 t 
3 = 4, nrib fomit 3 x 4 =12, fo ift 3 bat 9W« ag 
»on 12 (Ii. §. 10. a.). 

b) gaffen fidj jioe» 3a&len a u«b C jugteidj 
bar* bie namlic&e 3a&i B o&ne SReft t&eilen / fo ift 
B bat gemeine 9J?aafi für a nnb C; j. 33. 12 : 4 
.= 3, unb 8:4 = 2/ ba&er ift 4 bat gemeine 
SÜiaafj biefer beiben 3aplen (II. $.10. b.). 

c) teilet bie 3abl B bie beiben 3a&len a nnb B fo, 
bajj bte erhaltenen Quotienten ^rimjablen (IL §. 10. c.) 
ftnb, fo ift B bat größte gemeine Sölaag biefer 
beiben Sa&len (Ii. §. io. g.); j. 35. ju 16 nnb 24 ift 
8 bat größte gemeine SKaaf , ba 16 : 8 = 2 
nnb 24 : 8 = 3. 

3 nf a$: SBenn a bu«& B t&eMar ift, fo ifl auc&, 
wenn m eine ganje 3o&l bejeiebnet, bat ^robuet 
mA. int<S) B noeb tbeil&ar; inbem ein ^robuet jroener 
aanjen Sablen babnreb biotbirt mirb, bafj man nur 
«nenSactor bioibirt, nnb ben anberen unwranbert 
oft gactor begfefct. 
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tH ba&er t. 25. ba* «robnct (8X3) = 24 
burcn 4 nocö t&eil&ar/ ober 24 : 4 = 6/ ba 8 bur$ 4 
tf>eii6ar ift / nnb (8 X 3) t 4 = (8 : 4) X 3 = 2 

X 3 = 6 ($. 53. H. 3ttf.). 

anmerPnng: 2>te übrigen €rHarun9<n binfl<&tli(& b« 
SPctmjablf n, nnb 6er |ufammena«fti}ten gab« 
Icn ftnöct man im II. $. io. btp c, d, e unb f/ 
totibaib fi< bi« nicbt anacfü&rt wctbtn» 

f. 61.' 

£ e & r f a ö : 

Senn jwe» 3ablen a nnb B &a$ ge. 
weine «Waag m HNO/ nnb man a f o to o t> ( 
alt B mit n> Divibirt/ fo itf ba0 $robuct/ 
ba$ man er&ilt/ wenn man bie erbaltenen 
Quotienten P nnb Q mit bem gemeinen 
Sttaafje m multiplictrt/ bur# A fowo&f 
a.i$ B tbeilbar; b. &./ 



m 



a, B j. 23. 4 

P/ Q 



8/ 12 

2/ 3; 



wo nun ba* qjrobttct mPQ burefc a nnb B, gieid^ 
ttie 4 x 2 x 3 = 24 burefc 8 nnb 12 tbeilbar 
tft; inbew 24 : 8 = 3, nnb 24 : 12 = 2. 

33 e m e i : 

1) a : m = P/ baber a = mP, ferner B : m 
= Q/ »eßbatb B = mQ ; et ift atfo/ ba jtbe ®rofjc 
in ftd> felbjt einmal enthalten ift, mP burcö a ; nnb 
mQ bur$ B tbeilbar. 

2) 3ft aber mP tmrd) a / nnb mQ bnrc& B tbeit» 
bar/ fo fann anefc mP x Q — mPQ, nnb mQ x 
p = mPQ bnrcfc a nnb B ebne Stejt bioibirt wer- 
ben (§. 60. 3nf.) 

I. 3nfa$: Senn mehrere 3ablen a ; B, Cjt. bafl 
«meine SWaajj m baben/ fo baf alle biefe 3abl<n 
buren m tbeilbar finb / nnb a : m = P, B : m 
= Q, C : m = R xt., fo ijt ba« $robnct be* SDcaajje* 
m in aue Quotienten P/ Q/ B je. burefc bie gegebe- 
nen 3ab(en tbeilbar/ b. b./ ba$ $robuct mPQR..,. 
i(t burefc a, B, c tc. tbeilbar; ober 
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A, B, C,D f. • 9J. 3| 3, 9, 27/ 8i 
P/Q/R/S (1,3,9,27; 
Gier ift baö %5rol»ttct 3 X 3 X 9 X 27 ss 2187 
burcfc 3 „ 9 „ 27 unb 81 tbetlbar, inbem 2187 : 3 
= 729, bann 2187 : 9 ss 243, ferner 2187 : 27 = 81, 
unb 2187 : 81 = 27. 

Ii. 3uf«$: ©<nn alle auf tiefe SSeife erbalte* 
nen Quotienten, ober aucfc nnr einige banon ba$ ge- 
meine ÜJlaajj n baben , fo bnjj P : n = O, Q : n. 
= T, R : n = U te . ttab n fein «Waag »on S ift, 
fo ijt »ieber bafl ^robuet ber beiben SWaafe in bie 
Quotienten O , t , ü tc. unb in ben vorigen Quo» 
tienten s burefc alle gegebenen 3a&len, forait ba$ $ro» 
buet mnOTUS . . . t>ure& A, B je. t&eilbar; ober 

m a , B, C, D j. 35. 4 4, 8, 16, 20 
i) P, Q, R, S 2 i, 2, 4, 5 

\0, T, Ü, S 1, 1, 2, 5 

2, 5' 

bier ijt ba« $robuet 4X2X2X5 = 80 burefr 
bie oben jtebenben 3ablen 4 „ 8 „ 16 „ unb 20 t&eil» 
bor, inbetn 80 : 4 = 20, bann 80 : 8 = 10, ferner 

80 j 16 = 5, unb 80 : 20 = 4. 

Hl. Sufafc: Senn man baber wie immer »feie 
3ablen bureb ein gemeinen SWaajj bioibirt, unb matt 
fo ben allen Quotienten, verfabrt , b« biefetben julefct 
relatioe ^rtmjablen flnb, fo ijt baö $robuct aller ge- 
brauebten SDlaoße in aDe julept gefunbenen Quotien* 
ten , unb in jene 3<iblen, bie fein gemeine« SDtaafj ba^ 
Jen, burdj jebe ber gegebenen 3«bl«n tbeilbar; mie 
tiefet aus bem im II. $&«tfe $. 16. angefübrten 95etv 
fpiele erftebtlicb ijt, wo baö gefunbene «Probnct 1.2. 
5.7.3.2.2 = 840 bureb alle Slenner ber gegebenen 
SBrücbe, nämlich bureb 6 » 7 „ 12 „ 8 » ,e. tbeilbae ijt» 

5. 62. 

g e b r f a & ; , 

i. ©aö gemeine SJtaajj beö SHviforö unb 
be« bieibenbenStejte* ijt aueb ein 9)?aafl be* 
JDtbtbenbö; unb 
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H. ba* ffilaag be« 2)it)itenH unb b«$ $i* 
»ifor* ift au* baö 3)laaß beö Steftel 

2Benn nämli* a mit B DMfctrt ben Keft C gie6t/ 
unb bie 3<*&Im ß tsnb C bur* m heilbar fwb, fo 
ift au* ber 9Dit>ibcnb a bur* tiefe 3<W m t&eübar; 
$.25. 70 mit 60 miiitt siebt ben SKeft 10; Die 3a&l 
5 tji baö SDtaafi vom SKefte 10/ titib vom SDtPifor 60/ 
alfo ift fie au* ba$ ÜJ?aag von 70, ober 10 ; s = 2, 
tittb 60 : 5 = 12, ba&er ift au* 70 ; 5 = 14, 
unb fomit 70 bur* 5 *eil6at\ 

©&en fo ift au* ber SKeft C bur* m tbcil6ar, 
wenn bte 3abt ™ baö OTaaß beö ©ivibenbö a «nb 
beö ©iviforö B ift; j. 2*. foroo&l ber ©tvibenb 7o m 
an* ber ©ivifor 60 ift tbetlbar bur* 10/ ba&er ift e$ 
au* ber 9?eft io, ober 70 : 10 = 7, unb 00 : 10 
= 6 , baber ift au* 10 : 10 = 1 , unb fomit 10 
bur* 10 *eilbar. 

25etveiö von I. 

1) ©er ©ivibenb ift allejeit <j{ei* jener ©umtue, 
bie man erbält, wenn man bem $robucte beö $tvt< 
forö in ben öuotienten ben SReft abbirt (5* 53< ge&rf. 
VII.); bejei*net man alfo ben ©tvibenb mit a, ben 
SHvifor mit B, ben in ganjen 3a&fcn fleftmbenen &uo* 
tienten mit a, unb ben SReft mit c, fo ift 

A = aB + C 

2) ©Iei*eö mit ®(ei*em bivibirt fliebt tvieber 
<3ta*eö/ . 

A = aß -f- C 



*(fO ift au* A : m = aß : m + C : m ober 

_A aB C 

m m " 1" m 

3) 3Beil ber S3orauöfe$una. gemal? m ba* gemeine 
SWaaß für B unb C ift, fo ift foroo&l a B alö au$ 
C burefc m t^eiidav / unb t>tc erhaltenen Quotienten 
ftub genau ganje Sagten/ roef&alb ipr Summe au# 
«ine folc&e ganje 3abl ift* 

4) aB : m C : m es A vm, ba&er gie&t 

A btoibirt burc& m ium Quotienten eine ganse 
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3<W o^tie einen SKejl/ b. &./ wenn ber SReft C unb ber 
©ioifor B bur* m tbeübar , fo ijl auc& ber JDioif 
benb a burcfc bie 3a&i m t^eübar. 

SBeroei« von H. ; r% -rf 

1) $eut fo eben ©efagtem gemäß ijl 

A ^ aB C 

= **1 : ' * , ^ b 

ttlfO ijl attCfc A : m = a B : m -f C : m pbet 

A _ aB , 

m — in ■ m 

2) ©et SJoratiöfefcung gemäß ift bie 3abt ba« 
SKaaß vom ®Mbenb a iinb vom JDiPifor B/ ülf^ ijl 
a tmb aß bur* m t&eitbar. 

3) A : m = aB : m + C : m; gletd&tMe ttUU 

A : m genau eine ganje 3a&l ijl / fo muß auc& bi* 
©umme von aB : m + c : m genau eine ganje 
3at)t fetjn ; es ijl aber aB : m, ba aB iut$ m teilbar 
ijl genau eine ganje 3abl/ alfo ijl auc& C:m genau 
eine ganje S<W/ »cif fonfl bie 6umme nie eine folcfje 
Sabl fci)n tonnte/ b.b-, ba«9Jlaaß betf ©ioibenb« unb 
betf Sttoiforö ijl au* ba« 2Baaß bei SÄefleö. 

*-3ufa&: SBenn von jtvep ungleichen Saltfcn 
A > B> unb wenn a burcb B tbeitbar ijl/ fo ijl B 
ba« größte gemeine ÜJiaaß beiber Sablen: benn a : B 
= m, unb B : B := i , baber futb bte Quotienten 
m unb i refattve Sßrimjablen/ unb fomit ijl B ba« 
größte gemeine 9Waag ber beiben 3<Wen a unb B, 
93. 45 > 15/ unb 45 ijl burd) 15 tbeübar/ ba&er 
ijl 15 ba« größte gemeine OTaaß für 45 unb 15/ in- 
tern 45 : 15 = 3/ 15 : 15 = l / unb fomit bie er# 
fcaftenen Quotienten 3 unb l relative $ritrtja&len fmb. 

II. 3 «faß: 2Senn a burcfc B ni#t tbetlbar ift, 
fo fann ba« gemeine 9Raaß biefer beiben 3abten nicht 
Stöger fetm at« ber Stejl C; 95. 45 ijl burcfc 30 
ntcbt t&eit&ar/ e« bleibt bei) ber vorgenommenen £)i* 
vifion bie 3<*b( is *(« SHcfl/ tveß&alb ba« gemeine 
ßftaaß von 45 unb 30 nid&t großer fetm fann al« 15/ 
inbem ba«fe(Oe au# ben Stefl 15 obue Stejl tbei* 
len muß. 

III. 
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nC Snfafc: 2Be«n C fcie Reinere 3«&t B opne 
St<|l Reifet/ f» ift C m gr&gte gemeine OTaaß ter 
3«Wen a uiib B; j. 9$. wenn matt 24 mit 16 fcfoü 
Wrt , fo er&<Ut man 8 alt SReft/ roelc&er 16 c&ne SM 
leitet/ uni> &a&er t>afl größte gemeine 9Raa| fcer Bat)« 
fen 16 unt> 24 itf, t>a 16 : 8 = 2, ferner 24 : 8 =3/ 
ttnt 2 tint> 3 relative $rimja|>len fm&. 

$.63. 

8nfga&e, für «wen gege&ene 3<»&len/ j. 85., 
für 360 uni> H55 i»a« gr*jjte gemeine üRaafl 

jn fnc&en. 

ffttfl6fsttt0: 

»erfaßt man Den flierußer im IT. ZfyiU f. 12. 
aufgehellten Siegeln gemäß, fo erßält man 15 all 
Dal gröfte flemeine «Waafl biefec peioen 3aljlen: 



A 
B 




1155 
360 
1080 


3 


C 




75 
300 


4 


D 




60 
60 


1 


£ 




15 

60 


4 



SB e tt> e i * : 

a) ©et SReft IS/ t>ttrc& tt>etc&en bertjorige 
Äeft 6o t&eü&ar ift, ift ein gemeine* 9Waaß 
i>er Betten Sailen 360/ unb H55; benn 

1) 15 teilet ftc& UIH o&ne SM/ ober wie man 
fi* furjer auöbrwcft/ 15 teilet fi* fel&ft tw& 60/ 
«Ifo auc& 75 ; ' 

2) is teilet 60 nnt> 75, atfo au* 360; 

»mWcftie'* Wrtti* III. JWU 10 
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• 3> 15 tbeilet 75 unb 360/ «Ifo a«eb U5s; rt tfl 
«tfo ber Steft 15 ein gemeine* Sfflaag »o» 36o, unb 
1155 (J. 62. 8ebrf. i.) 

b) 15 ift tat grofju gemein« SRaaf »»» 
360/ «ab 1155; Jena 

1) 15/ t»ie biefeö fo «Jen erwiefen mtUt ift «m 
gemeine* 3Waafj »on 1155 unb 360/ alfo au<* »o« 75; 

2) 15 ift ein gemeine* SRaafj »on 360 uub 75, 
«Ifo aueb »oo 6o ; 

3) 15 ift ein gemeint «Dlaaf »on 75«nb60/ alfo 
«ud> »on 1 5 ; ba^er f «wn ba& gem<ttie 9Maa§ »an 360 
unb U55 niebt größer fe»« al* 15/ wei&alb ber SRert 
15 für »iefelben ba* grofjte gemeine SDlaajl ift (§. 62. 
fiebrf H.). 

gßgemein lautet tiefer S5e»«i* fo: 

«. 1) 2>er SKeft E tbeiUt ft* felbft «ab D/ alfo 

ftueb C ; . t . 

2) £ t&eitet D unb C, alfo aueb B ; 

3) E tbeilet C unt> B, olfo au# a; wefba« ber 
Steft £ ba* gemeine SDtaajj von a unb B ift. 

b. i) ©aö gemein« 3Raaji »on A «nb B ift «ik$ 

ein SKaafi oon C; j 

2) ba* gemeine SOtaaf von B «nb C ift aueb ei» 
SKaai oon d i • . • .-• 

3) »a* gemeine «ülaafl »on C «nb D ift atub et« 
5Jtaaß »on £ ; etf fann alfo ba* gemeine SJtaafj »on 
a unb B niebt grbjjer fenn al* £ / wefjbalb ber SKeft 
£ ba* grojite gemeine SO?aa# »on beibe« ift. 

5.64. 

Cntwitftung ber Siegel«/ »«lebe beftimme«; 
bureb melcbe ber erften 10 Sablen eine ge» 
gebene ganje 3abt tbeiloar ift. 

• 

l) 3et>e gegebene ganje 3M beftebt immer nur 
««* be« gewobnlicbtn jebe« 3tfferti/ weteben ein bop« 



£S r ^ÄT, 1 !« **tivWt iraD Der tnti.mm 
inrommt (i. s. i3,>. 

2) JDen natfirtie&en SBert& De« an Her ©teile Der 
Ciner jnr Sinfen tfepenDen 3tff<rd Drücft man Dnrefc 
a / jenen an Der ©teile Dar Seiner tom$ b , unb fo 
t*t Oranna notb an Den fofgtnDt» Dnrcö c, d, etc. 

' 3) JDen 8oealwertb (f. f. 14.) fcfcft man Dtmfr 
Mt De»gefe*ten $a«toren 10 „ 100 „ iooo „ « an*. 

*> «nf^Meft SBeife ettfft man tan allgemeine» 
WuöDrntf „a+iob -f iooc 4- ioood + iooooe4. ; / 
toelcfter jeDe moglicfre ganse 3aDl Darfellet, unD n» 
a«8J«i* Dnrcö Die S3erfcbieDeu&eit Der SBuc&fla&en Die 
©teile Jejetcönet ifr, Die Dem Siffer bei) Der gegebe- 
nen 3abi jnf&mmt; fo Drflcft jT 85. c Da* Siffer an 
Der Drmen ete8«, aber obne Soealmertb, a«IT 

@* fe» ». fc. Die 3abl 654321 gegeben. 

_ t ®<« i<I>< flanje 3apt eine Summe von ©nern, 
Sebnern, £unberten tc. i|r, unD man Die ©teilen Den 
eummanDen »erwec&feln Darf, fo ifl 654321 = 600000 

4-50000 4- 4000 + 300 -H 20 + 1 = 14-20 
4- 300 4.- 4000 + 50000 -f. 600000, 

^ » = 2 X 10 = 10 X 2, 300 = 3 

X 100= 100 X 3, 4000 = 4X1000 = 1000 X 4/ 
50000 = 5 X 10000 = 10000 X 5, flttD 600000 
= 6 X 100000 = 100000 X 6. 

SJaper in" 654321 = 1 4- 10 . 2 + ioo . 3 4- 

1000 . 4 + 10000 . 5 -f 100000 . 6, nnD fomit 
gan» Dem De» Nro. 4. aufgefüllten allgemeinen 9lu** 
crime gemaf. 

sy 3>iotDirt man nun tiefe» allgemeinen 9fo$Drntf 
Düren Die eeften je&en 3«blen mit SMnabme von 1, 
»a Diefe 3a&l JeDe gegebene 3a&I leitet/ Ufa man Da. 
JA) pte üuotienten weg/ nnD fefcet man Die bleiben. 
btn mt in jine borijontale Heide, fo «rbält man 
nacbilebenDe Safrelle; 

10* 
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We 

fown 


t + 10b + 100c + lOOOd + lOOOOe + . M 


I 


2 I 


a ttft>erite3fcff 


1 3 | 


a ^b+c+d + c+ ... -fettete fteft 


III 1 4 |a + 2b Oer 3tC Weil 


1 IV 1 S 


| a tet 4te Steft 


v 


1 6 | 


a + 4b + 4c + 4d + 4e+... Der5^e SÄCW 


VI 1 7 


t _|- 3b + 2c + 6d 4- 4e + . . . ber 6te SReft 


VII 


1 8 


a 4- 2 b + 4c bet ftt 9M* 


Villi 9 


[a^-b-f-c + d+e... Ut 8tc Steft 


| IX | 10 )a 0ct9te2ieti 



6> Seocr in ber jroeoten oertiealen Steide oorfom* 
ttt^ttbe ©iotfor oioibirt ftcb fetbft obne «Ketf/ Reifet er 
nun attcb ben Stelt/ ben man erbieit/ alö man mit 
ibm bie oben ftebenbe allgemein auflgeoruefte 3abt bi* 
»iOirfe/ fe tft oer Sioifor an* ein ffliaag biefet 3a&t/ 
2>te fomit bnreb benfelben tbeitbar ift ($. 62. Se&rf. I ). ' 

©aran* «Moringen unn biejenigen Kegeln, toefcfi« 
btxt ber 93erHetneruBg ber 93rucbe im H-Sbetle MV 
crcöfübrticft baraefteüt/ unb bureb 23et)fpiele erläutert »or- 
ten ftnb; megbalb btefelben bier nic&t angefü fort werbe«. . 

Sur 6 unb 7 läfjt ftcb feine für bie Hnwenbung 
beaueme/ folglich brauchbare Siegel angeben. 

- §. 65. 

SJon ben geraben unb nngeraben 3ab(ett» 

Sebr faß: 

«Benn m ttnb n ganje 3ablen besetefi* 
«et»/ fo tdjt ftcb jebe gerabe 3abl onreb 
2m ober 2n, ttnb jebe ttngerabe 3abl burc& 
2m -j- l, nnb 2n + l, ober anct> bureb 2m 
— i, unb 2n — l andbrttefen. 

95 e tt) e i 0* : j 

O <5ine ger ab e 3abt (Numerus par), »{< icb 
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UtM ft&it Je» Mufljt^uttj ber CLUtötütmntln ft* 
Sailen bemerfte, tji Meientge 3abl/ die burefr 2 tbeiU 
par j» 93. 2 „ 4 „ 8 n i6tc; eine ungerabc 

8*^ (Numerus irapar) beißt biejemge 3aÖl / bie 

ffiefrt bnrcfc 2 t&etfbar ifb j. 95. 3 „ 5 „ 7 „ 9 te* 

t 2) ©tvb bte gerabe 3abl a butc^ 2 btoibirt/ fr 
gut* fie tum Quotienten genau eine ganje 3^1/ bie 
man bntc!) m ober n auöbrücfen fawt/ baber ijt 
A : 2 = m, ober a : 2 = n, unb fomit a = 2m, 

|»bW A -±s 2n. (I. §. 61. I. 3uf). 

1 ©ruefen bemnad) m unb n gante 3^ten au*/ fr 
fcfceic&nen bie Sluöbrücfe 2m unb 2n immer gerabe 
Satyen; §. ©. e$ ft9 m — 3/ unb n — %, fo ift 

2m = 2 X 3 =: 6, unb 2n = 2 X 8 = 16, 

wo nun 6 unb 16 gerabe Sa&len fiub. 

7~, 3) Slbbirt man tu einer ganun gerdben 3^61/ ober 
fnbtra&irt man baoon 1/ fo er&alt man immerbin eine 
ung^abe 3a&l; ba nun 2m unb 2n gerabe 3«&leu 

ÄUdbtücfe«/ fo beteid&nen bie 9lufibrücfe 2m + l, unb 

2n + l, ober 2m ~ i unb 2n — i jeberteit eine 

ungerabe3«&l; e«fegt-95. m = 5/unbn — iO/ 

famt ifT 2m + 1 — 2 .5+1= 10+1=11, 

lintr 2n + 1 = 2.10+ 1 = 20+ 1 — 21/ Ober 
2m — 1 =2.5 — 1 = 10 — 1 = 9, ttttb 
2n — 1 = 2 • 10 — 1 = 20 — 1 = 19/ »0 

Ii „ 21 „ 9 unb 19 un gerabe 3<Wen finb. 

I* 3 « f a $ ♦* ©ie 6umme fowo&t aW bie SUffe* 
rent tweijer geraben3a&teniff gerabe ; benn (2m + 2n) ; 

2 rr in + n , Uttb (2m — 2n) : 2 = m — n, 

n>o fottjobl/ ba m unb n gante 3a&fen auöt>rucfett/ 
bie 6umme (m + n) unb bie 2)ifferenj (m — ») 
genau eine gange 3a&t / unb fomit bie Summe ober 
SJtfferent jweuer geraben Sailen wieber eine gerabe 

3<Wtf; J.53-8+ 12 =: 20, unb 18 — 10 = s, 

H. 3«fa$: S)ie ©umme fowobl atl bie 2>ifFe* 
renj jmetjer ungeraben 3abten ifi eine gerabe 3a&l; 

beUO (2m + 1) + (2n+ i) = 2m + 2n +2; 
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«n& (2m ff- 2n -f* 2) : 2 ZT m "fr n + 1, 

C&M fr tft (2 m -f"l) — (2n+l) = 2m — 2n, 
Sit* (2m — 2n) : 2 ~ m — n , tDO foWO&t Die 

€tomttK (m -j- n-f* i) «I* a«£& We ©tfferenj 
(m - «) ^tnou eine ganjc 3<W l|t; §.2>. ii «T 5 
= 16/ autli—5~6. 



renj einer aeracen tuid ungeraten 3<»&l itf ungerade; 11 

Um 2m -f (2n -f i) — 2m + 2n -f- i, bantt 
2m- (2n4-l) — 2m — 2n— 1, tut» 
(2m 4-i)_2n — 2m-2n+l y 
WO 2m -f- 2n J , fcajt» 2m — 2n — i , jfa} 
2m — 2n -f- i bt)r<^ 2 tti#t tytUHt tftl L 55. 

7 + 8 = 15, 12-7=5, ttttt) 19—S4=V 

IV. 3 tt f a $ t 3>a6 SJwbttct jwener geraten, ober 
<ut$ einer geraien in eine nngerafce 3a&l, iß gerabe : 

fcentt 2mX 2n — 4ml!, ttnb 4mn : 2 ZI 2ran, ftftttt ? 

(2m^-l)X2nZZ4mn-f.2n / 

4mn-f. 2« { 2 ZI 2mn 4- «, 
1DO frtwW fct JÖtlMietlt 2mn, alt* <2mn-f tf) 

gettttt eine ganie 3«# S. 25. 4 x ß zz 32/ «ab 

8 X 3 ZT 24. 

V. 3«fa$« $w ftertwt «mener w$t*ti>tn 3a&* 
ten t# »fcte eine nngewk 3<W; tenn 

- (2m + l) X (2n + 1) — 4mn-f 2n+ 2m + i, 

wo tot* $rot>net (4mn -f 2n -j- 2m 4- 1) bjr# 2 ntdjjt 
fl>e«far §.25. 7x 5 = 35. 
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-i Öl. -9 * f # t» i ft t. 



$ont>tn uier 91 rtittif »statten mit Qth 

<&t» in t>ec 35tid)jla&enrec&nuna* 

i ■ — — — 

>,, v < • 66* 

€inl($lttiig ju tiefen Vitt Mtünun&iatttn. 

a) 3eber £rne$ fann aflfletnein htrd> g- an«flC* 

trßtft wertet!/ »o ber SSnd&jtoJe a {eben 3Är/ ber 
SSnctnla&e b jclen mir immer wrloinmenben Henner 
fcejeicfmet/ unb bie jwifcfcen a unb b gejogene ßinie 
tat #rttc&|eic$eit ijl (Ii. J. 2, 

* 

©er 8rnd& r- brucfr an« / man foH jene« <3<mj</ 

von tMc&em berfetöe flewifje S&eile bejeid&net, in b 
fileid&e $&eüe feilen/ nnb einen folgen SS&eit, mit- 
hin ben bten fytit mal nehmen; brücft man tat 
©an*e bnrcfc a ober butcfc l ans / fo ijl ber ©rttcfr 

£ r: (a : b) x a ; ober r 22 (i : fc) x a; tft 

*«»,, =4, f. *i=i,—. 

»om ©anjen Ii« 4te 2$eil 3m<rt §u tarnen ift (»• 

S.a. 3«f. ii ). 

b) 93(9 einem jefcett SBrttdje fann ber S^bletr aW 
2>tt>ibenb / ber Wenn« a« ©üufor/ «ab Ixt 2J*uc& 
fett* «W &wtf«u Jetracbtet merfcit UM. 5.); t. 6./ 

tor «rttcb g- ~ a : b; intern tar S3roeb J 

= (i : b) X a ~ a : b ($. 53. V. ge&rf.), e« «Hb 

öt«d)»tel/ o6 man jwifc&en fcem Säbter wtb Slenner 
fc><5 5)wfonö. ober Mf S3t»<bie«cöen febretbt, »ef* 

6«» «neb btr S&rocb r «X« Ut Äiwtfcnt * : b 
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Wen wirb/ namliä a mm bnt<$ b, obet a diri- 

•um per b. 

c) ein 95tnc& wirb mit einet aattjen 3<W »«W- 
»littet / wenn man entwebet ben 3dblet mit bietet 
3<ibl mutttplicirt/ obet ben kennet bamit bimbirt ; ttitb 
ein Sßtncj) wirb mit einet .qanjen 3abl bioibttt, wen» 
man mit betfelben ben 3dbiet bioibitt/ obet ben Stett- 

a 

«et bamit multiplteitt (H. §. 6.), b. b. / £■ X m 

b b : m 7 o • 

abet (a : b) X m = am : b =Z a : (b^: m) 

($.S3.V.SebtO/alfoijt£- X m = ™ = £7^; 

Ii. , 

au« bem ttamltcöett ®t ttttbe ijt «ite& g- : m =' -jj- 

_ a 

bm' < ; 

d) ein ©tuefc bleibt unoetdnbert/ wenn matt bett 
Säblet unb Hennef mit bet ndmlicben 3abl multiplt- 

a am a : m 

ettt obet bioibttt OM. 7.)/ b. &. g- — bm -"" bim» 

UW htt »rtt$ g- — *:b, nun aber a:b — am: 

bm, tin& a : b — (a : m) : (b im) (I. §, 64.)/ 

a am a : m 

babet ifl au* % = 55 — ST^- 

e) eine aanie 3abl* im Salle fein kerntet a.ea> 
ben ifl y witb in einen $5tu# »etmanbelt/ wenn man 
nntet biefelbe/ naebbem manootbin ba$ 95rucb$ei<ben ae* 
maßt bat/ i at$ «Nennet febf ti&t ; ift aOet ein kennet 
gegeben , fo multiplteitt man bie ganje 3«bl mit bie- 
fem Stennet , nnb nimmt ba« $robuet att Säblet/ unb 
ben gegebenen «Kennet alö kennet beö »etlangten SBrtt- 

ebe« (IL S, «.) ; j. ». » = 7/ «»* b = V* 
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f) Sttt 95tud) wirb vtttUinttt , wenn man icn 
3a&ltr ttnb Kenner mit t>er namiic&en 3«&l MvtMrt 

ab ab : a b t 

(H. f. 13.); i- — — = T = b, 

?; f a a : a 1 
am 4" an + * c _ ■(«**•+ an + ec) : a 

aq + ar ~ ~ (aq + aT)Ta" - 
m + n + c x (a — : b) x (a — b) : 

q + r ' m (a — b) ra (a — b) : 
(» ~ b) 

(a — b) — m* 

,/!•, g) flRe&rere »räcfce werten tinter einerlei) Senen* 
mmg gebracht/ wenn man ben 3ä(rter eineö jebett 
93rud)e$ mit allen übrigen Zennern/ unb bann alle 
Kenner nnter ftcfc multipHcirt, unb wenn man bann 
bte erften $robucte aW Säfrler/ tinb ba* tefcte a(* 
ben flemeinfc&aftfic&en Slenner ber nenen SJrüc&e fept 

(II. § # 18. a.); |. «♦ | + ~ + j — 

r, 42 / ■ 42 ' a " b 1 c 1 d 
bedx - aedx , abdx . abcx 

'"Tib^d" T Ib^d" + 7bd" abcd * 

h) Srucfen mehrere 95rüc^e Steile bcö namltd&cn 
©anjen auö/ fo fft/ im 3Me biefelben unter einerlei) 
Benennung gebracht werben fmbr jener SJrud) ber 
gr^ere, ber ben größeren 3*Wcr bat/ unb jener ber 
f (einere/ ber ben Heineren Saxler bat; fafcen fte hin- 
gegen gtetc&e 2&btttt fo flc^t i&r Sertfr mit bem 
Kenner im umgefe&rten 93er^(tniffe (H. §. 19.) ; j. 

wenn Bei) ben beiben 8rttd)en — / -~ ber 3af)ler m 

a a 

ö*Jj?er tji aW n/ ober wenn m > n, fo ifl auc& 
-J- > 7 / W a&w ton SBrüctyh £ / ~ fcer 

Stenner b < c, fo tji £ 



♦ 

1 j 
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S>ie litt 5R<*nttH(jö«rt<tt mit »nJtfen i« 
fcer »n<&ff<tbci»'»<cbnttjig. -- << 

I. ee6rf40: 2He 8rü#e »erben in t>er 
©uc&ftaben.Stee&nnnq eben för »ie 4n-ber 
gemeinen Mritbmetit abtirtr man bringt 
fie ndtnltd) allcrenl unter einerlei) SBenen- 
nnna/ nnb bioibtrt bann bic önrnrae «({er 
3ab'ter bnrcb ben ©eneral. «Kenner (H. $. 2*. 

a. u. b.); b. v, 7 + b + 7 + d 

bcdx | acdx . abdx . abcx ^ 
abcd" ■ abcd ■ abcd ■ abcd 
bcdx -f" ac ^ x -f- abdx -|- abcx # 

abcd 

S5e»eiö: SPHngt man tie 93rüdje nnter einejr- 
reo S5enennuB9/ ibr ©ertb ni$t Mrän&ert 

x bcdx x 

acdx je abdx je «bcg # 

abcd 7 c abcd ' m d ~ abcd ' * W 

Ittmtn tft ftttcft ~ -f y + ~ + j = 

bcdx , acdx - abdx , abcx ^ 
abcd » abcd ■ abcd * abcd 
bcdx -f- a cdx -f" abdx -f- abcx 

H. Sttrfag: S> t e Sörucfce werben in fcer 
SSuc&jtaben* 9tccl)nun<i ebenfall* na* bett 
in ber gemeinen SUitfrmettf aufgehellten 

Reget» ftt&tta&irt (II. §• 290; 1/ £ 

je . ad bc ad — bc 

d bd bü ~ bei 



♦ 
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SJeweH: 2>er Sertb ber 23rud&e wirb babnrcfj, 
baf «4* fie tinter einerle» ajenennnna Grinst/ nicbt 

«ranbert; N*r *|--j = "i|---£r 
= aJ — bc 

Sttfafrt <£inS$rnc& »irb eingerichtet, wenn man 
M®an§e mit bem Kenner beö anaebanaten 95rit. 
f?e| mnltipHeirt, tttii» ben 3Wer biefeö lederen $tt 
tiefem qiMbuete ttoirt, ober bawn fu&tra^trt ^ je 
iwtbbem ber anaebanate S3rn# jum ©anjett «Wirt, 
ober babon fobtrabirt werben feil (Ii. f 28.); j. 8. 

, b ac . b ac 4- b 

• + 7= — + 7== — 

ac b ac — b . 

c ^ 

4' ' 



- "I* Sebrfafc: ©ie 23räc$e »erben in ber 
SSncbitaben- SRedjnun« mit «inajiber «tni- 
{ipUcitt, wenn man 3äbter mit 3<l&Ier, 
unb Kenner mit Kenner mnitiptteirt, ttnb 
bann ba« erfte «Probuet ali 3<5&{er/ «nb 
tat stöente alö Kenner jene* »rucfce* fest/ 
ber baö »erlangte <Bri>bn.et auflbrütft (Ii. 

Bett ei«: £ mit ~ mnWbtteiren beift wn £ 
ben mten Sbetf »mal fefcen; ber mte S&etf wn -r- 
iü -^-/ inbem £ : m = -~ (§. 66. c), »nb 
mit n muttibffcirt pber n mal jawmnni ajefc. 
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"Em ' mm TST x n = "EST ■<*■ <* 

ijt alfo/ ba in »«reff ber 3cicb<n ber ©runb bei 

■ 

BcvftyKtl Wo» frtiber&tn angtgefen »titbe/ -g- « 

n an 

"m bm * * •■ rj/flivjii 

i» a 

I. 3 tt f o ^ : 33eu S5rtt*en fowo^I unter $<fy, aU 
mit (jiinjen 3<W<» fleben i>ie ftactoren nacf> 93ent>?d)ö- 
lung ter 6«fl<» einerlei ^robu« (Ii. $. 34.); es $ 

fca&tr |. 95. £ H | = j X J-, unb fomit 

-gy ~ -g^-/ inb*m tc = ca, unb bd = db (f. 

§. 49. unb IL 5. 5. 3ttf. iv.) , 

IL 3«fafc: <£ine ganje 3aW wirb mit einem 
SSrucfce muttiplicirt/ wenn man einwebet erjlere ju et) 
nem SStudje madjt/ unb bie beiben SBrüc^c mit eman# 
ber multiplicirt/ ober wenn man bagecicn bie (Sreflett 
ber gactoren wwecfcfelt / unb bann nad) SBorfdwft 

tetf $. 66. c. »erfd&rt; a X 7 = 7 X 



m am m m 



/ ober a x — = — X a 



1 »< 



n n 1 r ^ u 

ma 

(IL f. 35. b.). 

n 

SSiU man feine tiefet beiben SBorfcfetiften befol* 
<\cn/ fo tttttttipltcire man bie (janje 3a&t mit bent 
Safcler be$ 93md)e0/ unb biPibirc ba$ erhaltene ^Jro- 

bnet mit bem Kenner beöfelben; ^/ a « ~ — 

am 

7 |. 85. 4 X */« = V» = 2y s . 

m - 3«fa&: ein $wbuct twew »n'tc&e wirb 
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tnrcJ) (ine aanje 3<M ober bu«6 einen 25tut^ multfoft, 
et«/ wenn man nur einen beliebigen Factor tarnet tnufti> 
ylieirt« unt> ben anbeten um>eranbert wteber atfi gac* 
tot benfefct; j. 85. (V« X */•) X 6 = ,2 /* X */* 

= V* x 2 % = "A> - 3y s/ unb (% x */,) x 

% = y« x Vt = y. x «/«• = m /m = y 7 ; 

toerbaupt ffl (Jx^X^-'Jx^- 

«» \\ c _ * c — a cn 

T^/J — b" X d" ~" b X ""d~> ttn ° 

.b x d> jx 

x_L-, mm (|x|) x 

_ aen an c a cn 



ac _ aen 

bd X n - Td 



bd 



_ IV. Sttfö^J ©« S5r»c&, obet eine gonie 3o&I 
»irb mit bem tyrobuete jroener S&rucfie multiplicirt, 
wenn man nur mit einem beliebten Factor »irftieb 
tnnltipticirt / unb ben anberen unoeranbert aW gaetor 
l ewfeet ; j. S5. » x ( 2 /s x VO = 16 /» X V* = V* 
X $2 /s = = 4 */,„ nnb */. X <% x y 7 ) = 
V» X s /t = Vs X l2 /s* = 2 */io S = y«; afla.emeto 

,• ✓ a c\ am ,i c i.a . 

iflmX ( ¥ X = — X d = b * 

cm m />a c\ am ' c 

—>**~ x (b x d) = -T5T x d 

. a cm /*a c\ 

- b x "dS-i <ntcm m x (b x d) - m 

ac • mac am c a cm 

X bd - "bd* s "V X d = b X -jp, nnt? 
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v. £e&rfatj: 3n ber «ntfftaben ♦ Stecfc 
ttttttft merben bte $rnd>e mit cimuber 
bi*>ibirt, wenn man Den Säbfer b^$^ 
t> e n t> ö mit bem kennet be* 3>i9tf0iÄ J i «ftb 
ben 3abler beö S>iv tfor < mit bem whtnit 
beö iDiotbenbfi multtplicirt/ unb bann b&i 
ertfe qjrobuct alö 3*bf**/ «nb ba$ j#e<ft,rt 
<*H Kenner jene« »rueije« fe$t, per bc? 
»erlanflte &uotunt ijt (iL 39.); *♦ &// 

« m ^ an r} ; 

b * n mb , r 

I. BeweH: 9tof tieft SSBcift erWft ittd» im* 
met&in eine folc&e Sa^t / t>ie mit tem JDroifor tttnlti- 
plici« teil ©i»ii>ent> wieder fliebt, »eftftlt- tie L-ft 
efceti aufgeteilte JDiNjionöregel richtig t(l (i. §, 61. 

an m amn a '«•• 

3uf. I.), o»er ^ X v = ^- = b ' 

a m _ an ' 
b * ix bm 

iL Sc» ei«: 1) ©er Ünotient »reißt mvttitu 
bert / foenn matt ben SDtoibenb unb ben 2>toifor mit 
ber nim Heften 3abf; formt bet) Öruc&en mit bem 
kennet befl Siotfor* mnlttplicirt (I. §. 640/ ift 

a m an mn an 

atf0 T ~ - V : ~ = T" : m - 

2) ©n 35rnct) wirb mit einer ganjen gabt bfoi* 
Wrt/ toenn man bmnit enttueber ben 3äfclcr bwtbirt, 
o&er ben Stenner multipiicirt (§. 66. c), ba&er if* 

na na a m an 

tfl- !. 39.), 
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einigt (fefl«t in 9l&jicfct auf bie SiDiüon bei 
Ärücfre ftfgeube SKeget auf: 9J?an mnlfipltcite ben 
JDMbenb mit Um umgefe^rtett £>ünfor / baö $robuct 
fliegt ben verlangten Quotienten; in tiefem Salle 

a m a • n an 

Sttfö^: Sine ganje 3a*t nrirt mit eine* 
Ät»cf>e tmiltijrffeirt, wenn man emmeber bie ganje 
Sa&l W einem »ruc&e ma#t/ unb bann naefc ber für 
tie ©itnfton ber SBriicfce aufgefleUten SKeget uerfafert 
(Ii. f. 40. b.)/ ober wenn man bargen bie ganjc 
3a&l lrfit bem Neuner be$ SBrucfjeö muJtiplicirt/ unfr 
>ad erhaltene $robu(t mit bem 3ibfer beöfelben btoi- 

m a m an 

litt, b. a : ~ = — ; — = — , ober a > 
5" = ~/ J. 25. 4 : V, = "/« = 6. 

Staig« d<^e» a«c& bieft «Reget fr : ©ine aanje 3<W 
ttttb mit einem Brocke bfoibirt/ menn man mit bem 

tmtflefebrten iDfoifor multtofieirt/ b. b. , a : — = 
■" X S =' £ «• 67 - IU - *W «• SaP); I. 35. 

8 : y 7 = 8 X */. = s Vs = U Ys. 

H « 3«fa$: €ta fwbott imtper %tü$t wirb 
mit einer ganten 3«&l/ «Der mit einem SJracbe btoibtrt/ 
wenn man nnr einen beliebigen gaetor bamit iiwiivu 
itnb ben anbeten mieber «nwanbert alö gactor bei)- 

b x d^MKb x d) :m = bä • m = 

bdm ~ bm X 4 « 7X55/ VS'X'F/* 
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m _ ac m _ «cn _ an c _ ■ ^ Ctt ^ 
n bd n ~~ bdm — bm d b "dm' 

J. ». (%X 4 /s) : 2 = X y« = y» X •/• = 16 /*4» 

IM* (% X 4 /s) : 2 /s = **/•• X •/» = % X *%> 

III. 3tifa$: «ine ganje 3<W' ober ein SSrucfr 
wirb mit bem ^robuete {tvener Srücfae btoibtrt/ wenn 
man nur mit einem beliebigen gaetor bioibirt/ unb 

ben anberen aW SUoifor beufefct ; b. m:^ « ^; 

mb c md a m v^a c x 

= T 5 d =— : b' U "*n ; (b *d) 
mb c md a /■ a c x 

= — : -j — — : t; intern m : f t- * — ) 

an d cn b 7 vb d-/ 

ac mbd mb c md a 

= m: bd = — = V : d = T ''b> mt > 

mad na c 
bn" : d" 

f 

•y. $ y s = »*y 10 = i4*/io = i4 y § . 



v 

m y^a c\ m ac mad 

n \b ^d/ ii * bd ben 



IV. ©ie sufammen<jefe&teti 95rud6e werte« babttrdj 
in einfache SJutdje wrroanbeft, bafj man Den S^Ier 
mit bem Metmcr berfelben wtfli* bwibirt (IL $. 420 ; 

X X X XX , X l 

» *• 2 + 3 + 5 ~ VI + 3 5^ { 6 

6 

x . x , x x-f-a 
= I2 + I8 + to' m * X ~ 3a = (X 



• 6 
3a - -— ) ; 6- 6 ~ T ~ ^6~' 

68. 
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§. 68. 



Qiafwtt, jtt)«»' 3«H«tt |« finbe«/ »enn bit 
, 6«mmc nnb bie ©iffeeens berfelben 
; befannt ift. 

\ « 

* - r , 8t u f l o f u » g: . , 

'■■■> ;« O 201a« abbire 5ur Gatten Öumme bte fjal&e 
2>ifferetts/ unb man erhält bie a,r60ere 3a(jl; 

2) «Man fnbtraj&tre bie fjatöe ©ifferenj »oti 
ter Gatten (Summe/ unb man erOaft bfe »erlangte 
Heinere 3aty» 

»e»e<«; 

1) 6ö fe» bic flrJgereSa&J = a, ttnt> bie Reinere 
== bj bann btöcft (a+b) bieenmme/ »nb (a— b) 
We 2>ifferen$ berfelben an*. 

2) 2>ie ^dlfte »o« einet ©rojje ereilt matt/ wenn 
man fie battiret/ b. b. , in »wen gleiche $&ei(e teilet, 
t»nb fie fomit bnrc& 2 bioibirt; e$ i(l aber (a + b) ; 

2 = ~2 + a" — 1/28 + '/* b / (a — b) ; 2 

a b 

= j-j = V4» - '/2b, e* btötft alfo (Via + y*b) 

bie batöe Summe/ tmb (%a — y 2 b) bie batöe ©ijft* 
tenj ber beiben gefachten 3abten anö. 

3) (V4* + y 4 b) + (%a - y 2 b) = a, ttnb 
0/«a -f %b) _ (»/,» — y 2 b) = b, D. b., bie grk 
fjere Sa&l er&ält man/ wenn man jur bal&en 6umme 
bie balbe ©ifferenj ber gefuebtett Sa&len abbirt, nnb 
bie Heinere erbäte man/ wenn man »on ber balben 
eumme bie balbe Eiferen} berfelben fnbtrabirt; «ber 

mim HI. 11 
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V«a + %b 



atfO ift <V4» + %b) + (%* — V» b ) = * 

ferner + 

»/ a a — %b 

- ± 

«IfO ift (Vi* + V» b ) — CV4« — Vi«») = b. 

i. S5 e q f j> i e l : 

Swefl 93ern>anbte erben 20000 ff. fo mit efnanber/ 
t>aß b<r 9liubeil be» erften nm 3480 ff. größer ift, ai* 
jener De* &n>euten ; »ie flrojj ift nnn bie ©rbfebaft et» 
neo jeben? 

9t tt f fft f « tt ftt 
©eil bie 3abl 20000 bie Summe / ttttb 34SO it. 
bie <Diffc«nj biefer betben ©rbföaften anäbrueft/ fo 
ift ber 9lmbeil beo etilen ober a = Vi (20000 ff.J 

4- % (348011.) s= 10000 ff. + 1740 #1. = 1 1740 fl., 

nnb ber 9tntbeÜ beo §»et)ten ober b ift = % (20000 ff.) 

_ «/, (3480 g.) = 10(300 ff. — 1740 g. = 8260 0.; 

inbem U740g. +826off. = 20000g., nnb H740fl. 
— 8260 g. = 3480 g. , »ejj&alb bie 9tagöfu»a biefer 
gnfgabe riebtia, ift. 

11. 25 e t) f v i e 1 1 
3»en S3urger beftfcen jufammen 18793 g. 3ofr., 
nnb baö SBermJgen Ui erften ift nm 4720 g. 24 fr. 
ar&fier , als jenes be$ jttxnten ; »ie grog ift nnn ba* 
SJermöaen eine» jeben? 

91 n f t b f n n a : 
SJermJaen beo erften ober a ift = % (18793 ff. 

30 fr. + 4720 g. 24 fr.) = % (23513 g. 54 fr.) = 

H756g. 57 fr./ unb bttöSBermogen be# jwemcit ober 

b ift = */4 (18793 g. 30 fr. — 4720 ff. 24 fr.) = 

Vi (14073g. 6 fr.) = 7036 g. 33 fr.; inbem 11756 ff. 

57 fr. +7036 g. 33 fr. = 18793 g. 30 fr./ nnb 
11756 ff. 57 tr. — 7036 ff. 33 fr. = 4720 ff. 24 fr. 
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IV, % * f cft tt i 1 1 

* 

$9it t>«t »itr SRedjminaSartett mit tßofcnjetr. 

I. 

€inleitttö§ s« Den vier 9?edjttunaS<uteti 

mit Tötensen. 

§.69, 

■) «te tfrobnct an* flteiefcn ffaetoren wirb eine 
watht, £Didtttta»/ ober $<>ten$ (Potentia) 
genannt. 

*^? ie ÄW & {( * <n ober biefeniae 

3aM/ wefc&e attöDraeft , wie oft bie namltc&e ©röjc 
o(0 Factor gefeit wirb/ Uflimmt hm ®rab ber 3Jo- 
teitj/ nnb wirb ber <£f}>onent berfelben (Exponens 

potentiae) genannt 

c ® ie i. 1 »«»)« fHttt Motens / wie biefe* f*on 
»et) > Hnfijtepuna. Der &nabrat- nnb tfnbifmurjeln int 
Sailen bemertt würbe ($. 25. a. nnb b.) wirb batf 

Wft man ba« 23i<mabrat. 
b) «ine $oten* wirb fürjer bnbureb 6e§eiepnel> 
tag man nnr einen gattot anöbrntft, nnb ben ejpo» 
»enten reefr» ober biefen gactor binf*reibt; §. 23. 

* 3 m 

** — */ »" — */ nnb öberpanpt aaa ...» m = 

wo offenbar bie tMbtöefe a* «J a m bic bfer wrfonu 
»enben «otenjen einfacher bejeWnen. 

2>te ©ro$e , wettfe mebrmal aW $aetor.flef<ßt bie 
wrtanflt« $oten) giebt / wirb bie tttflrMe ber $o# 

tctii genannt; W<r iß j t » tit ^ 

11 * 
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welctje frier w Motens wm mten ©raSc / ober |ttr 
mten Motens erhoben ift, bie Urgröje/ wä&renb 
bie rec^tö oben bingefcjjnebene 3abl m / weld&e beti 
©rat) tiefer $otenj beaeidjnet/ ber Opponent ber* 
fetten tf. 

c) $ie Tötensen werten au# ^otensUfgrä* 
gen genannt/ unb auf folgende Sßeife getefen: 

3«erft lieöt man baö 3ei#en/ welcM/ im $alle 
cfl + itt/ im Anfange gewo&nltd) ni4>t antfgefpro* 
ä)tn wirb / bann wirb ber Soefficient/ unb nad) bte* 
fem bie Utfltöge mit bem Opponenten getefen; bie $o* 

s ■ m —Vi 
tettiialanöbrucfe 4a, — 6a, */ 5 a je. »erben fo 
getefen , „oier a Der Sten Votenj / minuö fedjö a Der 
mten $otenj/ sweo ©rittet a jur stürbe mit bem 
Opponenten min«« Vi erhoben"; bagegen werben bie 

5 —Vi 3 

Stuöbrucfe (4a), (y 5 a), (a -f b + c) k. fo gete* 
feti/ „baö ^robuet 4a jur 5ten .^ounj erhoben/ bau 
$robuct 2 /*a jur SSurbe mit bem ©pponenten (—Vi) 
erhoben/ a + b + c jum Äubu$ erboben." 

d) S)ie nte SSurjet oon einer ©vößc / bie matt 
allgemein mit a beaetc&nen fann, wirb jene 3abt ge- 
nannt/ bie «mal atö gactor gefegt bie oorige ©r&ßc 

»ieber giebt; fo itf §♦ 25. oon a bie ®r5ge a bie Ste 

SBurjet/ Weit aXaXaXaXa=a. $ 

2)ie Sablen / wetc&e anjeigen / wie oft bie SBnrjet 
at* Factor jn fe&en ift / um bie oorige ©roge wieber 
ju geben/ werben bie Opponenten ber 2Bur$eI 
genannt; baber ijt 2 bei) ber £Uiabratwur jet / 3 bei) 
ber Äubifwurjel, unb m bei) ber mten SBurjet ber 
Opponent ber SEBurjet. 

e) 2>aö SBur jeljeid&ett befielt in biefem 3ei* 
d)en yf / in wetd&eö jugteiefr/ um ben ©rab ber 2Bur* 
jet in bejeiefcnett/ ber Opponent ber SSurjel gefc&rte/ 
*en wirb; bie ßtuabratwurjet allein mac&t bawn eine 
Sluöna^me, inbem ba ber Opponent 2 nic&t in b<tf 
wetje^en getrieben wirb/ unb fomrt &uigebac&c. 
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3 o 

»erfreu tnuf ; |, 35* Vi/«/ V*V b / m V* tc. M«/ 
3>ie fralbe, £luabrat»ur}el von smct) ©rittet frer Äu* 
ibtfourjef wn b , frie mfac&e «te SSurjel von x tc* 
©rofjen , aud »etc&en eine gewiße Sßurjel ausgesogen ' 
»erfreu foD, freuen fomit fraö SBurseljeidjcu oortfe&t/ 

m 3 

f) ©ine ©rJße ju einer SSürfre ergeben 

(Quantitäten! ad certam potentiam elevare) 

%v&i fie fo oft ali gactor fe^ett / ald eö frer Sfpo* 

3 3 

nent fcer SBiirfre auöfrrutft; fr. (a) = aaa = a, 

. m m 

Dttfr (a) ss aaaa . . . m ~ a. 

g) Sluö einer gesehenen ©rofje eine Surftet 

fttttijiefren (Ex data quantitate radicem extra- 

here) fceifit frtejenige 3aW ftttben / frie fo oft aU $ac* 
tot gefegt/ ali ti frer Opponent frei SBurjelieictientf 
«wjeigt, frie vorige ©roge »iefrer giefrt; j. 58. v^i6 

4 in m 

es 4, V81 = 3, v^a 2 = a / V a = a * »Cit 
4 X 4 = 16, bann 3X3X3X3 = 81, 

2 m m 
ferner a X a = aa s a, a zr unfr a . a . a . . m = a. 

I- 3 ufa$ : 23et) frer angegebenen $&eieid)nungö* 
art einer $oten& fommen jefrerjett frret) »erfcäicbene 
©rofjen oor, nimlicfc frie Urgröfje, fr. i., frie ©ri jU 
felbjt ofrer frer gactor, frann frer ©yponent frer 
SSBiirfre, unfr frer Soefftcient ofrer jene 
»elc&e angiefrt , wie oiefmai friefe JDignitit , ofrer frer 

m 

»ie&iefte Zf)til wn ifrr gegeben fei); j. 95., na unfr 
y 2 b 5 , wo a mtfr b frie UrgrJßen, m nnfr 3 frie 
Opponenten, unfr enfrlicfc n «nfr Vi frie (Soeffi* 
ctenten tfnfr. 

eben fo fommen au* bei) SEBnrjelgrJgen frret) »er* 
fd)tcfrcne ©rollen tfor/ namlicfc friejenige ©rJ§e, auö 
frer frie 2Burjel auflgejogen »erfreu fofl, ferner frer 
ejponent freu 2Burjelieic&eu$, »e(#er freu 
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©rab ber Svrjel bejeicbnct, unb bcr ß o e f f t c t e n t obet 
Jbte S«W/ welche angiebt/ wie vielmal bie 25ur jelgroä e, 
»Der Der wievielte Steil berfelben vorbanben ijr ; §. 35. 

3 n m 

3<f* r unb 2 A\fb, wo 3 unb % bie Soefftcien» 
4e»/ ferner 2 unb n bie ervoneuten ber SSJuriel/ 

3 m 

»nt enblich * itnb b .bie ®;r 6 fie n jinb, auö welchen 
2>ie SSMirjet «udge^ogett werben foll. 

ii- Sttfa^: Sic Tötensen unb Bürgeln fittb alle« 
mal 3ablen / weil nur Sablen mebrmal alö 3ractoren 
nefcht ein beirimmteö $robuct geben; »on $otengen 
«nb Bnrgeln gelten alfo ade jene 6a>e , bie biöber 
von gangen unb gebrochenen Sohlen überhaupt f»nb 
ermtefen worben. 

W. 3ufa&: Sehe flotenj einer gangen 3ahl ift 
Wteber eine gange Saht/ weil eine wiche Bah( babBrcg 
SU einer »erlangten <S®ikbe erhoben wirb/ baß man 
fte mebrmal alö Saetoc fe&t (§. 69. f.)/ unb gange 
Sohlen mit einanber tnultiplieirt immer wieber gut» 
Grohnde eine gange 3abl geben. 

iv. 3 u f a % : £>ic Sßurgel von einem achten Sruthe 
in" feine ganje 3a&l, weil fonft biefe gum £luabrate 
erhoben wieber eine gange 3abl (III. 3»f.>/ unb nicht 
einen achten Sruch gäbe. 

v. Sufae: 2Benn eine gange 3ahl am gnbe 
Sltißen enthalt/ fo hat baö Ouabrat boppelt, her Äu* 
hu* 3mat fo viel/ unb bie «te qjoteng nmal fo viel Stul- 
len , alö bie anfangs gegebene 3abl ; weil bevm Clua- 
brate bie ©röfje 2ntal < bevm Äubuö 3ma(/ unb heu 
her nten Stürbe nmal alö Factor gefe&t wirb (§. 69. f.); 
unb batf ^robuet allemal am gnbc fo viele Wullen 
haben uittj}, alö viel fdmmtliebe gactoren am Snbe 

4 5 

haben CM. SS.); g. $5. 30 =810000 unb 200 =s 

4 

320000000000 f weil 30 = 30 X 30 X 30 X 30 

= 810000, unb 200 = 200 x 200 x 200 x 20a 

X 200 32OQ0OOQ00W (§. 34. VII. 3uf.>, 
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XnmerFuitg : i) SBie BtäUn jum Ouabrate trtib JhiBul 
erhoben/ unb au* benfelben bie Quabrat • unb Äubifwur« 
lein aufgejogen werben/ ift jm I* £auptftucfe biefe* fc&et- 
letf fdjen qegeigt worben. 

2) £ie Buffteüung bet SXeaeln / Wie bie me&rtWtigen 
allgemeinen ®r68en , bte matt mit $ud)f!aben ausbrueft, 
ftu jeber beliebigen 3Burbe erboben , unb au$ benfelben 
tueößurjeln auSgejogen, b» b, ; wie biefelben potenjirt, 
unb bepotenjtrt werben/ wie aud> bte $egrünbunft 
fcer bc& 2lu$ite&««g ber ßuabrat* unb £ubtfwur§eln in 
gablen aufgehellten Segeln liegt auffer ben ©rAnjen M 
«gegenwärtigen 2e&rbucbf* ; um beöwiöen füfre ieb in ben 
folgenben SS* in »bficbt auf bie $otetijen unb ffiurjel» 
flrifen nur mitnw an ; wa$ \<b für not&wenbig eraebtf, 
um bie vier SXecbn ungtf arten mit ben <potenjen ; SÖurjeW 
grjfen, unb ben ®e*agefiraalbtu*en portraaen 511 f innen, 

3) SBa« biefe* fagen will „a , ober t ic. , b. *♦ / a 

iue SBftrbe mit bem Crponenten V»/ a §ur ffiurbe mit 
Dem Srpouenteu (—in) erboben ; ober furjera jur SBurbc 

*A* a jur SBürbe (— m) erboben, wirb in ber golge, 
uadjbem porbin gewifie £e|>rf4$e aufgehellt worben finü 
crflJrt werben, 

$. ro. 

3>ie ©r«nbf<l$e ter ^ot(tt§ ett itnt SSurjeln. 

I. SBon gteteben ©rijjen finb aUe Tö- 
tensen «nb SBurjeJn von einerte« ®rabe 

2 2 3 3 

gtetcb; 0. i,/ wenn a = b, fo $ a = b, a = b, 

tttib Allgemein a = b (§. 27. i. 3uf. nnl) 5. 34. 1. 3nf.) ; 
eben f<>/ im ffoDe a = b, ijt aueb v^» = v% 

^i=<^h, unb allgemein V"* C§. 34. vi.guf.). 

n. S3en ungieieben 3ablen ffnb bie Tö- 
tensen unb Snrjein »on einerlei ©rabe 
»erfeftieben/ nnb bie größere 3abi giebt 
eine größere Motens nnb SBnrjel/ aU bie 

Heinere; b. I, »enn a > b, fr $ a > b, 

3 3 mm 

a > b , unb allgemein a > b (§, 27. II. 3uf, unb 
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f 34. II. 3«f.); eben (0/ MM a > b, $ attCÖ 

3 3 n n 

Y» > V* b / V"a > V"b, unb ubcr&aupt v^a > V" b / 

(§. 34. VI. 3uf.) 

8 t b t f « $ j 

$ie Motens eine ö $robueteö ift ein $ro* 
inet a u 6 ben Tötensen ber gactoren/ ober 
man erbebt ein $robuet $u einer »erlang- 
ten ©ignitdt/ wenn man jebengactor bajn 
erbebt/ unb bie ^otenjen roieber mit ein- 

2 2 2 3 

«nber muftiplicirt; b. i., (ab) = a b, (ab) 

3 3 m mm 

= a b y unb afl(jemeitt (ab) = a b (§.27.Hl.3nf. 

«nb S. 34. III. 3uf.). 

© e n> e t $: 

1) <£in «Probuct jum &uabrate/ jum Äubu«, ober 
fiberbanpt jur mten 2Bürbe erbeben / beißt baöfelbe 
2 „ 3 „ ober mmal a« gactor fegen (§.69. f.)/ alfo 

ijl (ab) = ab X ab , (ab) = ab X ab X ab, 
«nb (ab) m — ab . ab . ab . ab m. 

2) abx ab = abab (J.54.)=aabb (I.§,49.) 

2 2 

= a b (§, 69. b.) , ferner ab X ab X ab = 

3 3 

ababab = aaabbb =:ab, «ttb ab . ab . ab .... m 

m m 

= . aaa . . • m X bbb . . . m = a b. 

2 2 2 3 3 3 

■ 3) SKfo ift an* (ab) = a b , (ab) = a b, 

n\ mm ^ 

«nb allgemein (ab) = a b ; j,8.(2X3) = 

2 X 3 = 16 X 81 =7 1296. 

I. 3 Ufa j>: ©te SBurjel eine* «Urobnete« ift mieber 
ein «ßrobuet auö ben SBurjefn ber Ofaetoten / ober auö 
einem jjrobucte wirb eine 2Surjcl autogen/ wenn 
man fte au« jebem gactor auflebt/ unb biefe SBuraefo 



mtUv mit einander mnltipticirt; k i./ V r ( ab ) = 

3 3 3 

X = >f* >fb, VYab) s tfk ^b, vtto dUffi* 
nun 

©er Srunb t>eö SJerfa&ren* Jiefit Darin / »eil 

2 3 3s n n n 

(V^V^) = ab, (/a^b) = ab , ttltb (Va ^b) 

= ab; tttbem man Die namfid&e anfangs qege* 
fcene ©rißt erfrift/ wenn man fciefetöe jur nämlichen 
SBiirbc ergebt/ uni> t>arauö trneber fcie nämlic&e 2Bur* 
jet auöiic&t; |. v^O X 16) = ^9 X /16 

= 3X4 =12, tut* V^(8 X 27) = ^8 
V 27 = 2 X 3 = 6. 

eben fo ijt 85. andfr (abcd) = a"cVJ 

n n n n n 

ttnfc V (abcd) = yfz yfb yfc yfd. • * 

• . §. 72. - 

8 < H f a : 

Sie Motens eines SBruc&eS f ff Mieter ein 
SSrucfc au« ber spotenj beö 3äblerö uttt> 
kennet«/ ober man er&ebt einen S3ru(& tvt 
einer »erlangten ©ignität/ wenn man ben 

Sa&lerfowo&l/aiSbenSlennerbaauerbebtr 
unb Die erfte $otcua als Sä&ter/ unb bie 
aroente als STenner jenes QJmcöeS fe$t/ ber 
bie »erlangte $otenj beS gegebenen ©ru- 
c&eS auSbrü(ft (§. 27. IV. 3uf. u. §. 34. tv. 

3uf.); b. i., (£)*=■£/ U 

* • 

Ca >.m a m 
b ) = ~^r- 

25 e » e i S : 
O eine« SJru* au einer ?otena ergeben/ beift 

■ 
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fccnfetöcit fo oft «16 Factor fötn, aU ti Ut Grpoaent 

(i) 3= ¥ x t x T' m * Cr) m = "F • 

JL a * 

E • T • b # • • • m# 

2) T * T = TS" = » 69 - b ->' 

a a a aaa a* a 

T x b" x "b ~ "bbb" = ~b*~' mt> TT * 

_a_ aaa . . . ro a m 

b • b • * • - bbb ... m - 



k m 



a* x a^m a m 4 «4 

Hb r/ ■* Gr) = *♦ * W) = -fr 

sb w /tt/ uiU> ft4) = = Vi* 

I. 3nfa&: 5) je SBnrjel eine« 93tnd)e« fft trneber 
ein 9m$ auö ber SEBurjet be* 3W*t0 unb SHennerö, 
Dber man ite&t auö einem 2Srnclje bte wlanflte 23ur* 
jel and / wenn man fte foroo&l and bem 3atrter al$ 
bem Kenner andjk&t, nnb bann bie SBnrjel beö 3Mw$ 
bn*c& Jene be« Wennerö btoibirt (§. 32. unb §• 390; 

3 

* *• ' v\-bO = TT' * antt ^ ( b\) = —'»»> 
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©er ©rnnb liegt barto/ »eil (-^-) 2 — -1. , 

t*. 27. v. 3,tf. tf. $, 34. V. 3uf.) ift »irtcr ein 
«c&ter ©ru#; b. f., »mit a < b, m \> fomit 

ein achter 25wcfr tff, f» ftnb <m$ Me »rtic&e — , 

-^r, ttnb aHfletweto ~ äcbte Ztü^t; inbem 

tarnt auc& a« < b», a« < v, m Uttum 
J" < b» < $ . 70. II.)» j. 8. = M 

yje«, beffen SjWer fo grof ober groger ift, «Iß b"r 
Kenner, ift »teber ein fotcfrer unstet «tucfc; b. j , 

wenn a — b, ober * > b, tob fomit ~ iber&anpt 
einen nndcfcten fcrncfc autotMt, fo finb b« totttfa 

a a* a m 

"tT/ «nb aOflemein — »ieber nndcOte 8ra- 

#e, intern bann oncfc a 4 = b», a« = b 8 , onb a m 

= b», ferner a* > b», a 8 > b 8 , «nb überbanpi 

.» > b m (§. 70. 1. n. iL); «. ». .(»/,)• = «%,, nnb 
(y 2 )* — »Ufa, m wieber 16 = 16/ tinb 243 > 32. 

ergebt matt alfo wa$ für einen S5rn<$ in eine« 
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»erlangten Stanzt / fo ift bie $otenj allemal wieber 
ein ©nid? l>er nämltd&ett 9lrt. 

IV. 3ufa^: 2Benn bie SBurjel einer ganjen 3a&t 
feine (janje 3aW ifb welcfceö man barauS erfennt/ wenn 
juleft ben 9luö$iebung ber Ißurjel ein SHeft Hetf»t/ fo tft 
fte auc& fein SSrucft/ tubem fonft bie Voten} / b. l). / 
bte «unebene 3abt flehen bie Slnnabme ein ©rucl) fein 
mußte ; eine frld&e 2Surjel läßt ftcfc nie Dotltfänbig an« 
geben/ unb wirb beffyalb/ wie icfc biefeö fcfeon be- 
merke, eine Srrationalja&l genannt/ gteic&wie 
bietenigen SBurjelti/ bie ftd? ooUitäubici attöbruefen- faf- 
fen/ SRationalia&len (W; J. ©. bie SBurjeln V"3/ 

3 

V"H9 K. ftnb ^fttationalja^Ien/ ba<iegenift bie 
Öuabrdtwnrael oon 64 / ober /64 = 8 eine 9t a t i o* 

tialiaH 

5)ie 2Burjefo/ welche Srrationalsa&len fmb/ taffett 
fiel) bnret) Slnnaberung fo genan beftimmen/ alö es bie 
»ortiegenbe Aufgabe erfobert/ wie biefeö in Slbftc&t 
auf bie &uabrat* unb Äubif -SSurieln im §. 30. unb 
J. 37. fction gejeigt würbe. 

§. 73. 

2 e b r f a $ : 

i. 3ebe ^otenj einer pofiti&en ©r$6e 
fjt pofittü; 

II« 93 Ott einer negativen ttrgroge finb 
alle ^otenjen mit geraben (Opponenten po* 
fitio/ unb 

in. 93on einer folgen ©rJfie ftnb alle 
^otenjen mit ungeraben epponenten ne* 
gatto; b. t. 

I. (+ a) m = + a m ; II. (_ a )' m = + a tm ; 

2m + 1 2m + i 
tmb HI. (_ a) == - a. 

SSewetfl »Ott I. 

l) Siite »ofltfoe ©r6ße a« «iner 2?ürl>e ttf)titn r 
$W oiefeto« fo oft aW gactor f<fc«tt / aM «$ oer <£)> 
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ponent anjeio.t; bie $otenj einer pofittoen ©rJfje Ü 
bemnad) ein qjrbbuet aufl (auter pofuioen #actoren. 

• * * * 

2) 55e» ber SMtiplteatton geben gleicbe Sefe&en 
im «JJrobnete ba« 3ei#en (■+•) ; b. b. / (Hr a) 2 = 
+ ax + a = + a 1 / (rf-a)' = + ax 
4< a x + » = + a'/ nnb über&anpt 
0+ a ) m — + ax + ax + a... . m = 
+ a m ; i. ö. (-f 2)» = + 2* = + 8 (5. 56.) 

fcewetö »oti H. 

* ■ - * • 

1) Sebe Motens einer ttegAtfoen 0r5fe mit einen» 

aeraben Stponenten läft iic& bure& (— a) atrtbrn- 
tfen (.§. 65.)/ unb ift »aper ein $robuct aus 2m gtei- 
eben gactoten/ mithin auö m «paaren »Ott folgen 
gactoren. 

2) SDa$ ^robuet eineö ieben $aare$/ intern alle 
gactoren ba« 3eicbett (— ) Gaben / i|l pofiti» , mitbin 
ift e$ bie $otenj ebenfalls ober (— a) 2 = — a x 

_ a= + a*, (*-»)* = -. a X — a , X 



2tn 



a x — a = + a», unb uber&aupt (— a) 

I 

am 

— aX — aX — a . . . . 3m = +■ a ; jj, ©, 
(— 3)* = + 9/ «nö (— 2) 4 = + 16. 

2Jet»ei* v-oo-Hi. . 

« 

1) JDie «otenj einer negativen Urflrofje mit einem 

i sin 

geraten erpowentei» ift »ofui»/ ober (— *) =. 

am 

2) Um bie ttegattoe ©rode (— «) fltr.SBurbe 
mit bem erponenten (2m + i) jn erbebe»/ muf. 

im 

matt ba$ pofuive $robtict (+ *) noc& einmal mit 
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ter negatinen @ro|je (— a) mnltipliciren, twf&att bfc 

2m + i 

»erlangte $otenj negativ ift/ o^cr (—«) = —• 

2m -f 1 

X — a X — a . , , . (2m + 1) = — a; a, 

(_ 2) s = — 8 , unb (- y») s = — y« 

I. Snfafc: $ie SBurjel mit einem geraben Op- 
ponenten auü einer pofitioen ©rofje fann pofttit) ober 
negati» fenn ; j. S5. V"4 ifi + 2 ober — 2, b. i. / 
4 V" = ± .3/ »eil (+ 2;» = + 4, unb (— 2)» 

Ii- 3ufa&: 2)ie SBnrjel mit einem ungerabett 
Opponenten bat bau Seiten ber ©rope ober S>ignt« 

tat; j. V* + 8 = + 2, nnb \f — 8 = 

— 2, weit (+ 2)* = + 8, unb (— 2)« = 

— 8. 

in. 3n faß: 9lufi einer negativen ©rofe lagt 
fteh feine SSurjel mit einem geraten Opponenten an- 
geben/ man beißt baber folebe S&urjelgrojjen nnmög* 
liebe/ ober eingebilbete ©rollen; V" — 4/ 

4 211 

V" — 3 , unb uber&anpt V — »• 

H. 

SJedjnungöartett mit $ote«aett» 

S. 74. 
Orflärungen; 

a) $oienjen pon einerlen Urgrofien/ unb «inerten 
Opponenten ftnb gleichartig. (§. 43. f.), j. S3. 
4- 3a», — 5a a ; hingegen/ wenn bie ©röfj en/ ober bic 
Opponenten / ober beibe jugleich perfc&ieben ftnb/ n n* 
gleichartig/ j. 95. 3a a , 2b», 4a\ 

b) qjotenjen »on gleichen Opponenten ftnb gleich« 
«amig/ j. ©. a s , b«; ftnb aber bie Opponenten 

»«fauoeu, fo ftnb fw ungUiehnamifl/ j. 
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I. Snfafc: ©teitfartifle ^otenje« flnb Mendt 
tfeicgnamt«/ meii be« ^ettfel6ett Die ttrfltogen immer 
bie namlidjen etponenten Gaben; bfnaeaen aber fmb 
bie flleic&natmgen Tötensen nicbt aüemai flleicpawia, 
inbem b<tie^ Die ttrflrofjen »erfcbteben fenn tonnen. 

II. 3«f<i|fi <5toe ©rolle mit Dem Opponenten l 
fft bie unoeränberte ©roge feibtf; b. i., a» = a , j n . 
Dem ber Opponent l auöbrücft, baß bie ©rolle a nur 
einmal «lö jaewr gefegt fen ; j. 95. 6* = 6. 

eo oft bemn«t& eine @r&ge feinen Opponenten bat, 
fo beruht w«tt flfleieit l ato Opponenten D.i., a=a*. 

: 175, ■ 

Siefler Der SlDDition in Moficfct «nf Die 

Tötensen. 

a) 6mb He Tötensen gWcSartifl, nnb fabe« 
ffe gleite 3«<*e»/ fo »«Den fte babnrcf» obDirt, 
bajj man fie jufammenjäßlet, b. ifjre Goefiden* 
ten oDDirt/ nnb Der 6nmme ba$ 3eid)en Der 
6ummanben gießt» 

b) 6tnb Die Tötensen gleitfarttg, nnD Ulm 
fie ttttgletcDe Seidjen, fo werben fie baburtf) cbbirt, 
baf> tnon bie Heinere wn ber größeren aDjiefjt, 
«nb bem S«e(le ba$ Seiten ber aperen aje&t. 

c) einb enblicfc bie 9*otenjen unflleitfartig, 
fo Tonnen fie nie&t abbirt, b. m einem ©anjen 
wrbnaben werben, man fe$t fie alfo mit trjren3ef* 
<&en unoeranbert neben einanber {jin ($. 47. unb 

S t 48.) ; j. 

6nmman-T4a 9 — 6a s b+"/»d« + e B — lgf* 

ben 1 6a* -}- 2a»b — 4d» e m _ 



eumme = io* 1 — 4a*b — *°/sd» + « m + •« — 30t»-! 
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$.76. 

SRefleJ ber 6u6traction in Wi#t auf bie 

Tötensen. 

1) SJlan fcörei&e ben 6ub tra^ent» unter ben 
SJlinuenb, unb jieOe unten eine fiinie. 

2) SWan wrdnbere im @u6tral)enb bie 3«*««/ 
unb ubblre tfin bann jum «ötinuenb (M ( J.); 

SJtinnenb 12a s — 4a*b _ y,d* + e m + 24g* 
© u * t r a * e n b 8a* - 20a a b + %d* — V 2 e n — 6g* 

— -f — + T 

SR<jt = 4a«— I6a 2 b — y, l d*+e' n +y 2 e n +30g* 

I 

^otenjen pon einerlei ltrgvof en tperbett 
in u ttip ticitt/ toenn man im ^robuete bie 
Urgrftfie ber ga ctoren einmal feßreiftt/. stufe 
i l> tr aU Opponent M'eGumme ber Opponen- 
ten berfelben fliebt; ober/ tt)ie man ftcfr 
furjet auöbrucft, potenten pon aletc&ett 
©roßen werben multtpUctrt, toenn man 
i&re Opponenten abbtrt; b. I, a 5 x a 2 = a*, 
tinb nberHwpt/ tpenn m «nb n ganje 3ft&* 
Unfinb,a m xa tt = a m + n . 

ö e to e i fi : 

1) a* zr aaa ($, 69, b.) 
«Hb a« z= aa 

alfo tjl a* X a 2 = aaaaa =: a s , 

2) a m — aaa ... m 

tttlb a n — aaa . . . n 

atfO ijt a m X a n = aaa . . . (m -f- n)=a m + n . 

ijl nimlicfi Ut ^robuet a m X a n «in «ßro- 
tw aua to goaron von a, unb auf « gactoten 

901» 
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wm itaittKc&ett * , mit&in ijt folcfce* ein ^robuet aus 
(m + n) gactoren von a, b. b./ a m x a n = 

aaaa • • • m X aaa . . . n — aaaa . . . (ra -fr n) ss 
a m t »j J# 3 a X 3 S s 3 2 + ! = 3 5 , 

i. 3»fa$: Tötensen von flleic&en Urgrogen »er* 
icn btbibtrt / wenn man ben Sjponenren beö Simfortf 
»om Opponenten beö 2>ioibenb$ fubtrafctrt/ unb im 
£tuottettmf biefen SKeji atö (Opponenten ber nämttebett 
Ut&bftt fe$t; b. i./ a* ; a* = a 5 - 2 = a*, unb überhaupt 

a m ; a n =a m " n . 

2)enn a 2 X a* = a 5 , ttnb a n X a m — n - 
Ä m f n-n = a m (I . §< 6l# 3^ I ); fi ^ ie ß ^ 

a 5 = aaaaa (§ # 69» b.) 
Uttb a 2 = aa 



Älfo ijl a 5 : a 2 ~ - — — aaa — a 5 ; 

tUti fo ijl a m — aaaa . . . m 
ttnb a n = aaa .... n 

(tffotfl a :a ~ aM n — aaa ... (m _ n ) 

»•Sitfa^: 3ebe 3<W mit bem Spponentett o 

tft = 1, klf a°=; i # 

Um biefe* jtt beroiefen> fefce man a fid) felbft gleich/ 
(treibe a unten auf bie eine/ unb l auf bie anbete Seite 
obne ein bajrotfdjen gefefcteö Seiten bin/ unb muttU 
plieire beiberfeitö/ man ttUtt gleiche ^robuete/ unb . 
juglet* bat matt f aud> gleite OTultipficanben / inbem 
■ = a , alfo muffen au*/ banur @fei#efl mit ©lei- 
dem muftiplicirt lieber ©letc&eö fliebt/ bie 9J?ultipK* 
catoren gleich fe^n/ toejj&alb a° = 1 ; ober- 

a a 
a° 1 

a = a 

SBic nun Wer a =a, fo muß auefc a° = l fc^ti. 

IBtm&ffcMf'* «e&r&ttä III. Pri(, 12 
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SBäre a° gt5far ober Heiner tili 1/ fo mußte anc^ 
t großer ober Heiner aW a fcpn ; inbem 

a — a a = a 

ift nu n a° > 1 ift nu n a° < 1 

fo ift a > a fo ift a < a (I. §. 46. II.) 

SSetl jebe ©rifje ficfc felbft gleich ift/ ttnb ber nam/ 
Iidje SJudjfrabe in ber nämlidjen SHedjnung immer 
aud) bie nimlicJ>e ®rofje bejetcfcnet (§. 43. b.)/ fofann 
unmöglich a gr&ßer ober Heiner als a fcott / etf mu§ 
«Ifo auety auö tiefem ©rnnbe a° = 1 fc^n; ba&er i|t 
123° = 1/ tinb (Ys)° = 1. 

Hl- 3ufa$: Sine Motens mit einem negativen 
Opponenten ift einem SJrnefce gleich, beffen S^Jer 1/ 
tinb beffen Stenner bie nimltcfce Motens mit bem pofi* 

tiueti Opponenten ift/ M-/ a ~ m = -zi tinb umge* 

a in 

febrt ift ein 95rnd), beffen 3Wer 1/ tinb ber Stenner 
eine SBürbe mit einem negatioen Opponenten ift, gleich 
ber ndmlic&en Sßütbe mit bem pofuioen Opponenten/ 

9« I./ — — a 
a m 

Um biefe« $u bewiefen / wrwanble man a— m in 
einen 95ru# mit bem Stenner i/ eö ift bann a- m = 

L~° m ($, 66* e.); bann mnftipHcire man ben 3ä&* 
l 

ler tinb Stenner biefetf 35rud;ed mit ber nämlichen 

3<W a ra , et iji - = ~ ($. 66. d.) 

= 7= = ^ 3»"' «* » = ^ 

i a m a m a m 

1 1 

*mbbeßWMftane&— = a -m ; Jt Ä# 6 - 2 _ _ 
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• 



= %v um» <»/.)- 3 = -^yr -Tfc^ ri-M 



Sag a« — 1/ une — 4:/ tonn tt«c& fr 



a m 

tennefen roerfcen: 



I. a° — a»-* = a* : a» = a ♦ a = 1, <tffo tjl 

a° = 1 . 

> 

II. a-m _ a m — am — a m . a tm — a m » 

a m Xa m — 1 . a » — -L, ft(f0 au # »-» 

a 



♦ 

a 



werben nacfc Der nätnlicfeen Siegel tmtfiipltcitt/ eö mö- 
gen i>fe Opponenten Daö 3eid>en (+) ober (— ) wr 
ft# &a&en; M./ a- m x a-* m — a-3«. 

Senn a~ m — -i- (in. 3uf0, unb a~* m — 



1 a-3"». ' 



a3 m — 

&tn fo ift |. 95. 4 5 X 4-» =z 42, tttrt x* 



V. Siifaß: ^otenjen »on etnerte» ttrflr6j?en wer- 
ten au* na* t>tt nämltdwi Siegel btoibtvt / eö m6« 
flen fcie Opponenten fcaö Beteten (+) 00er (— ) »0* 
1*4 &afce» ; M./ a~ m ; — a-» 1 n —»<>-«♦ 

12* 
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SXtro »~ m $ — (Iü. 3«f.) 



unb *~~ 



tt(fo ijt a 



— m 



: a~ n = 


1 i 




n — m 


— m f 11 


a = 


• ( 


a m : a -n 


z^z a m n 


- n 




♦ 




: a —n = 


- a — m "f* n 



m ■ 



a tn . a — n — a m t unb a"" m : a 11 = a~ m - n , 

ijt aud) bafoer erfic&rfid)/ weif a~ n x a— m f n _ 

a -mfn- n = a~ m , a~ n X a m t" — 
a — n f «n f n — a m , tMb a n X a— m — n — 
a n_ m _ a _ a -m (I.§.6i t I.3afO # 

$. 78, 

8 e ii f « 9 5 
Sine Motens wirb ju einer »erfanden 
SDigniUt erboten; wenn mannen Soeffi* 
cienten $ur uerlangten Stürbe er&e&t/ unb 
bann ben Opponenten ber Motens mit bem 
Opponenten t er oerlangten ©tgnität mut 
tiplicirt; b. i/ (3a 3 ) 2 =. g a 6 , tmb übcrDaapt/ 

wenn m nnD » ßanje 3<Wcn fmb/ itt (a m ) n = a«» n , 

S3 e w e i U : 

(3a 5 ; 2 = 3a 5 X 3a 5 — 9a 5 1 5 ($. 77.) 9a s#2 

z=r 9a 6 . gfrett fo (fl (a m ) n — a m . a m ♦ a m ♦ ♦♦♦ a 
— a m +in + m....n _ a ran^ 

©a&cr i\t j. 93. (3 2 ) s = 3« = 729. 

_ *• Safafc: 9di$ ein« $otenj wirb eine wt-fontttt 
^urjci auöac$o(jen / wenn man Die 2B«rjcI anö ttw 
«ocnwicnten aitöjie^t/ »nt> bann itn @jcponeM«n i>cr 
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Motens mit bem Opponenten ber mUnattn Sßurjet 
bünbirt; gtebt ber ClMtitnt feine ganje 3af)h fo fefct 
man t>cn Suponenten kr SSwrael alö Kenner unter 

3 V* 

ben (Spponenten ber Motens; M*/ V27a2 = 3* , 

m 

Mb J/a m = a""; Wem (3a 2/i ) 3 = 2^3 , Uttl> 

m 

I 

<Sin Voten} > bie }um eryonenten einen 95rud> bat/ 
nennt man eine Voten} mit einem gebrodSie» 

Vz — 

wen Stponenten; }♦$. a , a n «. 

II. 3ufa&{ $ebe 2Bur}eto.r6f e (5. 69. «.) 
läßt fl* auf ben Sluöbrucf einer Voten} mit einem ge. 
Jrocbenen Srponenten bringen/ tmb urogefebrt fantt 
eine folebe Voten} immerbin aW eine SEBurselfjvögt 

mtögebriicft werben ; b, t/* 2 = a /3 , unb |/ an 

— 3 — 

= a m , Ml* lllttfiefe^t $ a 2/5 = V* 2 t ttnb a m =2 

m 

|/a«. 

n 

<Se« a™ - ™ a n (Ii. 3uf.) , fo beieicfcnet ber 

n 

ünöbrurf a m bie mte SBursel ber nten Voten} »on a, 
wnb }<ißt fomit an, e$ fod an« ber «ten Voten} »on 

a bie mte 2Bur}eI anzogen »erben ; }. 25. 4 ' - 
= t/64 = 8. (§. 69. 9lnm. 3.). 

■ 

HI. Sttfafc: ^otenjen uon e(ner(et) Ur^r^en mit 
flefroc^enen ©rponenten werten naefc ber im i 77. aufge* 

Beßren fteoef mit tinanber nmWpHff« »nb bioibirt; b.w 
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m t_ m + r mp+nr m r 

»" X aP = a» P = a , unb *" : aP~ 

m r mp — nr 

= a^~p" = a "P . 

m tod r rn 

5)<ntt n = 5p"' p = pH' » 

m r mp rn 

— — — np np 

a n X aP = a n P X aP n = i/a m P x ✓a™ 

(H.3«f.)= ? ( * mp X »") (5.71.) = ^a mp+n 

mp "f* m m x 

(§, 77.) = a "P = a^" + P~. 

m r m r mp — rn 

<ZUn fo ifl gtt* a n : aP = a n " P* = a »p j 

r mp — rn r . mp — rn 

intern aiT x a *p = = 

nr f mp — nr mp m 

a n P = a~"P = a""; a 2 /» ♦ a' /a = a 2/ * " ' /a 

= a%, «»b 4 3 /' : 4% - 4 3 /»- 1 /* = 4 2 /* - 
4» — 4. 

§. 79. 

8 e t r f • 1 1 

I. (Sine SSnuelgroie wirb }tt einer tu 
Heftigen Signitdt er&o&en/ wenn man fo« 
toobj ben Socfftctenten altf ancö bte nad) 
bem 2BnrjetjeidKn tfebenbe @tiic jnt »er* 

3 2 3 

langten SBJürbe ergebt; b.i., (4V*a) zziö/az 

n m n m 

nnb (v^a) — >f* > 

II. 9iuö einer 3B»r$eigr5fje »tri eine be* 
liebige Sffitirjel auögejogen/ wenn man bte 
»erlangte 3Burt/el an« bem (Soefftctenten, 

«nb bann an« $er na# bem SBttrjeüeiefiett 
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fte&enbe © r 6 § c baburcf) aitöjie&t, baU matt 
bte Opponenten öer SBurjeU mit etnanber 

3 n 3n 

mnlttpricirt: b. iw ^(27^) :z 3/«/ tmb 

ni n mn 

S5 e n> e M »du L 
l) 4v"a — 4a l / 5 (§. 78. i. 3»f.) / Wer ift aticfr 

(4^/ = (4a 1/s ) 2 = 16a 2 /* (§.78.) = 16^* . 



I 



2) V"a = a n , wer ift anc& (V») w = (* n ) 



m 

n _ r m 

» ZI V a 



23 c » e M H ti H. 

n — 3 n 

1) 27 -= 27a n , Wer ift auc& ^(27^0 = 
i i 

V"(27a n ) = 3» 30 = 3V"a. 

1- < m n — 

2) = fcrter tft an* VX/O 11 = 



l 

m — mn 



Um te«tt)iflen ift §. 95- (Y*) r = V* 3 = ^64 

3 6 

= 8, Wlb V(/64) = ^ 64 = 2 ' 8 2 = 8,8 

J= 64/ «nb 26 — 2.2/2.2.2.2 = 64. 

3)er ©runb/ warum fowobl be» Tötensen (§♦ 78.), 
oti* bei) SBurselgroßen ber ©oefficicnt jur »erlangten 
SBiirbe erhoben/ ober barauö bie »erlangte SBuwl 
aufigcjoßen werben fotl, liegt barto/ weil ber Soefft* 
eient mit feiner ©rofje, ba er auöbrütft/ wie oft biefe 
öroße ober ber wievielte ZW berfelben oor&anben 
ift/ ein Vrobnct bilbet/ unb bei) $robneten alle einsei* 
nen Sactoren i«r »erlangten SBiirbe erhoben werben 
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(§. 71.)/ ober Utmi bie »«langte aBnrjel autoejoae» 
Wirb (§. 71. 3"f'). 

3 «faß: 3i/a mit 2 multiptieirt i(t au* gletefr 
W*, ober 3»/a x 2 = 6i/a, weit 3|/a x 2 = 

3^a + 3»/a (I, 45. a.) ^ 6»/a. 

n n 

eben fo ifl i/a x 3 = 3»/a /( bann /a x y 

n n n 

= W», nnb l/aX q = q/a; »(tf /aX3 = 
n n n n 

»/a + ^/a -f. |/a = 3/a , bann V* X 2 /s = 

X (7$ X 2) = V»|/a X 2 = y S |/a, nnb 

n nun 

%/i X q = i/a -{- ,/a + */a -{-.... q = 
n 

q»/a; inbem ben ber SStirjelArofje 3/a ber (Soefficient 

n 

3 anjeiat, baß bie SBurjelaräfie va bretmtat a« 
eummanb Aefe&t fet>, gteic&roie W* auöbrticft, bag 

»Ott ber 3te $&eil 2mal, nnb beo q/a berSoef. 

fleient q <»njeiAt, bag bie 3Burjelgr6ge /a fo oft/ aW 
«$ q angiebt, mitbin qmal gefegt fep. 

$. 80. 

Siegel ber SDlultiplicatiott uttb ©toffiott 
SttfÄrnmettgefe^ter «Botettjett» 

5t«fldfung; 

1) Um attfammenfiefe&te «ßotenjen, b. ttte^r» 
tljeilige ober me&rajiebericöte «potenjen mit einan» 
ber tu multiplieiren, ttnb ju bivibiren, verfahre man 
fianj nadj ben in ben §§. 58. unb 59. aufgehellten 
Siegeln, unb beftimme, im $aüt t>ie Urgr6fjen ber 
9>otenjen bie nämlichen finb, bie einjelnen «ßrobuete 
unb jQuotienten nad) ben bts&cr in Slbjtc&t auf bie 
Tötensen aufgehellten «emfdßen. 

2) Tötensen »on »ergebenen Urgr&jfen wer* 
ben im qJrobucte p&ne ein bajwifcOen gefeeteü 3ei> 
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eben neben einanber gefegt / unb im Quotienten 
fd)reibt man fte / inbem jic nldjt unmittelbar burd) 
einander btoibtrt werben tonnen, mittel ber be» 
fannten Dwijionäjeicben jufammen/ wdßrenb bann 
bie 3ei#ro «nb ßofltcienten foroobl im <ßrobuete 
a\i aueb im Quotienten nad) ben ben ber SDlulti« 
Dücation unb £>ioi|ton aufgehellten Kegeln beban» 
belt »erben. 

3) SSSeil man im $robuete bie 0teflen ber 
gactoren »erwecbfeln barf (I. §. 49.)/ fo i|f ti 
eincö / ■ in roekber ©rbnung bie $aetorcn im $ro* 
buete neben cinanber {leben; inbefen (treibt man 
jte aber bod) mebrentbeitö nad) ber Örbnung ne» 
ben einanber, wie bie S3ncb(taüen im Silpbabete 
auf einanber folgen. 

I. 25 e t) f p i c l ber SDlultiptication. 

(*$ foO 4x 2 + 4ax — b» mit 4x 2 — a* mul* 

ttpttctrt werben. 

SluflJfung: 

1) SDton ne&mc einen betiebi^en Factor nlö ffln!» 
tiplieanb, unb fcb'rei&e unter tiefen ben SOtulttpIteator : 

SDiutttpHeanb 4x 2 -|- 4ax _ b $ 
3ft-u ttipticator 4x 2 — a 2 

2) «IRit 4x 2 m bem ertfen @ liebe betf 2Mttpii* 
eatortf muttipttetre man von ber L'tnfen jur SHeduen 
aUe ©Heber M 3)?ulrtplic<uibö ; eö iii 4 x 4 = 16, 
x 2 x x 2 = x*, olfo 4x 2 x 4x 2 = i6x 4 , ferner 

4 X 4 = 16/ x X x 2 = x*, unb a X x* = ax», 

«Ifo i|t + 4ax x 4x 2 = I6ax s , enbttd) 1 X 4 

= 4/ b* X x 2 = b s x 2 , atfo ijt — b s X 4x 2 = 
— 4b 3 x 2 , wefba» (4x 2 + 4ax _ b») X 4x 2 = 

I6x* + i^ax 1 — 4b 5 x 2 , UKtcbeS ba$ crflc Martin U 
yrobuet itf. 
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3) SÖlit — a 2 aW bem amepten ©Hebe. M 9Mti< 
plieator* itiultiplictre man wieder ben aanjen SDhiltu 
ptkanb; e$ ift 4 x 1 = 4/ a* x x» = a 2 x 2 , alfo ift 
4x 2 x — a 2 = — 4a 2 x 2 , ferner 4 X 1=4/ 

a X a* = a s , a* X x = a s x, alfo ift -f~ 4ax X 
-a 1 -- 4a s x, enbftcp 1X1 = 1/ a*X b* = a 2 b s , 
«CfO tft — b* X — a* = + a 2 b* , mfötib (4x* 
4" 4ax — b s ) X — a* = — 4a 2 x* — 4a s x 

-\- a 2 b s , roetefteö ba$ jwente ^artiaiprobuet ift. 

3) iDtefe Reiben ^artiatprobuete jäble man iu* 
fammen/ bie 6umme giebt I6x* -f- i6ax s — 4b s x* 

4a 2 x 2 — 4**x + alö baö verlangte qjrobuet; 
SHultipltcanb 4x* -j- 4ax — b s 
giultipl icator 4x» — a 2 

^artialprobnc* i I6x* + i6*x s — 4b* x 2 

te 1 — 4a2 X 2 — 4**x -f a^b» 

SotalptObttCt I6x**f - I6ax 3 _4b 5 x2 _4a2x2 

— 4a l x + a2 b\ 

©aper ift (4x2 + 4 ax _ b») (4x2 — a 2) = 

16x* -f 16ax s — 4b s x2 _ 4a2 x 2 _ 4a J x + » 2 b s . 

H. Söepfpiet ber SWuttipIicatioti. 
<£$ foa » + b mit a — b multiplici« werte». 

Stufl&funfl: 

SJluItipltcanb 8 + b 
9Kn{ tipItcatot a — b 

VarttaU S a2 -j- ab 
pro bnete l — ab — b2 

Sotalpt obuet a2 _ b2 

<*$ ift alfo (a b) (a — b) = a 2 — b2; 

t>. b./ bie Summe jtöeoer ©röfen multiplteirt mit 
t&ter Siffetenj «iebt aQejett jum $robutte bie ©iffe* 
*t»i bet Ciuabrate ber geflebenen ©räjien. 



r. »eufpiel ber 3)tt>ifion. 

€0 foB l6x* -f- 16ax s — 4b*x2 __ 4 a 2 x 2 — 
4a s x -f a*b* mit 4x2+ 4 ax _ b* MiM« WCtbCtl. 

Sluflofung: 

1) ©eil I6x* ttW baö erfte ©lieb beö ©ioibenb« 
trorcfc m erfte ©lieb beö Stoiforö, mitbin burfb 4x3 
tbettbar ijt/ fo bioibire man wirflid[> I6x 4 &urcb 4x2, 
man erbalt 4x2 a jg j>e n erflen qjarttalguottenten/ 
inbem 1 6x* ♦ 4x2 = 4x2 . 

2) ffliit 4x2 multiplieire man ben ganjen 2>h>ifor/ 
ttnb jie&e baö ^robuct 00m ©ioibenb ab; eö ift 

(4x2 -j- 4 ax _ b») X 4x2 = !g x 4 ^- l6ax s 

4b s x2 / roeg^tt nacb »otgenommener 6ubtraetion aW 
Steft bie iufammengefefcte ©rofje — 4a2 X 2 _ 4 a s x -L 
a2 b3 Meibt. 

3) SBeit — 4a2 X 2 tat d> 4x2 t^ei(6av ift ; fo bt. 
»ibtre man — 4a2 X 2 buttb 4x2, man er ^f t _ a 2 

alö ben jroewten $arttalguotienten / inbem 

— 4a 2 x 2 ♦ 4x2 — — a 2, 

4) (Dlit — a2 multiplieire man ben ganjen 2>i»t« 
fot, unb jtebe baß* $robutt oon bem oorbin gebliebe* 
tten SRefte ab/ eö bleibt nadj vorgenommener ©ubtrae* 
tion ntdM mebr übrig / inbem (4x2 -f- 4 ax b J ) 

X — a2=_4a2 x 2_ 4a s x4* a2 b s / ttnb (— 4a2 x 2 

— 4a 8 x -f~ a2b s ) — C— 4a2 x 2 _ 4a s x a2b 5 ) 

= 0 ; um befinden ift je&t bie Sfoifton beenbet/ unb man 
$at 4x2 _ a 2 oen Mrtdtigten Quotienten gefunben : 

©ioibenb 

I6x 4 +I6ax 5 — 4b s x2_4a2 x 2 — 4a s x-j-a2 b ! 

(4x2 4. 4 ax _ t») jfl ber S> t o r f 0 r 

l6x« -J- I6ax» — 4b*x2 

— 4a2 x 2— 4a s x-{-a2b s 
• (4x2 _j_ 4a x — b3) 
— 4a2 x 2 — 4a3 x + a 2b3 

+ + — 



Quotient 
4x2 a 2 
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SWtt ift (I6x* 4" ifa* 3 — 4b3 x 2 4 a 2 x 2 

_ 4a3 X -f a 2b3) . (4 X 2 4- 4ax _ b 3) = 4^2 

<Sö fca f 5 + 243 fcurcfc f 4- 3 MviMrt waten, 

?t u f t ö f u n 8 : 

P + 2434 f* _ 313 -f- gf 2 _ 2 7f J- 81 
i (f + 3) ( 
f 5 4" 3f* 



— 3f* -f" 243 

: Cf + 3) 

— 3f 4 — 9f3 
4~ + 



9f3 -f- 243 
i (f 4" 3) 

gf3 ^j- 27f2 



— 2712 *f 243 

: (f + 3) 

— 27f2 — 81f 

+ + 



81 f -f 1 243 
: (f+3) 
81f 4" 243 



2>a$<t tft (P + 243) : (f + 3) = f» — 3f3 

+ 9f2 _ 27f 4- 81. 
anmerf un 8 : ,) ^ n affuM auf bie «ftuftfoftcatiott mit 
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Iefcten £aupt|l&<fe 6ep ben ©ej:aaefimal6ru«en 93eofpif le 
vorfommen, 

0 fceo |ufammengefe$ten 0r6(ien ftnbet man anffait 
ber ginflamme runa*s ei«e n au« eint ©ben gezogene 

ftnio |. <8. a t b X a — b, b. &. / fl fott a f b 
mit a — b multtplicirt werben, welche* brmna« Da* 
SHimltcbe au*brucft/ wie (a f b) x (a — b) ober 
(a f b) (a — b). 

3) 3n ber gemeinen »rif&nutif ift |, 4V5 =s 
4 t 2 /*/ unb fomit eine ©umme t>on vier ©anjen unb 
V«; Dagegen aber in ber ©u«(labenre«nung ift j, 

»7 = » x — unb fomit ein flrobuct au* a unb — ♦ 

c c c 

mn iß au« |. ®. qt *~ r a = ( ^t^Lj a 
= ( q - - — r ^ X a , fomit ein «probuct au* be m 
35tu«e q f ^ r unb au* ber ©riß e a, 

2 

€ben fo wirb |. 95. anftott »/(ab), u nb l/(a f gab 

t b 2 ) au« gef«rieben »/ab, unb |/a 2 f gab f b a , 
n>fl«e< roieber au*brucft „e* foU au* bem aaujen 
9)robucte (ab), unb au* ber ganzen Summe 
(a 2 f gab f b 2 ) Ml Quabratwurjel au*gejogen werben*« 

4) £>ie jwegtbeilige © r 6§e (a f b) mit ft* fclbft 
tnulttpltcttt gtebt *uni «probucte, b. 5./ jum Quabrate 
a 2 f sab f b 2 , fabem (a f b) ^ (a f b) - 
a 2 f gab f b 2 ; Dabur« (>at man bie gormel/ na« 
l*el«er im §. 29. bie Siegeln für bie 8u*jie&una ber 
jQuabratwurjeln in Labien aufgehellt würben/ n>o banii/ 
im Salle Die Söurjrl au* mebc a(* jweo Biffern beftebt, 
Kbe*mal aUe t>orau*gebenben ^beile berfclben tvte ein 
Sbeil betrachtet/ unb bureb a au*gebröcft werben f wä&- 
renb man ben folgenben £ beil immer mit b bejei«net. 

0 ©ie uweptbeilige ©roSe (a t b) breomal af* 
gacror a?fe&r gjebt jum «probuete, D. i. ; jum Äubu* 
a* f oa 2 b f 3ab 2 f b 3 ; i„^m (a f b) X (a f b) 
«Ca tb) = i»t 3a 2 b f 3ab 2 f b* ; Wur * 
bffommr man bann bie gormel/ na« wei«er im $„ 36» 
Me Kegeln für bie Sluejiebung ber tfubifwurjeln in 
Labien aufgeteilt würben/ wo bann, wenn bie SSuricl 
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mefcr att gwro Stffern hat, Mf aoNm^eftenbett Weife 
brrfrlben immer mit a «uöQeDrucft roerben, n>Sbrenb Der 
folaenbe fcbeil jeberjeit mit b bc jeidjnet wirb. 

SÖeH i* in biefem 2c&rbud)e bem oorüearnben JJroecJe 
gfmÄg bie wer fltectjnunatfarten mit tyotenjfn, unb nid)t 
aud) iualctd) bie allgemeinen Guabritunaö* unb tfubt- 
runa*. ©efe^e oortraaen wollte/ fo fonnte ich bie er« 
wÄ6ntcn Sormeln, berer ^nbatt in ben citirten $$. mit 
(Sorten anßaebrücft ift, nidjt in brr ©rflalt, rote fie 
ba ftfbni/ benüfcen, um naeft benfelben bie fiuobrat» 
unb Äubif nmrjeto in gafrlen au*ju§i<&en ($♦ 69« 3nm. z.\ 



V, SC b f # n i 1 1 



SSon l>cn tf er gtedjnuitflSarteit mit SGBur» 
jelgtößcn unb 3rrationaIaa$lcn» 



§. 81. 

erfUrttftgeit. 

a) S©ufieI(3irogett (§. 69. e.), bte fliege ©rogett 
^a&eti/ unb auö welchen bie ndmlic&e SBurjet auöge* 

joöen wirb/ &eijmt gleic^rtig; ^ 23, unt> 3Va, 

m n m n 

ferner Yrf* unb — 4\^a, bann + 3^2 unb — 
2yf2; im ©egentbeife aber nennt man fte un gleich- 
artig/ wenn emroeber bie ©roßen, ober bie (Sppo* 
itenten ber SSurjcljeic^cti/ ober beibe jugleicfc oerfdjie* 

ben fin* / j. 25. v^a u»b v^b/ t»ann V"a unb y^/ 

n 2 m 3 

ferner — 2V"a «nb 3^, bann 2^5 unb 3>f7. 

b) 2Burjef<ir6gcH/ ben welc&en bie Opponenten ber 
SKurjeljei^en ßleicfc fmb, beigen flleic&namtA, j. 35. 

n n 

Va unb yfb; finb aber biefe ©rponemen wrfe&iebe»/- 
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fo finb bie SSJttrjetflröfctt nnflteiebnamia, j.SB. V"« 

3 n m 

«nb v"a / ferner V" ■ «nb v^> (§• f. unb 74. 

a. tt. b.), 

Sufa^r ©letc&arttge TBtttsergtof^tt finb immer* 
$in aud) fllcic^namig / roeil btn gleichartigen SBurjeU 
großen jeber jeit fcte Opponenten ber 2Bnrjelieic&ett 
gleich fint; im ©cgent&eitc finb aber bie gleichnamig 
gen SEBurjctgrößen nicht allemal gleichartig / n>ei( bei) 
fcen gleichnamigen He ©rogen felfctf wfchieben fct)tt 
fonnen ($. 74. I. 3uf3 # 

§. 82. 

Siegel ber Sibbition unb 6u6traetion in 
Slbficbt auf bie SSurjelflrojjen. 

SBeil jid) bie 2Burjctgro#cn auf $otettjen re* 
fcueiren laffen (§. 78. II. 3uf.), fo gelten »on 
fcen SBurielgrofen t>ic ndmlicben Regeln/ wefl&alö 
fciefel&en nach, ben in ben §§. 75. u. 76. aufgc* 
fleaten Siegeln ju einander at>btrt / unb wn einau» 
ier fubtrabirt werten. 

i. ©enfpiel ber Slbbition. 

(3 n 2 m 

5\fa — 3V"b + Vc+V"e + 48 

3 n » n 

2v^a + 8yT> — 4^c — /e — 90 

(— 12^ + 16VT> — 18^+ — 12 

3 n m n 

Cumrne =-S /a-f 21 V b-21 V"c a + fe- V*e-f V f ~54. 

Senn fowobf Bei» ^otenjen aW aue& &et> SBurjel» 
flrfijjen, tote biefeö in Slbftcbt auf tiefe teueren au$ 
ber »orfle&enben Sitiflofung erfiebtiieb ifl/ mebr aW 
jwert Summanben twrfommen / fo wirb naefi ben im 
II. 95ei)fpiele be$ S. 48. auöfu&rlicb baraejtetlten SRe- 
fleln »trfa&ren/ wo nacbftcbenbe/ auf ber 6eite HO 
anflefübwn vier ©uromanben abbirt würben: 



man» 



O 4ab — 8cd + fm - 8x + 4y + 12 
o) L Sab + 8cd - 4rm + 7* + Sy — 9 

3) - 20* - I6y + I6ab + 12fm - 4cd+ 30 

4) iScd + 18 + 40x + 7f + 4g — 3q. 

cflacb tet in Meftm $. ^tflcnomiticnett SlbbWött 
W man folacuto Ottf 6<ite 112 ttuöaeftete e«tn«ic 
erhalten : 

6nmme = I2ab + lM£r** + 'f 
— 7y + 51 + 7f + 4g — dq. 

•MtHMvfiMia • £ö 6ab«n fi* in bem b«faftt«n S. 48. 6<» 

ES am? AcitY »10 beum etilen ©unimanten tm fünft«« 

St »n> fünften ©lieb« 7* t J»»' f *gg 

Dritten eftmtttol - *» «n*att "«/J»*™ „ ♦ «i 
«111 b«o 0 onjlott - 8* t 7* t 40* = - •* V« 
= t 47* - _^ji? x »««^»»«^-l. 8 * + 7 1 

7 9 x? 0 unö at?«£«it« .i* X i»» öl? ©umme b<w i»«otm 
«liebe Ted anftatt isc.l otlefen werben mu§; <det*»u 

unb - 7V bie «uflaelaffene ««ttialfuwme t <9* i« j«* 
™ ^ mit man aus 6« «n«e|1<Uten $er 9 letc(>umj jmt- 
f*cn ben fci r »0 ommenben ©urnmanben «n » «f « 
».■mm; unb nvtkhen ben im etn>ar)nten ©ecfDiele be« 
f 4 " «'uf Sit« »"> »^et«nbc»@umm^ 

Den unb i&rer ©umm« «rfjkbt. 

II. «5et)fpiel betr SlDMtion. 

€>um, 5 + 3/2 _ 7/3 - 12*/l6 + V* 
in an bett g — 4V3 + 9/3 — »/16 — / y 

entnmc = 13 - /$+ 2/3 - 30/16+ /S - /r. 
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i. öettfpief fcer 6tt&traetion. 

• » 

@«Jt.— 10/a+24|/b— 22f/c*— |/e+|/f— 102 
■ | * | ■ | ~ " _ ~ ~ | ■ - 

3 n m 

9Ujt = S^/a— 3»/b+v/c*+»/e+48 

U. 55 e t) f p i c t *ee en&traetion. 
«Winueno s»/5+2»/3+ |/2+ |/— l 

@M&tra^ettl»2|/S + 3/3 — 2»/2 + 2|/— 1 

- -• + - 



SUtf = 3^5 — ^3+3/2— V*— 1. 

S. 83. 

8nfd«&</ gefleöene 2Bttrjefflt&f en/ yf* 

n 

«sab V"b* gleicbnaraifl ju madjen. 

■« »fl-l'ft Ig:. 

0 Statt frittae oie gesehenen SBuraelarotfert 
auf oen 2lu$onttf von ^otenjen mit georocfoenen 

erponenten (§. 78. Il-Suf.), e$ ijf v"a = a 1 /»/ 

tlttt» VV = b\ 

2) SDton fringc tiefe ©rponenten/ namltcjj 4' 

3 

- unter einerle» Benennung (§.66. gO, man er&ätt 

n 6 1 n 3 6 

-2^/ unt ^, intern j = £7/ unt - = ^ 
(§. 66. d.). 

3) «Dlan fe&e tiefe Beiten 23tud)e von einerlei) 
Benennung an Die ©fette ter votigen SJrüc&e aß 

»uirtfÄue'l CeftrtuA III. Stil. 13 
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epponenten, man erfcalt a» unb b«v wo nun 

in j}_ 6_ 

a~— a* n unb b n — b* n ($. 70, 10. 

4) 2>iefe <ßotenjen mit aebrotoenen epoonen* 
ten Dringe man auf ben 2lu$brutf »on SBurscl* 
großen/ tobem man bte 3«&to ber Opponenten 
tecötS ober bie ©rotfett alö Opponenten berfelben, 
unb Den gemeinfc&aftlic&en «Kenner betberfettS in 
m Sßurjeljeic&en fdjreibt; man er&dlt baburdj 

2ii n 2n 6 

We gleichnamigen SBurjelgrotfen »/a unb , 

JL jn n - an 6 

H a* n — »/a unb b* n = |/b ; ober 

/a — a Utlb r=b n , ferner a = a* n = 

an n — — jn 6 

|/a , unb b n — b* n = */b , fomit iil «neb 

m n n 3 *n 6 

i/a = \/a unb /b — |/b , tooburd) nun Die 
Deiben aeartenen JButfjetgröfcn , o&ne Daß i&r SBertfr 
»eränDert »ur&e ; in Die gUicDnaroiflen SBurieIa,ropen 

an n 2n 6 

y/* unb |/b wwanDelt toovben finD/ wo foroopt 

and » n aW an* anfl b 6 Die 2me, fwnit Die namlic&e 
SBurjel anöflejoflen werben foa. 

< 

f. 84. 

9tea.el Der 3Rnltiplteattön unb 3>it>ifion tu 
betreff Der einfachen SBttriela,rojjen. 

a) ©inb bte Sß5tirjetöt06 en ewfad&c ©rJßett (Quan- 
titates incompiexae) , roeldje leitete auefc etnt&eittöe 
ober eingliebericfyte ©trögen (Quantitates monomiae) 
genannt werben/ (§. 45. IL Suf)/ fo werben fte naefc 
foifltnber Sieflei mit einanber mitltiplicirt unb tioiDiru 
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1) SBenn t>fe 2Bur$elgrojiett Atefc&namfo, jinb, 
fo multiplieire ober bioibire man bie ©rofcn vor 
unb na* item SSurjeljeic^n mit einander; 

2) <5fnb jie aber unflleicfwamig/ fo mad&e 
man fie na* Sorfdjrift Dcö vorigen §. aleiehnamtg, 
nnb beobachte bann t>te fo eben beo Nro. i. an* 
ßegebene Siegel; 

3) 3ft eine ber anfangs gegeßenen ©rofien 
Teine SBurjelgrofie, fo ma*e man jie jur SBurjel* 
grofle, inbem man jie jur ©ignität ber SBurjel 
jener ©rojie ergebt/ mit ber jie ju multipliciren 
ober su bioibiren ijl, unb fefce i&r ba$ SBurael* 
jeicben mit bem ndmlfcben Deponenten vor. 3. 8. 

2\fa X 3^c = öy^ac, tMb 12^* X 6^» 
6 

= 72V*a'; eben fo ijl 4V*a : S\0> == 

«n n mn 4n — am m b 

bann 48yV : 6V"a« = Sy'a , «nb v*a X d 

m m 
= l/ad . 

©mnb be* SJerfa&renöi 

% Vi 

I. 2/a X 3\fc = 2a X 3c (§. 78. II. 

Vi Vi 

Sttf.) = 6a c (J, 80. Nro. 2.) =? 6(ac) 

*— 3 6 

($. 71.) = ß^ac, unb 12 VV X 6Va = 12|/a 4 
X 6»/a» (§. 83.) = 72|/a'. 

Vi Vi 

n. eben fo ijl 4/a Ss/b = 4a • sb = 

V* % Vi a m 

•/ s (a. ; b) = y s (a.-b) = y s i/T, nnb 48|/a» 

n mn 411 mn 3m mn 4n — 3m 

X 6|/a s = 4ai/a ; 6|/a = 8|/a 

13* 
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mm m m 

III. ©eil d = V*« 1 / foijlV r aXd=V r a 
mm mm mm 

X V"d = V'ad , unb fomit v^« 1 ba$ »erlangte 
«Probuet »er betben gegebenen g-aetoren, wovon ber 
einer eine/ unb ber anbere feine SBurjetgröjje iff. 

. 5 

«nroerfung: 3Ranfttimt*©*im3fcobiictc6V r ac unb % a b 
feie oben gejo<jenc £inie ; roelcfie ou^brueft/ ba§ au$ Dem 
aanjen tyrobuete, fomit auö jebem Jactor (§. 71« »• 3 U »«) 
feie Üuabratnmrjel autfflesoaem werben fofl (§. so» 
»nnu 2.)/ aueb wefllaffen/ unb feagegett febreibett 

5 

ÖV'ac unb Vsifab; fobem ber fo eben aufoefteOten 
Regel aern&t bie 2öur|elgr6|jen gleidjnamfq fepn müf« 
fen ; baimt bie ©rfifjen »or unb na* bem ©urjeljetcbett 
mit einanbet mu(ttp(tcttt »erben fönnen ; unb e< ftd) 
aifo bep fofcfcen Sluöbrucfcn ton felbtf perftebt, ba§ au* 
feem ganjen SproOuctc bic SOBurjel foU auögejogen »erben» 

§.85. 

«Regel ber «JRttltiptieation unb iDiwifiott 
jufammengefe&ter SBurjelgrof en. . 

6inb bie SBursetgrojjen §ufammengefe&te ©r&feti 

(Quantitates complexae), »eld)e leitete OUCf) / ittt 

Saue fte au« wen / bre» ; ober, überhaupt antf mebre- 
ren ©liebern befte&en, bre»* ober ttte&rtbeilige 

©röfjen (Quantitates binomiae, trinomiae, vel 

poiynomiae) genannt werben (§. 45. II. 3uf.)/ fo 
gefc&iebt bie 9Jlultipltcatlon unb SDioifton nae& folgen* 
ber Siegel: 

O 9Ran »erfahre be» ber SKnltiplieation. bet 
2Bur$elgr6jfcn gans natfj §. 68., «nb be» ber ©t» 
uijton berfelben tiad) SorfM* be$ §. 59., roafc 
tenb man 

2) bie etojdnett «ßrobuete unb Ouotiente» nad) 
S. 84. bejhmmt. , 

I. 93e»fpiel ber 9Rultiptieation: 

<S* foa mc jufammengefeete ober cotuplej* SBut» 
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jeforJfe + V«> mit — V b MttMplirfri 
wert»«». 

'«ifllftttit 

OTuItipIicant + /b 

•SWultipttcatot ya — y~b 

»ytui»? mct <{y<+^ _ Vb . 

Sotalpro&itet V" 8 * — V'b* = * — ■ b. 
• et itf alfo (yV+ V^)(V« — V'b) = v> a 

— V*b* — » — b. 

H. 8e»f>teJ ber SOfttftWtcfttit«: 

pfoay» v"a m _y sV -b n mit - 

♦/s/b" muftipttei« werben. 

« o f. I 4 f « « 8 : 

ARtimpHcant V*^ — 

m 3 
fflluUip<ic«tor a /iy^a — »/s/b 

( -»/ lsV - a ^b an + t v a ^b tn 

Co t «r„r«*„c* y,/a 2m -."/„^a 3m b an +' 6 /«>rb Sn 

i(i (y. v"a m — 4 /tV"b n )(y»v r » m 

- y,vV) = y 9V V m - «Av"a 3m b an 

+. t y as v'b 2n . 

in. S5eofj)ieI lief OTttttiDlicdtion: 
fott tf"3 4- Vi mit — /2 mwttipHeirt 

werte». 



* tt f t M tt * a : 

OTttaiplieanb */3 + f/2 
SJlulttplteator i/3 |/2 




Sotatprobttet */9 — */4 = 3 — 2 



SHf* ifl (Y3 + ^2) (|/3 |/2> = |/9 
— 1/4 = 3 — 2 = 1. 



Tlnmciftmg: Wenn mi immer ffir eine jufammengefefcte 
©ro§e, e6 mögen bie {Jactoren feine (Exponenten fcabeit 
(S. no 9 ober fte moflen ©ruc&e, ober enWkl) tyotcn$ett 
ober 5Burjelgr6{ien feon, mit ficfc felbfl gu multiplicirett 
ift 1 ober wenn man überhaupt bemerft/ ba§ in ben jur 
SRufriplication gegebenen Sactoren ber Örbnung naefe 
mehrere gleichartige ©lieber oorfommen/ fo befommt man 
auch im tyartialprobttcte fo!d)e ©lieber/ bie bann wttf* 
lieb beo ber ooriunefcmenben Qlbbitton in eine ©tammt 
gebracht »erben tonnen; um beetotllen mag man in fo I* 
dien Sideit/ um ftcf> bie Ölbbttion \\x erleichtern/ jebe$ 
^arttalprobuct/ rote ic& btefeö bieget beo Sluffofirng eint« 
ger 93eofpiele that/ um eine ©teile jur £tnfen riefen/ 
bamit tiabUTd) in ben $robucten bie gleichartigen ©liebet 
unter einanber ju (legen fommen* 



I. 95et)fptel ber ©tbifiott: 
& foO a — b burefc »/a + |/b tiviMrt wertem 



St tt f l b f ti n a 1 

SBett a ttnb — b feine Sßuriefyr&ßen / la&t&tn 
aber i/a ttnb /b foicfie ©röfjen fmb/ fo mac&e man 
itaefc §. 81. b. erdete ju folgen SBurjelgräfien / wo 
ebenfalls bie £hiat>rattt)ittief auflgeiOfleti werben fottr 
man er&dtt |A» unb t/b», in^m a = */a*, unt> 

— b — i/b 2 ? 
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2>i»tfor (v'a+v^)! . 

«Reft — y'ab - V'b* Ober — V^ 2 - V'ab 



ift ÄlfO (a — b) { (/a + yfh) ~ V" a — V^- 

II. SBenfpiel ber S>it>ifion: 

& ßg 48 _ ^1280 — V^i620 + 30 fotrCÖ 

8 — ^"45 bfoibirt »erben. 

2t ü f l b f u tt fl : 
SHöibenb Üttotient 

48 — V*1280 — ^1620 + 30 T 6 - ^20 

(8 — ^45) ift ber S>t»tfor 1 



— ^1280 + 30 
. (8 — ^45) 

— V^i280 + 30 
+ — 



@* «1 atfo (48 — ^1280 — V"i620 + 30) i 
(8 — V^5) = 6 — y^O. 

ttttmevtang: i) 95eo «uflifuna titfei fSevftnele«, »• 
aanje £!a&len mit ®urjdar8|jen multiplicirt unb W» 
»iöitt nerton rauften; ftnb etftere na* ©MftWft ort 
S. 8i. |u SBurjelflteien aemacbt würben} «eßDalb 
V* 36 anffatt 6 / bann V* 64 onHott 8 , nno 3° «nßatt 
. / 4$ X yf i0 = V 9 oo gefegt nmrbe. f 

O ©eil Die ©urjelar J§en j. V^/ * V^/ V* V i 6 «• 
me&rent&eilö OrrationaUa&len, b. b., foXcbe Sai- 
len finb# beo meieren bu SBuriet nie flenau auäaejogen 
iverben fann, fo werben bie SHcdjnungtfarten mit ® ur jc(* 
Sippen flcroi&nlicfc auefc bie SRec&nu naöarten mit 




48 — ^1620 
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Hrtationaliablen «enannt, worüber »emn«* in 
Sicftm 2lbf*nittc Die geoirtaen «Regeln fammt ewigen 
®e«wie(en «ngef&brt werten in». 

3) !Die in «etreff bet 3et*en in ben jf. 5«. unb 57. 
fftr Die SKultipIication unb SMoifion aufgehellte 9tegel, 
ba§ nSmiid) gtei*e 3«*<" (+) »nb «njtcidje (— ) 
Xn, wirb aud> auf biefe SBeife autfaebtucft: „S.gna 
eadem dant plus , sigua diversa imnus." 

• * 

\ 

■ 

VI. % * f * n % i t. 

» 

Sott fcet «ttfttftt»« tet $rot>uctc t» 

t&re Sactorett. 

^^^■■^^^^^^B ^^^B ^^^B ^^^^^^^ ^^^^ ^b^^^*^^^*** 

§. 86. 

■ 

g r 1 1 d rn n 

Unter t>ev Slnfl&funfl ber $robttete in i&re 
ffaetoren »etftebt man Met jene SBeranbernna. / roo- 
burcb eine ©r&jje fo als $robuet bargeftellt wirb/ bog 
an* bie gactoren ficbtbar werben, au* »rtcjen je 
«ntftanben ift; h 35. wenn ic& faae „12 = 4 X 3 > 
fo babe ic$ bie 3abt 12 in bie beiben gaetoren 4 unb 
3 «nfeeloöt/ wel#e mit einanber mutttpticitt jum $ro* 
buete bie 3abl 12 wieber geben. 

JDurcb biefe Seranbetuna. werben bie ^robnete 4er- 
fillt, b. i., auf ibre urfprun Rieben paetoren jurud> 
flefübrt, »egbalb biefelbe aueb »on einigen ba* 3 er- 
füllen ober 3 er lesen ber ©rollen tu gaetoren 
genannt wirb. 

anmevEung: 3n ©emafbeit ber mir »on tneitKt« 1 geMir- 
t«n greunöe bem biefartigen fontglt* baieufc&en ßmn 
gjitbijinalrat&e »octor £erberger gemalten «emee. 
tun« 'f innen Diejenigen 3«blen, bie al« «Probucte tn tpre 
gactoren aufgelist »erben, »affenb wirflt*e «pro. 
buetr , bingfflen aber bie gactoren, bie mit einanber ja 
multiplictren ftnb , um bie »origen ga&len wieber ju ge» 
ben, arbiträre probucte genannt werben 5 wbem 
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Itt) ben »frflfdjtn «probuctrn Ut (ine gactot 
»irfUA fo unb fo oft gefegt ivocoen ijl, als tt 
ber anbtre anjeiat, unb beo arbiträren Vrobueten 
fcurdb bie gjfulttplicationSjeicfcen nur aufigebrücft Wirb/ 
fea? bie fDeulttplitation oor.unebmen fco» 

Einige Siegln in StGftc&t auf. bie 3lufiJ* 
fung itt ^robnete in i&re #aetoren. 

< 2)a$ 3etfaDen bet qjrobncte in bfe Saetoren fft wn arof - 
ter 2Bicötigfeit/ intern o&ne baöfeibe in ber SÖJatbematif 
»tele 95en>eife ni#t gegeben, unb mepwe Nuflofungen 
flegebener aufgaben nidjt audgefü&rt »erben fönnteu ; 
«m beöwiHen fitere ic& nun bieriiber einige Siegeln 
für einige Saue an/ tnbem fic& für alle möglichen ^dtle 
feine aagemettt giftigen SBorfcDriften angeben .äffen, 
»nb baben baö 9Retffe auf Hebung unb eigene (Srjtn- 
l»ung anfommt. 

I. Sinbet matt mittel bei- im II. Steile §. Ii. 
«ufaejlellten Regeln, fcajj eine ganje 3aGl burdj 2 „ 
3 4 „ 6 „ 8 „ ober 9 o&ne S»cft tf)etI5ar ijl, 
fo laßt fieft bie gegeöene 3a()l allemal in 2 $ao 
toren aujtöfen, wovon ber eine Factor bag 2)laajl, 
unb ber anbete Factor ber be» ber $toijlon jum 
SJorfdjeine (ommenbe duotfent ijl; j. 25. 468:2 

= 234, bafjcr ijl 468 • = 2 x 234 = 234 
X 2 (I. §. 49.), e&ett fo ijf 2592 : 8 = 524, 
WefföalB 2592 = 8 x 324 = 324 x 8. ' 

II. SBeil jebe ®ro0e bur<& 1 unb bartf (id) 
felbjl t&eil&ar ijf, fo laft jic& jebe ©röfc in 2 
Sactoren aujtöfen, wovon ber eine Factor 1 unb 
bet anbere bie uiweränberre ©röfje ijl; §. 35. 

a : a = 1, unb a : 1 = a, ba&er ijl a = a 

x 1 = l x a; eben fo ijl 13 : 43 = 1, «nb 
43 : 1 = 13, ba&er ijl 13 = 13 x 1 = 

1 X 13» . 
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III. SBeit in ber SJutölta&enredjnuna in ben 
«JJrobueten bie ftaetoren t>on wrfdjiebenen 23ud)fta» 
Jen o&ne ein bajwtfe&en ßefe&teg 3«**« Jufmn» 
menaefefct werten (§. 54. Nro. 2.), fo fte&t man &eo 
einfachen ©röfjen jene gfactoren aleid) unmittelbar 
»or fid)/ in welche ba$ $robuet jerfäat werten 

fann; J. 53. ab = a x b = b X a, mV = 

„ .am a 

m* xx« = x* X m* , unb - -g 

X - = - x ^ (§.67. III. *e$rf.). 

n n b 

IV. tfommt 6e» einer infammenaefefeten ©rojfe 
in auen ©liebem bie nämlitfee ©rojje alö $aetot 
t>or, fo lajjt ftd) biefetbe auejeit in jwen Statoren 
auflofen, wobon ber eine biefe ©rofl t, unb ber an* 
bere jener &uottent iff, ben man erbält, wenn man 
bie iufammenflefefcte ©röfle mit ber in aßen ©lie» 
bern aW Factor »ortommenben ©rofle btoibirt; 
g. 85. ben ber gufammengefeöten ©rofie ax + bx 
— cx -f x f&mmt x in allen ©liebem all Saetor 
»or/ ba&er ift (ax -+* bx — cx •+• x) : x = 
a + b — c -f. l (§. 53. I. £e&rf.), unb 
ax-{- bx — cx T x = (a + b — c-\- 1) x; 

eben fo ijl (ax — x*) : x — a — x, «nb bo» 

§er ax — x* — (a — x) x. 

V. 2Benn jam borau$ befannt iff, bafl irgenb 
eine ©röfje ba$ Ouabrat ober ber ÄubuS einer 
anberen ©rofc ijl, fo laflt fidj ben im §.25, ben 
e unb f aufaeffellten S3egriffen gemdjj ba$ 3«rfdl* 
bn ber $robucte in ftactoren babureb »orne&men, 
baf man bie Onabrat * ober ßubttwurjel au$&ie&t/ 
unb bann biefe ledere sweo » ober breomal aW 



Saetor fefct; |.2J. VV = a, ttnb y'a = a 3 , 

m £ 2 

ta^er iflt a* = a x a, ttnb a = a 3 x a s 

m im m 

X a 3 ZZ a 3 X a 3 . 

©Jen fo ijl v^i 19716 = 346 (§. 29. 1. SJeofp.), 

ttnb V 157464 = 54, (§. 36. 1. Sepfp.), wefföal& 
H9716 — 346 x 346, unb 157464 ~ 54 
X 54 x 54 = 2916 x 54. 

VI. SDic 6nmnte jweper ©cojlen mit i&ret 
SHfetetti ntultiplicirt gießt aßejeit sunt ^robuete 
bie 2)iffeten$ törer Cluabrate (§. 80. II. SJepfp. ber 
SRuttipl); Da^et läjtt fid^ bie »ifferenj jweoer 
ßuabrate aflejeft fo in gactorcn auflöfen, bajj bec 
(ine Factor bie 6«mnte, unb bec anbete bie SDiffe* 
tenj bec SSBurjeln berfelben ijl ; j. S. (a* — b*) 

— (a + b) (a — b), (x 2 — j a ) = (x+y) 
(x— y), 1 — a 2 = (1 + a) (1 — a), (64 —49) 
• = <& + 7)<8 — 7) (§,58., IV. öepfp.). 
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25 on ben $*oarefftoitett» 

StrllÄrnnflen. 

a) ©ine 9J?enge »on ©rSfeti/ beret lebe nad) tu 
tut» ttDöcmeinen ©eft&e Wimrat ijl, wirb ein 91 e i M 
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(Series) ober etttf ?ßrogreffion (Progressio flott 

progredior _ fortgc&cn) genannt; Die Ballett 
„t, 2/ 3, 4/5/ 6/ 7/ 8 Giften eine Steibe ober 
93rogreffion, infcem jebe folgenbeSa&l tim i gro* 
fkr ift, alö bie unmittelbar oorbergebenbe, unb fomit 
biefelben nac& einem allgemeinen ©efe&e beftimmt fmb. 

b) £>ie einjclnen ©rößen ber bleibe werben ibre 
©lieber (Termini), twb ber Sluöbwcf, bnrcfc beti 
jebeö ©lieb bargeffeilt ift, wirb baö allgemeine 
©lieb (Terminus generalis) genannt; 8* 95. in ber 

Sieibe i + x + x* + x 5 + x * + fmb bie 

einkitten ©ri>ßen +1 „ +x„+x*k, bie ©lieber/ 
ttnD +X 11 - 1 ift baö allgemeine ©lieb/ weit je* 
i>eö ©lieb, ba aucfc l = x° (§. 77. H. 3«0^ eine «ßotenj 
tum x tft / beten- Opponent bie Slnjabl ber aorauöge* 
fcenben ©lieber anseigt; ift bemnacfc j, 23, n = 5, fo 

ift x 11 - 1 = x*- 1 = x% wib fomit ba« 5te 

©lieb, ift aber n = 3, fo ift x n - 1 — x* ~ 1 — x *, 
«nb fomit x* ba« britte ©lieb biefer Vrogreffton. 

c) S>je ^rogreffton beißt fteigenb ober bitter* 
flir enb (Progressio crescens), wenn bie ©lieber 
immer junebmen, hingegen nennt man fte aber fal* 

lenb Ober Con^ergirenb (Progressio decres- 

£ens), wenn ibre ©lieber immer abnebmen. 

©aö oorbin bei) a angefubvte SSetjfpiel tft eine fl ei- 
gen be JReibe, im ©egentbeife aber tft biefe $rogref* 
fton fallenb »Vi/ %, Ys, X M$ %*/ weil 
biet bie ©lieber t>on ber Cinfen jnr Weckten immer 
abnebmen (II. §. 5. 3nf H. b.). 

d) eine Spenge oon Sablen, bie in gleichen 
ftättt gen artt^mettf c&eti SSerbältniffen fort* 
geben (II. §♦ 47. a. §. 49- b. nnb §. 52. d.), wo alfo 
iwifc^en einem ©liebe nnb feinem baranf folgenben 
immer bie nämlid)e$)tffereni ifl, beißt eine arit&# 

metifc&e ?Jrogrefflon (Progressio arithmetica); $,55. 
2, 4, 6, 8, 10, 12, 14 ♦♦. ♦ Ober 
1, 3, 5, 7, 9/ 11/ 13 ... 

bei) biefen beiben aritbmetifc&en SSrogrefFtonen , wefd&e 
bie in ber natnrlic&en Örbnung fortlanfenben gerabe» 
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tinb nna.eraben Sailen ($. 65.) batffeaen , ift bie a.e- 
tneinföaftttcf)e ©ifferenj ~ 2. 

e) 6inb tte Perbättniffe feiger 3ablen «.eome- 
trifcb, fo Silben biefelben eine fleometrifc&c 
Steide ober Prejjreffion, wo alfo alle Skrbäit» 
tiifie den nämlichen (Exponenten baben (H. $.47. b. 

$. 50. b. e. tmo §. 52. d.) ; |. 33. 

l, 2, 4, 8, 16, 32 , 64 .. ober 

V«/ %/ %/ v.6, y S2 , vi» ... 

»o im etilen Penfpiele bie 3ab( 2 unb im jroenten 
bie Sabl % ber gemeinfc&afrttc&e erponenf ijl. 

I« 3«fafc: 2Beil bie atitbmetifcbe SRei&e au« 
aleid&en fldttigen aritpmetifcben PcrbiltmfFcn beftebt, 
fo Mft ftcb biefetbe aHejeit in .ftättige aritbmetifcbe 
Proportionen (iL §. 52. d.) anflofen; §. 35., man 
fcabe bie arit&metifcfoe Proa,reffion „2,4,6,8,10, 12", 
fo bef 6mmt man baranfl nacbftebenbe 4jW«ifle arit&me» 
tifdje Proportionen: 

a) 2 — 4 =4 — 6 , ober 2 — 4 — 6 

b) 4 — 6 = 6 — 8 4 — 6 — 8 

c) 6 — 8 = 8 — 10 6 — 8—10 

d) 8 — 10 = 10 — 12 8 — 10 — 12. 

Ii« 3ufa$: eben fo fann ancb j. 23. bie geome» 
ttifdje progreftfon „1/ 2,4,8, 16, 32 in folgenbe 4 
fiättige geometrifc&e Proportionen aufgelöst werben : 

a) 1:2 =2 : 4 , ober 1 : 2 : 4 

b) 2:4=4:8 2:4:8 

c) 4 : 8 = 8 : 16 4 : 8 : 16 

d) 8 : 16 — 16 : 32 & : 16 : 32 

$.89. 

Slnfgabe, einen S3rne& bttrcb fortgefefcte 
JDiPifion aufjulofen, unb baburcfc eine 

Siei&e jn entwicfetn. 

9ttrf((fttttg: 

Senn be» einem SBrucbe , er mag in Sabljiffern 
ober S3ua)ftoben anögebrucft fepn, ber Basier bnrcb 
ben Kenner, im Salle biefer teuere eine mebrtbeiliae 
©roie ift, bnrcb bie ©lieber be* Kenner« nicbt tbeit- 
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tat til/ fo toitb, wenn man bie ©Mjfon wrnimmt/ 
»abncc^ ber Srucn nac^ fotgenben SHefl ein in eine 
S&roartffion aufgelöst: 

1) SOian nefjme txtt Saxler sunt ©foibenb unb 
ben Kenner sunt 3)wifor, unb biDibtre witflid)/ in« 
bcm man bte einzelnen Ouotienten unb ^robuete 
nad) ben für bie wrfommenben ©rojjen attfgejlell* ■ 
ten Siegeln bejftmmt. 

2) SDlan fndje nur einige ©lieber be$ &uo< i 
tienten ; um aus biefen baä allgemeine @efe& ju 

✓ tejfimmen, wid) welkem bann bie SRei&e beliebig 
fortgefefct werben tann. 

3) SBeil bet) einer jeben ©toijton (§. 53. VII. 
geljrf.) ber SDwtbenb D — dq -f r / fo iff öud)/ 
weil ©leidjeö mit ©leidem btoibirt ©leid)e$ giebt 

(I. §. 62, 1.)/ D : d = q + r : d, ober j = 

q + L CS.53.VII.KW.il. 3*); um M. 

willen fefce man ben legten SRej?, weldjer Dor&au« 
ben ift/ fobalb man bie Stoijton a&6rid)t, wie er 
burd) ben nämlirfjen $>wifor btoibirt werben foti, 
ben gefunbenen ©liebern btf Ctuotienten mittel« 
bed Slbbttion^eldjemJ ben. T 

1 23 e o f t) i e t : 

■ 

1 

• e$ fo« *ct $3rttc& * tt tö» Vrwcfjbti auf* 

flel&öt werten. 
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ftttflifttM* 

■ 

5>i»if*r (2+1)1 /*-/*+/»-/i«+ , /m 

1 + 7* 



sun — vi 

: (2+1) 

— Vz—% 

+ + 



Ret +% 

: (2 + 1) 
+ % + % 



9Uft — V4 

: (2+1) 

— v.— y« 



Stc)l + Vi« 

:(2 + D 

76+% 



fcet tefcte Steft — 7.2. 
Sß ijt m -jqpj- = i : (2 + D = V4 - % 

+ y. - y« + y S2 + (- y„ : (2 + 1». . 

Sie £&eife biefeß Quotienten b Üben t>er ütbnnna nae& 
eine a&ne&menbe Steide/ wo Die Setzen reflelmäfjta. 
abwedjfefo/ inbem baß lte/ 3te/ 5te/ fontit .immerbin 
Da« (2m + i)te ©lieb fl. 65.) baß Seic&en (+)/ 
unb caß 2te/ 4te, fotnit baß 2mte ©lieb (§. 65.) baß 
Seiten (— j t»at; juflleic^ finD alle ©liebet ber Orb 

»nna. nat& ^otenjen beß erjien ©liebeß/ inbem (%) 

= %/ <y«)* = V4/ ('/*)* = y»6 .tc; am beßroifc 

I«n ijl jt (%; n baß a%ewe4ne ©Heb; nae& biefet 



2 
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Sormd tjt §. 85. M 6t« ©He* = - C/ 8 )* = 
— %»/ IM 7te ©lieb = + (V,)' = + VW tat 
8te ©ttefc = — (Y*)* = — Vi* te. 

Ii. 8 c v-f p i e l: 

<S* foll tar 83ruc& b __ c t» eine Steifte aufee* 
Wöt wertem 

5t u f 1 6 f a ti ö: 

Guotietu 

©Ulbert* a r* 4. *S 4. ?il o- ... 

ac 



i ac 

fteft +t 



b 

: (b-c) 

, ac ac» 

~r TT ~" ~b*" 
- +_ 



ac 2 



j(b_c) 
ac* ac* 

b*" "b 1 " 
- + 



ac* 



• bei? lefcte 9tefl -gr 
Stfe* ijl ir ^- =«:(b-c)- jJ' + bT 

+ ac* , ac* 
b*" T £T 5 (b — 0. 

©er 
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©er Dier aefnnbene üuotient tff efcenfatW eine 
$ro<ireffiort/ nw kr 3^ler eines jeben ©Hebe*, 
inbem c° = 1 (§. 77. 3«f. n.) uni> affoa=ac 0 , ein $ro* 
imct ans ier uniKränberten ©rofie a nnb au« einer 
SStirbe wn c jtf, fceren gpponent bie Slnja&l ber wr* 
anSge&enben ©lieber anjeiflt; weil äfterbteg ber Ken- 
ner eines jeben ©liebes allejeit bie SBitrbe Don b mit 
Einern Opponenten i$, ber nm l größer ijl/ afS ber im 
Sä&ter bei) ber Motens porfommenbe Opponent / unt> 
jttöleicö alle ©lieber baS 3eic&en (+) Gaben / fo ijl 

+ = baö ößsemeine ©Heb/ 

b n b» 

ac 4 — 1 ac* 

ttnb tejfyaft s» »• ba* 4te ©Heb = -gs— = , Hi 

ac 5 — 1 ac 4 ac 6 — 4 

su ©Heb = — = baö 6tt ©Heb = 

ac 5 

b* * C * 

* 

Slof nätnli<$e JBtife <r$ta matt ^wattffwtKtt; 
»ett» matt fcie SSruc&e , , , 
l i 

"TZi > 2—1 iC ' ®' ,, ^ <>n «»ff^t/ ober 

■ a ac ac 2 ac s ac* 

b + c — "F""b T +F"~M + b T{ 

(b + c); 

U. - 1 + X + X« + X« + X* 

X 5 



1-x' 

1 



III. -r-f— = 1 — x + x« — x« + x» + 



(l+x)' 

»un»f«ut'l StfrtM« III. Xfttfl. 1* 
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IV = i + ? + 4* 

(x- - y'); 

v. jf^- = i + i + i + 1 + 73Ti 

vi. ^— "= % + y«« + %• + vtü 

* 

$. 90. 

einige 9(itf gaben in «bfie&t auf bie aritfr« 
tnetife&en nnl> geometrtfc&en $ro* 

greffionen. 

a) 2Benn man Jen einer aritbmetifdjen tprogref- 
fion bad erjte ©lieb mit a , bafl te&te mit u , bie ae- 
tncinfepaftücfc Sifferenj mit d, bie SCnjo^t aller ©lie* 
ber mit n , «nb bie 6umme ber gangen ^rogreffion 
mit s benennet/ fo ifl 

I. u ss ■ + dn — d = a -f- d (n — i)/ 

». b., man etbält ben einer aritbmetifeöen $rogreflwn 
ba« lefcte ©lieb / wenn man sunt erften ©liebe jene« 
«Probuet abbirt, baö man erbält, wenn man bie ö*- 
meinfdwftliene ©ifferenj mit ber nm i »erminberten 
Singabt ber ©lieber mnltiplicirt. 

IL d = , t>. i./ bie gemeinft&aftlit&e JDif» 

n ■ i 

ferenj ilt gletd) bem Quotienten; ben man erfcalt; 
toenn man bie JDifferenj beö testen unb eriten ©He* 
beö burcfc bie nm i »erminberte 9lnja&l ber ©lieber 
bioibirt. 

HL s = (a + u)-^-, b. l f bie 6umme ber gan> 

jen aritbrnetifcben «JJroarefiton in" gleicfc ber 6amme 
beö etilen unb testen ©liebe* multiplfeirt burcb toe 
fcalbe 9tnj«bi ber ©lieber. 

„ b) 2>r«cf t man ben ber geometrifcben ^rogrejfton ba* 
<r|ie ©lieb mit a, m legte mit u, bie Slnjabl aller 
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©Hefter mit «/ ben gemeinfcfjktftficöett Uppönentett mit 
»V tinb bie ewnme aller ©lieber mit s auö/ fo tjt 

I. u = a X m n ~ l = am"- 1 , b. i,, um ba$ 

legte ©Heb ju erhalten/ ergebt man ben (Opponenten 
i>er Steide jur SBurbe mit einem (Opponenten f welcher 
bie um l aerminberte Slnja&l aller ©lieber tft/ unb 
tnultiplicirt bann biefelk mit bem erden ©liebe. 

mu — ■ a 

Ii. s = m ^ , b. i , einer iune&mttibett 

fleometrifc&en qSrogrefiton ift bie ©ummc aller ©He- 
fter «leicf) bem $robucte beö (Opponenten unb betf leg- 
ten ©liebeö batuw ba$ ertie ©lieb al^ejogen/ unb bU 
»ibirt burcfc ben um l perminberten @pponenten. 

» 

§. 91. 

jfcenfpiete in ^i^fic^t auf bie avit^ntetif c^ct» » 
unb fleoraetrifefcen $roa.reffionen. 

I. 

SSie flrojj ijl bie i2te una,erabe 3a&I? 

9( tt f Ib f u n g : 

1) Die una,eraben in ber natürlichen örbnunaj 
fortlaufenben 3<Wen Giften von l 'angefangen eine 
arit&mettfc&e ^rogreifion , wo baö ertfe ©lieb ober 
■ = i , oie gemeinfc&aftlid&e 2>ifferenj ober d = 2, 
unb in biefem 23eofpiele bie Sinjabl aller ©lieber ober 

n = 12. 

2) <£* ifi atfo in ©emäfj&eit ber Jen a. i. aufge- 
llten gormel u=i-d(n-j)=l+J 

(12 — 1) = 1 + 24 — 2 = 25 — 2 = 23; 

toeiftatb 23 bie gefaxte I2te ungerabe 3«bl ift/ wie 
man and nac&fte&enber ^rogrefiton erfu&t: 

1, 3, 5, 7/ 9/ 11/13, 15, 17, 19/ 21, 23. 

II. 

Sine Äircfjenorgei &at in einer aufffeigenben aritfc* 
tnetifct>en 9teu)e 24 «Pfeifen. 2)ie fleinfte mißt 17 unb 
bie ar6gte 132 3oll; um mieoiei ijt eine flrofer all 
bie anbere? 

14* 
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Kttffftfttttg: 

1) SDJan bat bier eine aritbmetifdje «ßrogreffion/ wo 
M erfle ©lieb ober a zr 17/ fco« lefcte ©lieb ober 
u — 132/ tMb bie Slnjabl aller ©lieber ober 

n ~ 24. 

„ . , u — a ,132—17 

2) 6« ift alfo d = rr -^-^ = 

M «/» =: 5/ b. b. / um 5 3oß ift iebe folgenbe pfeife 
firmer altf bie unmittelbar »or&ergebenbe. 

III. 

SBenn jemanb ben erden Sag i fr. / ben jweoten 
8/ ben britten 3fr./ «nb ü&erbaupt jeben folgenben 
<£ag «m l fr. mebr alö ben unmittelbar »orbergeben* 
ben Sag befommen mürbe/ meiere «Summe mürbe bie« 
fe« in einem Sab«/ b. i./ in 365 Sagen auömaajen? 

Slnflöfung: 

1) SJlan bat bier eine aritbmetifc&e SRetbe/ wo bafl 
erfle ©lieb ober a rz l , baö le&te ©lieb ober 
u — 365 7 unb bie Slnjabl aller ©lieber ober 

n — 365. 

2) ifl alfo S ZZ (a + u)- = (1 + 365)— 
— 366 * 365 — 183 X 365 = 66795 fr. = 

1113 ff, 15 fr./ b. &./ biefe 6nmrae befommt man bann 
in einem 3abre. 

IV. 

«Belege 6nmme erbalt man/ wenn man »on l an* 
flefangen alle in ber natürlichen £)rbnung bi$ anf 
i'ooo.ooo fortlaufenben Sablen abbirt? 

91 u f 1 6 f n n g : 

l) 3fn Unferm ©ectmalfofteme bilben bie in ber 
natürlichen Orbnung fortlaufenben Sablen eine arttb- 
metifc&e Steibe/ wo ba$ erfle ©lieb ober a = l , bic 
gemeinfcbaftlicbe SMfferenj ober d = l , unb in bie* 
fem ascpfpieie bie Slniabl aller ©lieber ober n = 

I'OOO.OOO. 



• *. 
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2) tjt atfo S 



(a + n) i 



(1 + 1000000)^0000 = 



1000001 X 500000 = 



500 ooo'soo.ooo, &. i./ fo groß tjt We 6urome.&«r , 
(Winten 3<W<». 

* 

ein 6tein fallt üon fcer 6pifee eine« £&urme$ in 
S ©ecnnben fcetab/ toie &o<# ijt bet £(mrm? > 

9fttfl6ftt 

• 

1) 9(uö bet (5rfa&rtM(j weiß man / tag ein Äor* 
t>er im freuen $attt in bet etilen ©ecunbe bet)na&e 
15 ^atifet 5ufj / to &<* sn>et)ten 45 tc* jurttcfleflC/ 
mithin feine roä&tenb einet beilimmten 2lnja&l ooti 
<5ecunben butcfclaufenben SMume eine attt&metifc&e 
Steide btlbett/ too ba« etile ©lieb obet a = 15, bie 
flemetafcfjaftlidje S>iffeteni obet d = 30/ unb fciet bie 
Slnjabl bet ©liebet obet n .= 5 i(h 

2) 9)lan beflimme juetil/ n>ien>eit bet ßtein 
tenb bet legten Cecunbe fällt; ti ijt u ^= a -j- 

d(n — i)= 15 + 30 (5— 1) — 15 + 30X4 
= 15 + 120 = 135. 

3) 9lun fucfce man bie ©nmme aller ©liebet bie* 
fet SKeifre; efl ijl s = (a + u)^ = (is + 135) 4 



<£in ©läutet mad)t mit feinem 6d)ulbner ben 
SSetttaa / bag biefet im etilen üJa&te nnt 2 flL, in je# 
fcem ndd)(len abet breijmat fo Diel / alö im wtbetfle* 
fcenben , besa&len fotle. SKacfc Setlauf oon 8 Sagten 
toat bie ganje 6#ulb getilgt; wie gtofl i(l biefelbe 
gewefen? 



S&ntm iil 375 qjatifet 3fng (04. 

VI. 




375, t>. (*/ fcer 
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2 * <p " - 8 *' fr f«*< man aaererfi * a « Ste 

== 2 X 2187 = 4374, ttXil 3' = 3 F 3 » 
3.3.3 = 2187. «* • « . « • 3 . 

2) m"? Ü!*' ma " W< ^ Umme ÄKcr ©Heber/ e« # 
6560, i>. bi< fl atije 6c$ntb tat 6560 fl. betragen. 

VII. 

ih* fc^i ' ^ r <ine 3«"»etrif#e ^roareffum, 
t»o bau erde ©Heb ober « = l , ber «twSStSS 

_ 2) tft ba&er u = am"-« — i x io 12 -« 

eÄ-i* X ~ 100.000*000.000, b. I., fo turfe 

f^»*«» Womwt man im stiften iStm 

10" = loo.ooo'ooo.ooo o. 6». v. sjffjj ' MW ' m 

vjii. 

2, am &rttten 4, am werten 8 Mütt buabttn 

S ÄÄ 30 ^ uiSSfSm SS 
n?e formen würbe, baß man an iebem fbr<i<tij£t 

tSS f» JSSgWMi «mm*C/ weifte 6»mme würbe t>a- 
»nrft tn i>iefen 30 5;a<jen erlest werben? 

; Wä " fHC * e ' ««« «m» Wer eine fl e*metrif<&e 



Digitized by Google 



VtogrefTtött &at/ wo a = i, m = 2, tinb n = SO/ 
aücretfl fcaö fe&tc ®liel> ; eMM = 1 = 

Um ft# t>a* «Potenzen ju ctfctd&tctn / wrfa&re 
man auf folgend SSeife: 



mXm=m 2 — 2X2 = 4, 
xn 2 X m 2 = m 4 = 4 X 4 = l6 / 
m* X m 4 = m 8 = 16 X 16 = 256, 
am 8 X m 8 = m 16 = 256 X 256 = 65536, 
m 16 X m 8 = m 24 = 65536 X 256 = 16777216, 
m 24 X m 4 X m = m*> = 16777216 X 16 X 2 
— 16777216 X 32 — 536'838,912, 
<S6 tjt aljo u = 536'838.912. 



Hagen 6eliuft fid) Mefe 6umme auf 1073741823 
Itt — 134217727 fr* 7 £ätler — 2'236.862 flL 7 fr* 
7 Rätter, 

$umetfimg: i) Surd) bie fo eben anacf&^tten Sfufltöfunflm 
Der aegebenen Slufgaben wollte teft t>em Ee^tet einige 
Sßtnfc geben/ wie feie ben ben arit&mettfcfcett unb 0eome# 
trtfcfcen tyrogreiTionen aufgefüllten gormein gut tKufläs 
funfl mancher intereffanten Aufgaben benüfjt werben f in* 
neu; bie übrigen 2iufgabei>/ welcbe beo fctefen «Progreffio» 
nen möglich finb, f innen Wt, ba fie bie auflfu&rlic&e £cfcrc 
von ben arit&mctifd)en unb geometrifeben iProgreffionen, 
wie audv bte Buflifung Oer ©leiefcungen , unb bie Red)» 
«ung mit £ogartt&men »orauSfeßen, nid)t vorgetragen 
werben. 

3) SBenn bie SRci&e au* einer befh'mmten 8nia&l von 
©liebern befk&t, fo i(t fte cttMtd» (Series finita); (affett 
ftd) fctngeqen nie alle ©lieber barftellen, fo tfi fie unenN 
lieft (Seriesinfinita) ; bie in biefem $ vorfommenben SKet« 
$en finb ba&er en blieb/ bageqen aber bie im S«89* cm» 
Wtcfeiten ^rogreffionen (inb sttten&Uty* 



. . 232)a^et itljc§ts = 

1073741824 — 1 

— 2 — i 



um — a 53687091 2 X 2—1 
m_l — 2—1 



- 



1073741823/ t>. in 30 



VIII a.S f d | nitu 

— 

* 

* 

Con t)ec 2(«f(6funQ einiger einfadjeit 

©leicftungen, 

I. 

Einleitung. 

5. 92. 

©rfldrungen. 

a) 3we» Sluöbrucfe/ wooon einer bem (Mieren 
tfeicb ift, inbem fie Die ndmlicbe @r5ge Bejetc^nett/ 
nennt man eine ©leiebung (Aequatio); ». 25. 

3 + 5 = 8 ober a + b — x (II. §. 56. a.). 

b) ©Je beiben 9fu«bruefe ber ndmlicben ©roße 
beißt man bie «Seiten (Membra) unb bie bureb bie 
Seieben (+) ober (— ) mit einanber »erbunbenen 
©rogen bie ©lieber ber ©leiebung (Termini äqua- 
tionis), gieiebwte baö 3eieben, wefebeö bie ©feteb&eit ber 
Siuöbrucfe ansetgt, baö ©ieiebbeitöjeicben (Sig- 
num äquaiitalis) genannt wirb (I. §. 9. Nro. 2.); 
fb maeben j. 95. in ben oorbergebenben ©tetdjungen 
3 + 5 unb « + b bie erfle/ unb 8 wie aueb x bie 
|Wet)te eeite ber ©leiebung auö/ wooon in bie- 
fen Betben «eofoielen erftere Seite jwe»/ unb bie an« 
bere ©eite nur ein ©lieb entNlt. 

c) 3n Slbjtd&t auf bie ©leiebungen wirb bie 5(1* 
gebra (l. §. 7.) jener £&eü ber «Dtatbematif ae« 
«annt/ weteber ben 2Bert& ber unbefannten ©rogen 
auö gegebenen 23ebingungen mittel* ber ©leiebungen 
abjuleiten le&ret. 

§. 93. 

2>ie 95ebanblungöart einer jeben 

©lete&ung. 

ama?. Ätt nji|»tt« «ewiger Aufgaben bureb £ilfe ber 
©Utebungen beliebt bie ganje Stomimmti! m 
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(Stücfctt/ nämlich in ber SBilbung ber ©leichungen/ 
nnb in ber Aufarbeitung betfelöett. 

a) S)ie 35ilbung — Formation ber ©leidjun* 
gen tieftest barm / baß man attö ben gegebenen 25e* 
bingungen gleiche Sluöbrucfe fud&t/ nnb ftch bie ©IcU 
chungen hübet/ inbem man Mbütd), baß man bie 
»orfommenben ©roßen mit Siffew Mb SJuchftaben 
fcejeichnet / bie Aufgabe auö ber bürgerlichen ©prache 
in bie atgebratfehe uberfefct* 

*2)aß babeu bie befannten ©roßen mit ben erden/ 
nnb bie unbefannten mit ben legten Suchjtaben bei 
8lfphabet$ bejeichnet »erben/ iji fchou im §. 43* d. be- 
werft werben« 

b) ©ie Sluöar&eftung — (Solution ber 
©leichung beilegt fowobl in jenen SBerdnberungen/ 
rooburch ber ©leichung eine einfachere nnb fchttfltchere 
©cftalt gegeben wirb/ alö auch barin/ baß man bie 
Gleichung fo behanbelt/ baß man ben Sßertb ber un- 
bekannten ©roße ftnbet/ »eiche festere baburch gefun* 
ben wirb/ baß man fte ganj allein mit bem Seichen 
(+) auf bie eine 6eite bringt/ währenb bann auf 
ber anberen (Stitt bk befannten ©roßen flehen* 

3ufa$: Sur bie 25ilbung ber ©leichungen laffen 
fleh feine allgemein giftigen Söorfchriften geben/ in- 
bem biefetbe auf ber Äenntniß berjentgen 2)inge/ 
»eiche in ben Slufgaben wrfommen/ wie auch auf 
Hebung/ unb gefunber Urtheilfifraft beruht; um teö- 
lmüen fönnen nur Siegeln in »etreff ber Ausarbeitung 
fch<w gegebener ©leichungen aufgejleUt werben, 

©ie Sintheilung nnb Benennung ber »er* 
fchiebenen ©leichungen. 

3n einer ©leichung ifl bie nnbefannte ©r5ße bie 

£auptgröße/ wn ihr erhält bie ©leichung ihre 
Benennung; man unterfcheibet baher 

A) in Stütfftcht ber Slnjahl ber »orfommen- 
ben nnbefannten ©roflen 
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a) ©reic&nnqen mit einet?/ 

b) mit niedreren unbcfannten ©r56em 

B) in mi\d\\cbt ber »efd&affen&eit ber ttn&e* 
fannten ©rogen 

*) einfache — ntebere ©(ctdjunqen / ober 
©leic&un<ten t>om erjlen ©rabe — erfter 
D r b n u n 4 ; wenn bie unbefannte ©roge eine 
einfache ©roge ijt / ttnb alfo bie erjU Motens 
nicOt ubtrtleigt/ 

b) §uf«mmenflefe$te ober fc6^ere ©(et* 
djuncien/ wenn bie nnbefamue ©roge bie erfte 
S)i<tritt<it uberjteiijt; in bicfem galle »erben 
barin biefctben ctnabratifcfK , fubtfc&e/ 
bt an abtat tfc&e te. ©leic^unjen genannt/ 
je nad)bem bie fcodtfe Motens ber uubefann* 
ten ©roge ein £luabrat/ Änbnfl/ SS i d « a- 
brattc. i(t. 

3 n f a $ : Dur* eine ©(eicfmng f ann nur eine 
einiige unbefannte ©roge beftimmt werben; man 
nennt badet eine ©(eidjnng mit einer unbefannten 
©rage eine betfimmte, mit mehreren ttnbefannten 
®rö0cn eine tinbeftimmte @f<i#isna. 

II. 

Sie Sluffofung einfadjer <3(eid)ungett 
mit einer un&efannten ©röjie. 

§. 95, 

25efHmmuti(t/ wie &e» folgen ©leic&ttnaett 
fcielufanntenöeHen mit berun&e fannten 

»erbnn&en finb. 

• 

S5ei) einfachen ©feicöungett mit einer ttnbefannten 
©roge, welche gewo&nfid) mit x anögebrueft wirb/ 
lottnen bie Mannten ©rogen mit ber nnbefannten 
bnrcl) eine ber oier Sfledjnnngßarten / fomit burefc SIN 
fcirtoit , enbtractton / bnrcfc üMtiplication ober SHoi, 
fwn tn SJerbinbmifl fte&en. 
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a) s> ie S3erbinbuno. burcb bie Slbbüfon «flennt 
man aus bem Slbbitionöjeicben (+) ; j. a -f X/ oi» <r 
x + b, ^ier finb bie ©rogen a unb b mit x burcb 
81 bbit ton oerbunbcn. 

b; S)ie SJerbiubung. burcb 6nbtr actio n erfennt ' 
man au* bem 6ubtractionSietcben (— ) ; j. $5. x _ a 

£ btl L"^ b ,+ x ' bicr a «nb b mit x 

DurdE» 6ubtraction »erbunben. 

c) S)ie SJeibinbung burcb Sßnltiplication er- 
fennt man aus ben 9J?uftiplicationSseicben (. oberx)» 
«nb auch baber; &aß bie ©rofjen obne ein bastvifcbeu 
gefe&teS Seieben benfammen (leben; j. 35. a . x, 
b x x, t X/ bier finb bie ©rofjen a, b unb c mit x 
tnrefi 2)? uttiplication oerbunbcn. 

25en me&rtbeiligen ©roden erfennt man bie aWulttylf- 
cation aueb aus ben ©inflammerungSjeicbcn Q: weif 
man j. 55. anftott (a + b c) x x oitv (a 4- b-f c ) 
.x ber Äürje wegen geroö&nlicb febreibt „(a -f- b + c ) x«, 
fo jeigt ber festere NuSbrucf ebenfalls an, cd fen x 
mit ber (Summe (a + b + c) burcb «fllultiplicii- 
tton oerbunbcn. . 

d) <£nblicb bie SBerbinbung burcb SDioifion er- 
fennt man burcb bas JDioiftonSjeicben, welches in *we» 
tPuneten (;) beliebt / ober aueb Hv^ jenes , wo bii 
©roden in ber ©eilatt eines ©rucbeS beufammen (le- 
ben; j. 25. a : x «ber x : a, bann ^ ober jjv wo 

fowobl a ttW b mit x burcb S) i o i f i o n verbun- 
den tfr. 

§. 96. 

Trennung ber mit x burcb Slbbition ober 
©ubtractibn »erbunbenen ©rogen. 

9Beil bie ©leid&ung bann aufgelöst ift, fobalb x 
auf einer 6eite ftebt/ unb auf ber anberen eeite nur 
Mannte ©ropen »orfommen , b. b. / wenn bie unbe- 
fatmte ©rofje x ben befannten gleid) ift, fo muffen 
biete lepteren/ fte mögen burcb was" immer für eine 

StccbnungSart mit x »erbunbe» f«»n, baoon fo ge- 
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to0 „ x SSm Witt Tale man (U «Ml JJj «g 

SStoer 5ct)t<n ©Jei*«»« JJ *^ ~ - « « 30 
€bcn fo, wenn §. ». We 0UWm»fl * 2 
ol)er x _ a =b »otlommt, tjl * — 30 T ** 

„„& x = b + a. 



©tHet». , ., 

1) 2n ©emagfecit tot flc fl c6enttt ©teWtttt« »ff 

• ' i + 16 = 24 otot x + a — t>. 

2) ©letttoS »on ft® 

JSPJt * SÄJJÄ SWS Ä/V 

16 = 16 a " 



b — a 



a ifö ijl x— 24-16 — 8, 

nen ©toßen. 

i) 3« eminett ter »otlommenktt OlWtm* 
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2) gflan abbire auf beiben Seiten bie mit x bnrcö 
6ubtra<tion wrbunbene ©rbge/ man erbalt »ieber 

©leif&etf: 

x — 12 ZT 30 tätt x — a ~ b 
12 = 12 a — a 

«Ifrljl x = 30 + 12 = 42, x = b -f- a 

l- 3ufa&: Sebefl ©lieb ber ©leic&ung fannnaf& 
»eränbcrtem Seiden auf tte andere 6ette biuuber* 
gefe&t/ unb fomit auf btefe ÜBeife auf ber ertfen 
©eite weggerafft werben; «nt beflroißen nennt man 
bie Trennung ber mit x burefr Stbbition nnb 6ub* 
traction »erbuubenen befannten ©rofien auc& ba* 
JSrantfponiren 0>om latein. Sßerbum transpono 
— bintiberfe&en). 

H. 3ufa&; S3e» einer ©leiebung raffen fic& bie 
Seieben alter ©lieber in bie entgegengefefc» 
ten »erwanbeln; weit biefeö bann eben fo viel ih 
nW wenn man mit »eranberten 3eieben alle ©lieber 
von einer 6eite anf bie anbere binüberfe$en mürbe ; 
*» 55. man babe bie ©leic&uug — x = _ a -j- *>, 
«nbert man bier bie 3<M)«n aller ©lieber / fo erbält 
man bie ©leie&ung x = a — b. 

in. 3 «faß: Sebe ©teic&ung Idft ftcfi auf 
Sinti bringen, wenn man bureb bau £ranöpontreti 
olle ©lieber auf eine einjige 6eite bringt; §. 23. eö 
fe» x = a + b, fo jjt, wenn man bie ©leiebung auf 
o bringt/ x _ a — b = o. 

f. 97. ' 

Srennnng ber mit x bureb OTurtipticatton 
ober SHvifion »erbunbenen ©röfien. 

a) ©iejentgen Wannten ©rofleit/ wele&e mit 
x t»urd& SDtolttplieattott wr&mtben fint> r werben 
foroon getrennt / wenn man biefelßcn in jenem 
©liebe/ wo jte aH $aetoren vorfommen, weglast/ 
wd&renb man stißleicf) bamit «He ubrifien ©lieber 
biblbirt/ nnb 
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b) ©r&fen, weldje mit x burdj ©toifton ba> 
bunben jtnb/ werben bawn getrennt/ wenn man 
fic in jenem ©liebe/ wo fie alö 1 2>i»iforen ober 
Sflenner wrfommen/ weglast/ wäbrenb man §u- 
öleid) Damit alle übrigen ©lieber ber ©leic&ung 
raultipltctrt. 

$t ijt ba&er }. 8. in ber ©leidjnn« 4x = ioo 
4. 48/ ober ax = b + c bie ©roge^x zr 1 °% 

+ *% zz 25 + 12 zz 37/ nnb x — 7 + 7 — 

b -4- c 
— a * 

€6en fo «t in ber ©tetc&nna ^ zz 12 .+ 5, 

ober - — m + n bie nnbefannte ©rofie x zz 

12 X 4 + 5 X 4 — 48 + 20 ZZ 68/ «nb xZZ 
a X »» T n X a — am an * 

A) ©rnnb be« «Berfa&ren* in Stbfic&t anf 
bie mit x bureb ÜJlnttipücation »erbnn- 
benen ©rofjen. 

1) JDen «caebenen ©leicbttnaen «emäfi ift 

4x = 100 + 48/ Ober ax Z b + c, 

2) ©teiebe« mit ©leidjem biwbitt siebt triebet 
©leiebeö/ man fege alfo bie mit x bnreb OTulttplica* 
tion »etbunbene ©röfc ftcb felbft gleicb / «nb bioibire 
beiberfeitd : . , 

4x — 100 + 48, Ober ax ZZ b + c 
4 ZZ 4 . a Z- a 

ZZ 25 + 12 x — a^a 

•—37/ b -f- c 



uigmze 
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B) ©ftinb be$ «Berfö^tetiö in tfftfi$t auf 
bie mit x bun* S>it>tfton Detbuntxneti 

©räjjen. 

i> i =r 12 -f 5/ ober y — m + n 

2) 4—4 t a — a 

alfoijlx— 12X4+5X4 xZJXm+aXa 
= 48+20—68/ — am-J-an. 

» 

* 

§. 98. 

Aufgabe, jebe gegebene einfache ©teicbuna 
mit einer unbefanten ©röüe aufjutofen. 

5l«f!6futtfl: 

1) Sff unbefannte ©rojle mit einet* ße» 
fannten ©rojje burd> JDiotfion oerbunben (§. 95. d.)/ 
fo trenne man jie baoon burd) SJlultfplication 

<§. 97. b.). 

2) <Durtf) ba$ SranSponiren (§. 96. 1. 3«Q 
Bringe man alle ©lieber/ weifte bie unbefannte 
©rofle enthalten/ auf eine/ unb jene ©lieber/ bie 
aus beteten ©rojjen bejie&en/ auf bie anbere 
eeite. 

3) SJtan bringe ade Goefficienten ber un6e» 
rannten ©rofje/ bie bamit burd) SKultiplieattoit 
t>erbunben ftnb/ in eine ©umme/ b. i./ man lofe 
bie auf jener 6eite/ wo x tfe&t/ oorfommenbe au» 
fammengefefcte ©rojje in Saetoren auf (§. 87» 
IV.); erljält man jefct für x einen negativen 
Süßertö/ fo »eranbere man alle 3«^» (§. 96. 
II- 3uQ/ unb btoibire enblicb mit bem mit x burd) 
SHultiplication perbunbenen Factor/ inbem man i&n 
auf ber erjten (Seite wegist/ unb bie jwe»fe 6eitc 



ber ©(eimung, fomit alle auf t)cr anbeten 6eiK 
ber ©leimuna fteßenben ©lieber baimt biioibirt. 

4) 3ur $robe fc&e man anffatt x feen cjefuit* 
benen 28crt&, eä muffen , im 5aüe feie SRedmung 
rtefttta ift, bie beiben 6eiten ber ©leidrang wieber 
einanber glettf) fenn (I. $, iO.Nro. io,). 

95e»fpiel: 
(Eö f«9 bie ©leiebuno; gege&eti „x + '/*x + y,x 

= 44.« 

9tuftifuna: 

1) 2Seit 7*x = | (i. §. 45. a. trab §. 79. »em. 

»0» II.)/ fo ift 2 mit x bureb SMoifton »erbunben, 
man trenne alfo aflererft 2 von x burcf> SDlultiptica* 
tior./ »obureb biefer 23rueb »erfdjnmibet, unb »erfahre 

bann eben fo benm fola.enben JBruc&e y s x man 
erbält bann biefe ©leiebunflen : 

x + %x + = 44, 
2x + x + 2 /sx =± 88, «nb 
6x + 3x + 2x = 264; 

2) OTan I6fe bie erfte 6eite ber ©leie&una. in &ac« 
toren auf, ober roaö bequemer ifl, weil man bier rotrf» 
lieg abbiren fann , man abbire alle ©lieber ber erilen 
©eite : 

6x + 3x + 2x rr 264 
(6 + 3 + 2) x = 264 
llx — 264 

3) «Beil (6 + 3 + 2), ober turjer Ii burefc 
«Dlultiplieatton mit x »erbunben i(i, fo trenne man 
biefen gaetor von x bureb 2>i»i|ion : 

llx — 264 

x = 26 y„ =24. 
$ r o b e : 

Sfaftatt x fege man in ber anfand gegebenen 
©iei$unfl ben aefunbenen Sffiertb / fomit 24 , unb e* 

mujj, 
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; «ttfi/ im ftatte fein fte&fer gemac&t Worten ffr We g* 
gebene ©letcbung bleiben: 

x = 24, y 2 x = 12, y»x = 8, 

«Ifotft x + %x + V,x = 24 + 12 + 8 = 44; 

tt>eßt>ar6 bie »orgenommene SCnflofung richtig ijt, weit 
fonft x + %x + y,x sticht ber 3a&t 44 gleich 
ftp Monte. 

§. 99. 

(giftige »enfptele ittr Uebnng. 

I. 

Son einem feinblicben Äorp$ ftnb nur looo 9D?ann 
gerettet worben , ein ©rittet beflfel&en (lieb tobt auf 
lern <5d)iad)tfeli>e / unb ein Viertel ba»on würbe ja 
Äriegögefangenen gemacht. Sie ftarf war baö Äorp*/ 
wie jabiretefc bie Sobten/ unb wie viele würben ge- 
fangen ? 

91 n f l i f u n g : 

1) 2>a« ganje Äorp« fen = x, bann ift bie 9tn- 

ia$t ber lobten = l M = 7/ tinb bie Slnia&I bep 

©efangenen = = «p 

2) Me Steile sufammen geben bau (Sange (I. $. 10. 
Nro. 2.), baber er&ält man biefe ®leic&ung, wo x auf 
folgenbe Seife gefunben wirb: 

x = ^+7-+ 1000/ man bebe benerflenfcrncfr anf. 

3x 

3x = x + — -f- 3000/ eben fo ben jwenten, 

4 



12x = 4x 
12x = 7x 



3x + 12000/ man a&birc ttiiflid)/ 
; 12000/ man traneponw 7x, 
12x — 7x = 12000/ man fubtra&ire ttntfltc&/ 
Sx = 12000, man fce&c frengaetw 5 auf/ 
12000 

x = i-j— = 2400. 

«unbfrtue'* £efcr6uä HI. CTeit. < 15 
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$aß Xotvi war alfe 24oo<D?ann tfarf, tieSin ja&t Ut Zol* 

x 2400 

ten Relief fi<* auf V»« = — = — — = 800, unt fcte 

x 2400 

Ut (Befangenen auf %x = ^- =— £- = 6009J?amt. 

^ r o 0 e : 

9Ratt fe$e in fcer ©leicfjutta, anftatt ter unfcefann* 
ten ©röfie x J»<n nun Mannten SBertfc, nnb eß muf- 
fen/ int Säße tie JRedjnuna. richtig i\t, t>it teifcen Stuß» 
trüefe wteter einander gleiß fenn: 
x = y s x + %x + looo, unt 

2400 , 2400 , 
2400 = — j~ — j- + 1000 

es 800 + 600 + 1000 = 2400. 

II. 

€in S3ot&e maßt tägltcn 4 teilen , eß wirb ipm 
uacf> 10 Sagen »otn namlidjen Orte auß uni> auf 
bem nämlic&en SBege ein anderer nae&gefe&icft , ber 
täglich 5 Weilen jurüef legt ; wann wirb tiefer ten er« 
(leren einölen? 

SCttftöftttta: 

l) SJlan Sejiimme nae& ber einfachen SRegelbetri, 
wie »iele «Weilen ber erfie 95»t»e in tiefen io Sagen 
fenon jurueflegte, unt> in ber gefuebten Seit x nocf> 
jurutflegen wirb, wie aueö, wie »iele «Weilen ber swente 
in bev 3«it x jurucflegt: 



SB. y 


10 Z. 


SOJ. z 


X 


%, 


9)?. 


U 




Z. l 


4 a». 


t. i 


4 


SS». 


£. 


1 


5 9B # 



y =40 SWetlett/ z = 4x«di. u — 5x2jf. 
2) «Betin DetDe in Der SBorauflfefcunö/ Dag fte w>m 
tiämlicben Dm ausgegangen ftnb/ Den nimltc&en SBcg 
jurötfgetegt taten/ fo werten fte bepfammen feijn, Da* 
Der ertflt man tiefe ©(eic&nnfl, too Dann Die x £aac 
gefuept roerDen 

ä° ~ 4x = 5x ' mart tratl *PMto 

»»rt Der wepte Den erjten einölen. 
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$ r » 6 e : 

l) ©er t erjie 8$»tpe tat fc&on jutn SJorauJ 40 
SJleilen jurucfgercgt, uni> legt in 40 Sagen 160 Spel- 
len jurütf , er (>at alfo im ©anjen «inen SBeg von 
200 OTeilen jurucfgelegt. 

t 2) ©er jmeute legt in 40 Sagen 200 teilen ju- 
tttcf , er bat alfo au* einen SfBtfl »on 200 teilen ge* 
tnac&t; »eftytö bie frier angeheilte 25ere#nung richtig ift 

III. 

• * 

Sine Herfen »erfauft auf bem «fllarfte 
i) bie £alfte tyrer euer uni> nocp ein balbe* So 

, 2) ferner gtebt flc bann wieber bie £dlft« »er 
jefct noep übrigen £»er 1 unb ein fralbe« bin; 

3) enblicp »erfanft fte abermal bie £alfte ber im 
twcp übrigen <*uer fammt einem balben baju / unb e* 
»leibt ibr julefct nocp ein @» übrig. 

ift nun bie grage, wie »tele euer bat tiefe 
$erfon auf ben «Warft gebraut/ nnb wieviel bat fie 
jebeömal »erlauft? 

V n f 1 1 f o » g: 

1) feuen bie auf ben SWarft gebrachten ©»er 
= x, fo würben baö erjiemal an @»ern »erlauft 
V a x -j- y 4/ »egpalb bleibt nun n»eb übrig x — y 2 x — yi ; 

2) ba»on würbe bie Wülfte unb baju ein patbe* 
©p »erfauft , fomit Vix — %x — % + Vi; e« 
bleibt alfo/ wenn man bie febon »erfauften fubtrafrirt/ 
«0* übrig x — y a x — Vi — Vix + %x -f % 
— vi; 

3) S)a»on würbe abermal bie £älfte mit einem 
falben g» »erfauft/ fomit Vix — vix — % y 4 x 
+ Vax + % _ Vi + y» ; 

4; baö julefct übrig gebliebene <S» mit »er 6nmme 
aller »erfauften €»er giebt bie (Summe ber auf ben 
Sttarft gebrachten/ b.b./ 

15* 



2) Vi* — Vi» — % + % 

3) y aX — %x — % — %x + %x -f % — «/« + % 

unb bann -j-J 

wepbalb Vax — %x + % _ V* + %x + V 8 + 1 =x ; 

5) «Man pebe ben legten »rucfc Vi juerft auf/ 
»eil fein «Kenn« burdj alle übrigen teilbar tfl / man 
«rbalt : 

12x — 6x-fl2 — 6 + x +1 + 8 = 8x; 

6) «Ulan »erfleinere/ inbem man wtrflicl» atttrt unb 
fubtra&irt/ unb tranöponire bann 7x, man erhalt; 

7x + 15 = 8x 

15 = 8x — 7x = x. 

»urben atfo 15 ®n« anf ben OTarft gebracht; 
»nb ba« erflemat "/» Vi = 7 Vi -f %= 8 Soer/ 
Da* jmenmal/ ba ie$t noc& 7 übrta finb/ % -f- % 
= 3 Vi + Vi — 4, nnb ba* brittemal, ba ießt noeb 
3 übria, finb , % + % = l •/» -f % = 2 ®*t 
»erfauft. 

$ t D Ü C 

1) "/4+V4=7Vi + Vi=8, <d bleiben noe&7 übria/ 

2) V« -f Vi = 3 Vi + V« = 4, eö bleiben noefc 3 übrig/ 

3) »/, + Vi = l Vi + Vi =-2/ efl bleibt jtggj 1 übrig ; 

>ic flanje ©nmme =144-1 = 15. 

»ttmetfimg: JOet £ebrer tft Hut* Me ®leitfjun«en Cn betr 
©tanb verfemt/ feine ©cfculec Die febonftrn unb interejfan» 
teilen »uffioben, rooju auefc Die im H. £6eife onoefubr. 
ten ©eufpicle itt auiaattonä . gtfge I at66«n, auflöfen 
tu (äffen. SRan ftnbet folcfce Söcofpteie ber stetige na* 
in allen matpemattfefoen Söerfen, wo bie S5ucf)(iabente(6» 
nuna »ot«etroaen Wieb / »orjuglid) in jenen bttf Jbetr» 
JJrofeffor« SBtÄnbel. 
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in. $ a u p t M cf . 

5Dic ßeragefimalbrücfje fammt einem Jfaljange/ 
welcher ba$ 2Raaß * ®en>id)t * unb SJlunj* 
6nj?em ber alten Horner; ©rieften unb Hebräer/ 
wie aud) bic in wrfe&iebenen £dnbern ublif&en 
SRaajje unb ®ewtd)te enthalt. 



I. 

SSorldufige (Srndrungen unb Aufgaben 
in 2lbfirf)t auf bie 6eragefimalbt«^e. 

§. 100. 
erftdrunge«. 

*) ©eragefimarbrue&e/ feebiigtbeilige 
SBruc&e ober 6epagefttn<iten (Fractione» aexa- 
gesimaies) »erben jene SJrücbe genannt/ wefdje junt 
Kenner bie 3abt 60/ ober ein Sürbe »on 60 mit ei* 
nem janjen pofuioen <£rponenten bo&en (H. §. 4. c) ; 

. Ä £ 5_ _7_ _ 7 ■ 

■* 60 ' 60* ~" 3600 ' 60* — 216000 ,f ' 

55iefe SJrucbe boben ibren Stufen bei) SJerecbnung 
ber Seit/ ober ber ©rabe eineö Sirfel&ogenö/ roeßbalb 
fte bet) ajironotmfcbfn unb ebronologtfdjen Serecbnun* 
gen mit SJortbeif bentifct werben tonnen. 

wirb ndmtieb bie etnnbe in 60 Minuten/ eine 
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Witiute in 60 ©eennben/ nnb eine ©eennbe in 60 
$erjen eingeteilt (I. §. 87.); eben fo wirb anc& ein 
©rab, berer bie flanj« Äretölinie 36o bat, in 60 9)li« 
nnten , l «Dünute in 6o ©eeunben / nnb bie ©eeunbe 
in 60 Sergen einarbeitet (I. §. 86.). 

b) £Die ©erageftmalbrucbe f&nnten gan$ tote ge< 
meine SBrudje gefdlrieben werben/ inbeffen wäre aber 
biefe* s« mubfam: man bat baber eine furjere 95 u 
jete&nungfiweife ber ©eragefimalen bur* £«fe 
ber negatwen Opponenten eingefiibrt/ »oben bie Sien, 
«er gewöbnlicb wegbleiben/ nnb wie ben ben ©etimal* 
belieben fcfjon »erftanben werben. 
<?ö ift baber bem ©efagten gemajj 

«) i üRinute — gjj ©tunbe r lX^z 

i x 60-« — i-« (5.77. 3«f.i"0; 

*) i ©eennbe zz± Minute = ©tunbe 

•> 1 * er » e = ^^^--60760*®^ = 

60.60.60 = 6F = 1 X 65* = 

1 X 60- s ri- ! ; 

«*) i etnnbe — ^ ©tunbe = l x 6o° = i°; 
«) 1 ©e&otf / b. i. ; 60 ©tunben — l X 6o = l'. 
Um beöwißen wirb nat&ftebenbe SRei&e fo aelefen : 

28», 7°/ 54-', 29- a / 34-* 

ad&t unb jwaniig ©c&otfe »on 6tunben (ober ©raben)/ 
7 ©tunben (ober ©rabe), 54 {Minuten, 29 ©ecuu. 
ben/ 34 Serjen. 

3n etnaifferigen Sabfen pflegt man öfter« no# *ur 

&S5L < %J tai ^««««Jwfceen / bmit burebau* jwe»- 
Sablen erfebeinen; j. 23. 

08-*/ IS— 2 . 34—«, -09— 4 
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c) ©er allgemeine Sluöbrucf eine« jebe» 

a 

Cejcagtmalbruche* ift bemnach r^p = a x 60" 

rr a _,n , wo bie 3abt 60 aW Urgr5#€ «um «gart* 
t>en Srponentcn bin gebaut werben mujj. 

d) «Tie ben ben ©eragefimalen an ber 6telle ber 
tlrgrofien oorfommenben 3abl<u ftnb eigentlich nur bie 
ßoeffictenten ber ^otenjen oon 60/ woju bie 
techtö oben mit bent 3<ichen (— ) jlebenben Sablen 
bie negatioen Gtyonenten ftnb; j. S5. 5-* brutft/ im 

Jfalle vom 3eitmaajie bie SRebe iuV ©tunben au«/ 

* 48 

ttnb 48-* bejeic&net 7776ooooo ©ttmben/ inbem 

$-* ZT 5 X 60-* = 5 X = 5 X 1 



60» ' 60.60 

5 / «nb 48- s ■= 48 X 60-» — 48 X 1 



— 3600' w " v TO — ~ ~ . — ~ 60* 

1 ' 48 

— 48 X 60 . 60 . 60 . 60 . 60 — 777600000 etttW * 

e) ©leid&wie jene Tötensen gleichartig genannt 
»erben, welche gleiche Urgr6gen unb gleiche grponcn- 
ten baben / eben fo werben auch bie 6efagcftmalett/ 
tnbem fte immerhin 60 jur Urgröge haben/ gleich* 
artig genannt/ wenn fte ben nämlichen Srponenten 
haben; baben »erftebt eö ftch oon felbtf / baß ftch bie 
gleichartigen eepageftmalen jeberjeit entweber auf bie 
Gintheilung ber 3eit/ ober auf bie eintheilung ber 
Äreißlinie bejiehen muffen ; ijt §. 95. »om 3<ttmaaßc 
bie Siebe/ fo ftnb bie ©eragejimalen 24-* unb 

— 36- 1 gleichartig/ tnbem + 24- 1 zz + 24 

X 60-S unb — 36- 1 - - 36 X 60-'/ WO 

nun biefe «JJotenjen bie nämliche Urgröße 60 unb ben 
nämlichen ©rponenten haben / wäbrenb bie 8ef» 
eben (+ unb — ), unb bie ßoefftcientett 24 unb 36 
»erfchieben ftnb. 



tttmofutigi i) Setrarttet man tte ©ejageftmalen all 
gemeine ©rucbe, unD bringt man Dabep Da^jentge in 9n* 
«. wenbung , wa* im I. Zbnit $. 78. von Dm benannten 
3a6lrit gefaqt würbe , fo f 6nnen jene ©eraaefimalen, Die 
ftd) aOe auf Dal geitmaafi/ ober Die Äreiölinie bejte&en, 
gleichartig, unb ; im Salle fte gleiche Crponenten {ja* 
Den, fomft ©ruetje von gleiten Zennern ftnö, g leih- 
st am ig aenannt werben. 

2) ©ian tmi§ ficft wobt in Bebt nehmen/ Dag man bep 
Den ©ejagefimalcn j* »♦ Den auiDrucf 24-* ntd&t in 

Dem ©inne nebmc, all wenn 24"- 2 = -~ ($, 77# 
III. gufO; intern Ün 24""* fo Diel ift all 

£ I 24 

«4 X 60- =24 x — = — ti a Der Äörjc wc* 

60 60 

gen Die Urgrife lo qewibnlicb tticfct angetrieben, unD 
be&balb beo ©eragcflmalbtüt&en oerftanben werben mug, 

3) £al $wtfd>en Den einzelnen ßrDnungen Der @e>;a- 
geftmalen gefeftte (Eomma ift nur Der Äur|e wegen anftatt 
Del abbitionljeit&eni (+) eingcf&brt worben; Dabet tft 

|. ». 4°#o$^Sa6- Ä =4 0 +o 5 - 1 + 36-*. 
Stemmt aber Dal €omma arctfcfcen Den einzelnen Ziffern 
Der nSmlicften ßrbnung Der ©eraaefimalen oor , fo muff 
cl in Dem beo Den JDecitnalbrücben angegebenen ©inne 
genommen werben; |. 9&. Der ©erageßmalbrucb 4, $— * 
DrucFt 4 aanjr ©ecunben unD ? 3ebntel Derfelben/ o&c» 
furjer ,,4 ganje $ ge&entel ©ecunben aul, 

4) £t* bier votfommenben negativen Opponenten wer* 
Den manchmal autfc mit r6mtfd)en giffern, Die man recfctl 
öben binfefcreibt, begetebnet ; Daber fann f* ©♦ anfratt „7 0 / 
^rT*' ^r*' I8 ~* «M&tffiWrtw »etDen »7/ 44I/ 

KufgaBe/ eine» eeFa^eftmarJrtt* itt etttett 
attt>ereti ©e^agefimalbru* niedrer Ork 
. tuttfl itt &er»att&eltu 

Viflifiig: 

O Seit 6e» «ejjaöejtmale» We 3a$t 60 fm* 
gafittj bie 9leDucHon^a(;l iff (I. §. 78. f.), unb 
&o&ere etafritw auf «ieiwe *u «towfrw fim> 
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<L §. 78. g.)/ fo »erfahre man, um tiefe 3fofea6e 
aufjutöfen, nae& Den im I. löeile im $. 90. A. 
tinb §. 91. A. aufgeteilten Siegeln/ tnbem man im 
mexfyn, um 2&etle ber niebriqeren Örbnung )u er» 
galten/ mit ber SlebuctionöjaOl 60 muittpüeirt. 

2) Sejtebt baS }u rebtieirenbe Oanje auö meb» 
reren tlnteradt&eilunaett/ fo mutf man ju bem je* 
beömaligen ^robuete Die fdjon oor&anbenen <£in(jei» 
ten Der nämlteben £>rbnung abbiren. 

I. 95 e » f 0 i e I : 
$flan foü 12- 1 b. l, 12 «Minuten auf ©eeunDen/ 
unD bann auf Wersen rebueiren/ unb fomit Den SSertb 
biefe$ ©eragefimalbrucbeö in einem anbern SSrucbe 
autfbrücfen/ wo Die Utaroge 60 jum grponenten Die 
3api C- 2 )/ «nD (~ s ) befommt. 

Xnffofung: 

1) 9Ran multiplieire 12 mit 60/ man aUU 720, 
Dabee ifl 12- 1 = 720- 2 , D. i./ 12 «Dünnten geben 
720 6eeunDen. 

2) ©ie Sa&i 720 mnltiplieire man wieber mit 60, 
man erpäit 43200, Da&erift i 2- 1 — 720- 2 z= 43200- *, 
b. 12 Minuten geben auc& 43200 Zcncn, 

SM nämliebe JRefuitat/ wie man offenbar ftebt, 
etbdtt man , wenn man nae& Den im 1. Xpeile aufae- 
fteUten SReDuettonöregeln »erfäprt, nnD man fiep an- 
ftatt Der negatioen Opponenten (-*, - s , -•) fcer 
Benennungen/ „«ÜJinnten/ ©ecunDen/ Serjen" beDtent/ 
inDem 12 «Minuten x 60 — 720 ©ecunDen/ unD720 
6ee. x 60 = 43200 Serien, wegpalb 12 «Minuten 
— 720 ©er. — 43200 Serien. 

83 e w e i $ : 

1) Sine Orofe bleibt nnoeränbert, wenn man 1te 
mit Der nämtiepen 3apl multiplicirt nnD DiPiDtrt (i. 
S. 63. Ji. 3nf.>. 

2) «in «ProDuct wirD mit einer ganjen 3a&t mnf* 
tiplieirt ober. DioiDtrt/ wenn man nur einen Factor 
multiplicirt ober Dioibirt/ unD Den anberen, : wieber 
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nnöeränbert «W gactor benfeftt (§. 53. VI. 2ebrf. mib 
iL 3uf.). 

3) Stensen »on aleidjen Uror&fkn werten bi»i* 
birt, wenn man ben epponenten bej 3>iwfot« »on iu 
«cm bc$ SUöibenb« fubtrabirt (§.77. 1. 3uf.). < 

JDflber ift 12- 4 = 12 X 60- 1 = 12 X 60- 1 

V< «V« — 12 . 60 X 60- 1 : 60 = 720X 60- 1 : 
60 = 720" X 60-* = 720-*, ttnb 720"* = 720 
X 60-* = 720 X 60-* X «%> = 720 . 60 
X 60-* : 60 rr 43200 X 60-« : 60 = 43200 
x 60-* = 43200- 5 , WetJ&alb attCb <I. §. 10. Nro.4.) 
12-' = 43200- 8 . 

S©eit aleicbartiae Stensen baburch abbtrt werben; 
baf man tbre Goefficicnten in eine Önntme brinat 
n 75. a. «nb b.), fo erbätt man, tm Salle 
tiefe ©eraaeftmatcn „5°, 16-*, 097*, 20-» auf bte 
biet wtfomwenben (Sin&eiten ber ntebrta.ften Orbnung. 
ju rebuciren fmb , folgenbe Stefnttate : 

1) 5° = 300- S inbem 5° — & X 6o° — S 

X 600 X 6 %> = 5 . 60 X 60° i ,60 = 300 
X 60- 1 — 300-', «ttb ttlfO 300- 1 + 16- 1 — 

31 6-»; 

2) 316- 1 = 18960-*, inbem 316— 1 == 316 X 
60 -« X 6 %o = 18960 X 60-* = 18960-*, «nb 
fomit 18960-* + 09-* = 18969-*; 

3) 18969-* = H38140- 8 , inbem 1S969-* = 

18969 X 60-* = 18969 X 60- * X «%» «. 

1138140- 5 , nnb baber 1138140-« + ^ = 
H38168- 8 ; roefj&alb nnn 5°, 16-*/ 09- , 28 

— 1138l68- s . 

SBetfabtt man, inbem bie eeraßeumalen wie 6e* 
nannte Sabten betrachtet werben , nacb ben tm J. 
Sbeite be» ben SRebuctionen aufhellten Siegeln , W 
etb&ft man, im Salle bie in biefem Sbeile bem $. 91. 
beifügte Stumerfuna benüfct wirb, ba* nätnltcbe 
SRefuttat: 
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m #• 

X « 

S 6t. ob. ©r. 316 3Win. 18969 6ec. 

X 60 X 60 - X 60 

300 Minuten 18960 6ee. ii38i40Xer§. 
4- 16 SPU miten + 9 6 ee. -f 28g tr}. 

316 aJlinUKtt 18969 See. 113S16Sj«a. 

geben aifo 5 ©tunben (ober (Statt) 16 Minu- 
ten 9 6ecunt>en unb 28 Serjett ttacb wrgenommenet 
«Rebuction H38168 Serjen / b. b., 5°, 16- 1 , 09-*, 

28-* = 1138168-'. , 

$. 102. 

Aufgabe/ einen öeragefimaibrucb in einen 
anbeten ©eragefimalbrucu boberer Orb« 

nung au oerroanbeln. 

SluHöfuna.: 

$lu$ ien im vorigen §. angeführten ©runben 
flefc&ie&t bie Slufl&funa, biefer Aufgabe nad) ben im 
I. J&eüe im §. 90. B. unb $.91. B. aufgeliett* 
ten Siegeln; inbem man immerhin/ um 6eragejt* 
malen i&oöerer Örtmung ju ehalten/ mit ber SKe» 
fcuctionfya&l 60 bibibirt. 

8 t 9 f p i e 1 1 

6$ fott ber 6erageitmali>rud> I2*ooo.ooo- S auf 
jenen SJrucb boberer Örbnung tebucitt werben, 
auf ben man ibn ju rebuciren im @tanbe tft. 

.Änflofung: 

1) SWan bfoibire l2'OOO.ooo mit 6o, man erpdrt 
200000; baber ijt i2'OOO.ooo- $ = 200000-*, b. U ( 
12*000.000 Serien geben 200000 eecunben; 

2) bieSabl 200000 bioibtre man mit 60/ man er« 
bdlt 3333 jum Quotienten/ unb 20 jum Hefte/ baber 

ijl 200000-* = 3333-' + 20-* / b. b. / 200000 

©eeunbeu geben 3333 SWinut. 20 Secunben; enblicfc 

3) 3333 biuibire man wieber mit 60/ man erbäit 
55 jum Quotienten, unb 33 jum Sterte/ baber ijl 3333- 1 

-|- 20-* = 55° + 33-' +20-*, b. 3333 Wu 



• 1» 
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nuten 20 ©ecttnb* fle&cn SS 6tunbett (ober ©rabe) 
33 OTirnu. urtb 20 (Secunben; irooo.ooo Setzen 
ttn alfo 55 ©tunben (ober ®rabe) 33 OTimttett 20 
<5ccunben tmb feine b. oo Serjen/ ober 12'oöaooo— 1 

= 55°/ 33- 1 , 20-*/ 00~ s . 

95 e w e i ö : 

9(uö ben BcDttt ©weife t>eö »otfyen §. Jen Nro. 
4, 2, unt> 3 angeführten @rüni>en ift 

1) 12'000.000— * = 12'000.000 X 60—» = 
12*000.000 X 60-» X *%> — 12-000.000 X 60-*: 
60 = (12000000 : 60) X 60~* = 200000 X 60-» 

= 200000- 2 ; 

2) 200000-* = 200000 X 60-» = 200000 
X 60-* X = 200000 X 60-* : 60 = 

(200000 J 60) X 60- 1 = (3333 + ff) X 60-' 

= 3333 X 60- 1 + ~ = 3333 X 60- 1 + 20 
X 60-* ZZ 3333- 1 + 20-*; 

3) 3333 - 1 = 3333 X 60- 1 =3333 X 60—« 
60 

X73- = 3333 X 60° : 60 = (3333 : 60) 

X 60° = Qs + ^) X 60* = 55 X 60» 

•»3 

+ ^- = 55 X 60° + 33X 60- 1 = 55°+ 33-', 

fca&er ijl auc& 3333-* -f- 20-* = 55° -f- 33-« 

+ 20-*, totfötib 12'00O.O0O- s = 55° + 33-« 
+ 20-* + 00-» = 55°, 33- 1 , 20-*/ 00-». 
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II. 

$ie oier SRec&nungSarten mit Öetagc» 

fimaien. 

§. 103. » , 

Siegel tcr 9t^bitiott. 

1) 9Han företbe i>ic gleichartigen 6ej;agejiitta» 
!en ber Ordnung nach unter einander / jiehe eine 
»nie, unb fange jur Siebten ben ber niebrigften 
Crbnung bfc Slbbitton an; 
" 2) 0o oft bie «partialfummen 60, b. <., ein« 
Seiten ber nächftfjoheren örbnung entgolten, fo 
wirb mit 60 btofbirt, wo bann ber SRejt an bie 
vorige ötefle getrieben , unb ber erhaltene &uo» 
tient ju ben mit i&m gleichartigen einleiten ge» 
jä&let wirb. 

$ i d f p i*e Ii 

eum>\ 46°, 28-«, 44-*, 04-» 

man->i8°, 12-*, 40-*, 24-» 
ben / 16°, 04-', 03-», 18-» 

enmmt — i l , 20°, 4S- 1 , 27-*, 46-*. . 

anmerftutgt SRit 60 (ann febr bequem rebucirt »erbeut 
man fagt |. 'S. beg ben bier voefommenben ©ecunbm 
„3 unb 4 ijl 7/ man (treibt olfo 7 reebt« an bie ©ttUe 
ber @< cunbrn, ferner »4 unb 4 siebt 8 }ur ©umme, 6 itt 
8 aebt 1 mal, man fd>reibt alfo ben 9U(t 2 Itnfö an bie 
©teile ber ©ecunben , nnb jAf>lt ben Quotienten 1 all 
eine na4)(t&6&ere €in&eit jn ben Minuten. 

S. 104. 

Siegel ber ©u&traetion. 

1) SEKan fd)ret&e fo ben 6ubtra&enb unter bett 
Sfttnuenb, oafj bie gleichartigen öeragejimalen un* 
ter einanber ju ftehen fommen, siehe unten eine 
ßinie, unb fange bie 6u&traction jur fechten oep 
i>er niebrigften iOrbnung an. 
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2) 3ft einmal ber 6u6tra&enb jh grojj, fo tnU 
kirn man eine (Slnöeit ber nä<t)ftbo(jeren Orb* 
nun<)/ rebucire biefe auf bie nddjtfnieberen (Sinljei* 
ten, unb abbire baju , bevor man bie (Subtractton 
vornimmt/ bie im SWnuenb wrfommenben gletcb* 
artigen (Sinbeiten. 

3) $ef)len im SBinuenb bie niedrigeren Orb* 
nungen ganj, fo entlegne man eine (Sinbeit ber (jocf)* 
ften Örbnung, unb oert&eile biefelbe fo, fcafi man 
ben allen Otbnungen absieben (ann. 

I. » e b f P i e t : 

«Otinuenb 48°, 36-', 08-*, 18-* 
@ubtraben b 30°/ 40-' , 18-*, 12-» 

M = 17°/ 55- 1 , 50-*, 6-«. 

II. » tv f 9 i e i t 

©ine Sinfterntfj begann um 10 Übt-, 56 Minuten, 
48 eeeunben, 17 Jtcrjcn borgend, unb enbete um 3 
«br Slacbmittaflö; wie lange batte fie flebauert? 

5lufl6fung: 

SSeil bier ber QJUnuenb nur auö 15 6tunben (in* 
bem Die Dritte 6tnnbe Stacbmittagö von. OTitternacbt 
an bie i5te ift) beliebt/ fo fcbreibe man 14°, 59— », 
59-*, 60- s anftatt 15 6tunben, ba eine ©tunbe 59 
fl)?in. ^9 6ee unb 60 £crjen bat: 

OTinuenb 14°, 59- 1 , 59-*, 60-« 
6ubtrabe nb 10°, 56- 1 , 4s-*/ 17-» 

gtetf = 4°, 03- 1 , 1t- 1 / 43- s . 

©iefe Sinffer nifi Dauerte bemnacb 4 6tunk 3 «Win. 
41 eec. unb 43 Serien. 

$. 105, 

©runb beö Söerfabrenö in Widjt auf bie 
Slbbttion unb 6ubtraetion. 

a) »etraebtet man bie «Serafleftmalen aW $oten« 
jen, fo »erben biefelben bureb bie bier anflegebene 
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SJerfaprungftveife ben ben ben ^otenjen aufgefaßten 
«Regeln gemäß abbirt/ unb »on einander fübtra^ivt 
(J. 75. unb 76.). 

b) SSetracntet man fie «IS gemeine 23ruc&e/ fo bat 
man / intern Die gleichartigen 6eragefimalen unter ein» 
auber getrieben würben/ 2$rucfoe von gleichen Sten» 
nern baburcb abbirt unb fubtrabirt/ bat man ibrc 
Säbler abbirte/ ober von einanber fubtrapirte/ »ab» 
tenb ber 6umme ober bem Stelle wieber ber vorige, 
Stenner gegeben »urbe (n §. 24. unb 29.). 

c) «Serben enblicb antlatt ber negativen Opponen- 
ten bie geborigen Benennungen angetrieben/ fo ge» 
feftiebt/ im Säße man ben bier aufgefüllten Stegein 
gemäß »erfä&rt; bie Slbbition nnb @ubtraction nach 
ben ben ben benannten 3«bttn gegebenen SSorfcbriften 
(I. §. 96. unb 98.). 

v 5. 106. 
Siegeln ber «Dtultiplieation. 

a) 6int> 6erageftmalen mit einer ungenannten 
Safil ju multipliciren / fo verfaßte man nad) oetf 
im I. Ifieile S. 101. aufgehellten Siegeln. 

b) $at man 6erageftmalen mit einer unb> 
nannten 3a5t/ weldje 25ecimalcn ne» fid) fuört, 
ju multipliciren/ fo rebucire man t>en SDtultiplicanb 
nad) §. 101. auf bie in bemfeloen oorfommenben 
einleiten ber niebrtgflen Örbnung/. multiplicire 
bann nad) ben ben ben 2)ecimal6rudjen aufgejlefl* 
ten Siegeln/ unb rebucire baä erfialtene $robucr 
roleber nad) S5orfd)rift be$ §. 102. anf We (£in(jei* 
ten Ijofierer Örbnung. 

c) ^»at man ejtbttd) 6eraaeftmalen mit 6era* 
gefimalen ju multipticiren/ fo betiadjte man fle alt 
^otenjen mit negativen (Srponenten/ unb »erfahre 
bann nad) ben bep ben ^otenjen aufgeftelttm Sie» 
flefo CS. 80.^ 
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$ie ttwa Benoteten SRebuctfonett aefdjeflen crff 
im Jotalprobticte nad) Im im §. 102. aufgefaß* 
tett Siegeln. 

. L 95 e« fp tt t: 

93on einem OTonbetfpiertel bitf jum anberen »er* 
fließen 7 Sag, 9°/ n-*, oo- 2 , 4S- 8 ; wie lange 
baue« eine «unation, unb wie lange dauern 12 2una- 
tionen, b. i., ein SOTonbenjabr ? 

Stuflöfung: 

SSeil eine Sunation 4 giertet bat, fo ntuf man 
mit 4 multipliciren , unb weit ein «Diontenjabr 12 
Sunationen bat/ fo muß bann baö erbaltene Sßrobuet 
mit 12 multiplitirt werben: 

«Blnltiplieanb 7Z. 9°, 11-'/ 00-*, 45-« 
2J?ultiplicator X 4 

. ^robuet = 28 2. 36°, 44 -',00- 2 , 180-« 

= 29 2. 12°, 44-', 3- 2 . 

Sine Sunation betragt atfo 29 2. 12 etunb. 44 
Silin. 3 6ecunben. 

2) SDlutttplitanb 29 2. 12°, 44-», 3-» 
SKultiplicator X 12 

SDrobuet = 348 2. 144°, S28- 1 , 3Ö- 2 

= 354 2 8°, 48-», 36-*. 

Sin (ölonbeniabr betragt atfo 354 Sag 8 ©tnnb. 
48 9Nin., unb 36 6eeunben. 

II. 95 e 9 f 9 i 1 1 1 
<£* fofl 4°, 38- 1 , 12- 2 , 07-» mit 4,5 mnfti- 
ylieirt werben. 

a u f t b f tt n g: 
D 3n ©emag&eit be* §. ioi. i|i 4°, 38-', 12-*, 

07- 3 = 1001 527-*. 

2) 9tat& ber bei) ben Seeimal&rflcben aufgehellten 
SDlultiplicationöregel tft 1001527-* X 4,5 = 

4506871,5-* = 20° , 51- 1 , S4- 2 , 31,5-*. 

3) ©aber tft (4°, 38-', 12-* , 07-*> X4,S 

— 20°, 51-«, 54- 2 / 31,5-*. 

III. 
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III. ö t 9 f V i e I: 
« m 12°, 05-* , 18-«, mit 4°, 06-«, 12-» 

tnuttipltctrt »erbe». 

fttrfftfir«*: 
mmmaa 12°; 05— «, 18— *, 

1 ffllulHptitater 4°, 06—*/ 12— 2 / 



»rotacte 




48°+ 20-*+ 72 * 
<par«at. j + 72~« + 30-^ + 108-* 



+ 144-»+ 60-«+216-* 



Iot«tpw>uct=48 < 



92-» + 246-* + 168-» + 2l fr 



= 49°+36-« + 8-»+ 51-»+ 36-* 
= 49°/ 36-«, 8-*, 81-», 36-* 



§. 107. 

Sieg«! ber 2>i»ifiou. 

a) <5inb 6ej»gejmtalen mit einer ungenannten 
ganjen 3a©! ju blolbiren, fo oerfa&re man nadj 
ber im I. Steile $. 105. 6ep ben benannten 3a$» 
len aufgefaßten Siegel. 

b) 3U t>cr SMoifor eine ganje ungenannte 
3a$l mit einem angehängten 3)eeimalbru<&e, fo 
gebe man mitteil bepgefeßter Hutten aDen Orb* 
nungen bei SRultipltcanbS fo viele CDecimalüeUett/ 
al* ber SDtolfor bat , unb »erfa&re bann na<& ber 
fo eben be» a gegebenen Siegel. 

c) 6inb 6eragefimalen burm 6eFagejtmaIen 
ju btoibiren, fo betraute man tfe wie Tötensen/ 
unb bioibire bejj&alb in biefem $aße na# ben im 
§. 80. aufgeteilten Siegeln. 

»uttMÄMe'» 8t6rttt*lH.X6U 16 



d) 3ft enWi* eine unbenannte 3aW mit, ober 
opne JDeeimalen — burefo 6ej:ageftmalen ju Wirf» 
biven / fo betraute man ben SMpibenb al$ einen 
0cragefimol6ru* mit bem Opponenten o, unb wr» 
fa&re bann ben ©icr aufgehellten Heseln Qemdjf : 

I. 95 < 9 f P i e l : 

follen 354 Sag. 8°, 48-*, 36-« mit 12 
biet »erben (§. 106, 1. 93epfp.). 

St u f t 6 f u n g : 

JDfoib. 354 Z. 8°, 48-*, 36-« f & U 0 H e U t 
$Mf. 12 152° 528- l l293;./12 0 /44- i /3-« 

24 : 12 ; 12 36-« 

"II? 12_ _48_ jl2 

: 12 32 48 
108 24 :12 

6Z. 8° _ÜL 
X 24 X 60 — 



36- 



2 



144° 480-* 
+ 8° -f 48-* 

152° 528- 1 

Sßeftato (354 ST. 8 W , 48-*/ 36-«) : 12 = 29 2. 
12°/ 44-*/ 3-«; b.p., wenn baß SKonbenjapr 3542. 
8°, 48-*, 36-« bat/ bann beträgt eine gunatio» 

29 Z. 12°/ 44-*, 3-». 

II. 93 e p f p i e t : 

<£* foU 20°, 51-», 54-«, 31,5-» mit 4,5 btt* 

biet werben (§. 106. u. 95epfp.). 



u f l o f u n g : 

SJtan fefce jeber jörbmtng mit Slnüna&me ber nie« 
brtgften am <5nt>e eine 9tuU bei)/ bamit man fo bnrcfv 
flet>eni><5 im 2>i»ibenb unb 3)iutior gleicbuiet 3>ectmaf- 
neöcn trpäit, unb bwibire bann ber im §. 17. aufgeflcll' 
ten 9t<ji«t g<mag, inbem man bie im iDiPit>cnb> unb 
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»Ifta wrfowmt«rt>«tt 3ifFerw wie «.anje 3<W<ti Jett ae&* 
ut, unb man babnrefc im &MUi\un immerbin eine 
ganje Safcl «rbait: 

jOi»rt.200°/5iO- 1 /S40- e / 3i5-» X Öuottent 
©ioif. 45 171 0-* l^S-MS-Vff-» 



180 J 45 540-* 315- 

■*2Ö» <35 :4S ; 45 

X 60 360 45 Ü£ 

1200-» : « 90 - 

+ 510- 4 360 :4a 

9Q 



1710- 1 



• ©aber «t (20°/ 51-* , 54-*, 31,5-») : 4,5 

es 4°, 38- 1 , 12-*, 07-'. 

III. 8 c » f P t e Ii 



foff 18", 36- 1 , 49-« bur# 15- 1 ttt>it>irt 

werten. 

31 n f l o f u n 3 : 

JDitrtbenb 18°, 36- 1 , 49-* X önotfent 
©Mfor 15-* 5 tit« / i4°,27- 1 , 16-* 

15° 21 6-» 409- * 

3° 
X 60 



180— 1 
+ 36- 1 

216-* 



J15-* 


1 15-» 


15 


30 


66-» 


109-* 


$15— 1 


;15-* 


60-» 


105—* 


6- 1 


4-* 


X 60 


X 60 


360-* 


24 0-* 


-f 49-* 


;15— 1 


409-* 


240-' 



Safer iü 18°, 36- 1 , 49-*) : 15- 1 = 1+«, 14°, 
27-«, 16-*. 

16* 
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«nmerFting : Sie «uffofunfl folget aufarten, jumal wenn 
im ©ttrffor mcfitfte jDtbnunaen »otfommm * »ttb au<fr 
baburd) bm'trffttfliflet , ba§ man alle« auf bie nirtnafte 
ßtbnun« tftucitt, bann bfoibtrt, unb ben Quotienten 
totebet auf fcibete ßrbnunaen brtaflt. 

IV. » t vi f p i e I : 
<£$ foC 6/023 ^ureb 5°/ 17-' MMtt werben. 

51 u f l 6 f u n g; 

Seil 6ö° = i (§. 77. U. 3«f.)/ unb feie ©rojje 
unwrdnbert bleibt/ wenn man fte tnit l multiplieirt/ 
fo ift 6,023 = 6/023 X 60° = 6/023°; baber bt»U 
bire man 6/023° mit 5° ; 17-'/ man erbalt/ na*' 
lern man »orbin bemn SHotfor bte SKebuction »ofge* 
nommen bat/ jum Ciuotienten 0/019+ 

5)aö nämlicbe SHefultat erbält matt/ wenn man 
bem S)i»ifor 5°, 17- 1 = 317— 1 mittel« bebgefefcter 
«fintlen 3 SJeeimalftellen giebt, unb bann ben befanu- 
ten Regeln aemag bie ©imfton wrnimmt/ ober wenn 
man ben JDecimal- unb 6etagef»malbrucb in ©eftalt ge- 
meiner S3rüd)e auöbrürft/ unb laM nadj ben ben ben« 
felben im IL Sbeile aufgehellten Siegeln »erfdbrr. 

3n biefem legtet! Säße ift 6/023 =. 6— = 
6023 unb 5°, l7-> = sf Q = ^, bab« ift 

t _ 6023 317 _ 6023 . 60 _ 
: 5 / 17- — 1000 J 6o — 3l7>10 oo 

innn X 60 = 0,019 X 60+' = 0/019*'. 

Qtnmcttfttttg: i) SBte bie@eraöefimatbrft(ftf jum Üuabrate 
unö Äubuö erhoben / ober bnraue Die Üuabrat» unb 
bifn>ur*e(n auflaejoaen werben , ift au* bem erfidjtlidj; 
»afl foroo&l in btefem «bfdinttte in ©etreff ber @eraae* 
ftmalen, alt au* im II. $bf*nitte beö I. £auptflucfctf 
fcü.fidrtltd) ber au«|ie(una ber Üuabrat» unb Äubifttmi« 
«ein in 3ab(en flefa^t worben ift. 

«) 3n Slbfubt auf bie «Probe bep ben tuer föed)nuna> 
arten mit ben ©ejraaefimalen fommt bae in ÄnrnenDung/ 
n>a* im S. S9. Slnnu 2. gefagt mürbe« 
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% n § a tt ö , 

werter baä SBaaf», ®ewi<öt* unb 
9»üna*6»#em ber alten Horner/ @rie» 
cöen unb £e5räer, wie aud) bie in »er* 
fdjiebenen Säubern u&licöen SHaaf C/ 
«nb ©ewtc&te ent&dlt. 



I 2fbtl)eiluna* 

$a*9Raag*,@c»i$t* ttnb 9Rün^6t)<tem ter 
alten dornet/ ©rieben ttnb Hebräer, au« bem 
UWuQt t>ti £rm Vrofeffor« ©ctgl- 



Duellen, 

welche babep »ort #rtn 9>rof. 5ßetgl bettüfjt nmtben: 

1} Rom* de PIsle Metrologie. Paris 1739. 

2) Bernardi Lami. Adparatus biblicus. 

3) Voyage du jeune Anacharsis en Gr*ce, par M. 
PAbb$ Barthelemy. Paris 1788. 

«Damit »ur>en MwxVt, <£iUn\'<bmiti unb «tauetou* 

Angaben »eraltöem 

BovatttfeMMett:' 

1) ©er alte romifcöe $ufj Sieft 130/66 arte ^Jarffer ßinieu. Sentit 
fHmmen afle noc& »or&anbenen/ ober aufgefundenen ©remprare üfcer» 
et«/ welrte Barthelemy, Jacquier, Grinon, Stuart „«neffen Wen. 

2) ©er atte tbnrtfäe Sug *er&ielt tfcö sunt grtecöifcö * otymptfäen 
Wie 24 : 25. 

3) ©er römifcöe Quadrantal ober Amphora war genau ber ro< 
mW* Äubiffu§/ unb m$ mit ©eine gefüat 80 römifcöe Wutto, 
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4) tfatfc tyfittiul bem keltere« (Nat. hist. Lib. 33. Cap. 3.) 
1»aren Me erflen ©olbmünien 9lom* fron ber 9lvt # baß ber ©ctupel 
®olb/ ober ber oterunbjwanitefle Xbcit ber römifaen ume ju 20 €e« 
flersen, ober 5 (Silberbenaren geregnet mürbe. Wim »oaen viele foläe 
©olbmünien / bie ficö nod) fo unoerlefct erhalten ^at»e« / al$ man nur 
toünftien faitn/ genau 21 alte tyarifer ©ran ; unb bie Dreofcruvclftücfe 
63 9>. ©ran. (Da ferner von ben Ickern 96/ oon ben erftern aber 
2SS auf bat römtföe tyfunb gicnaen/ fo ifl ble watyre €>(6n>ere bkfei 
Dfunbe* — 288 X 21 = 96 X 63 =: 648 Tarife* ©ran. 

5) (Die ßänaemnaße ber alten warm ZWt eines $rbgrabe* im 
Sfteribian» 

6) <Da* ariecbifcfc ©ewirtt »u*be/ unabbartÄfc oon bem r3mif<*eit, 
burä «owaaung oieier notö oor&anbenm unb gut erhaltenen grüßt» 
feiert ©olb 1 unb* eil&ermümen benimmt. 
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JtomerFimgen : i) gofgenbe Unterabtfce {fangen bet romtfAen 
ffifunM mutzen mit einem befttmmtcn tarnen be|eicfcnet: 



Septunx rz 7/12 As. zz 7 Unc. 
Bes zz 2/3 As. == g Unc. 
Dodrans = 3^/4 As. zz 9 Unc. 
Dextans = $/$ As, rz 10 Unc. 
Deunx zz u/12 As. zz H Unc. 



Sextans zz 1/6 As. ~ 2Unciis. 
Ouadrans zz \f$ As. — 3 Unc. 
Tricns zz 1/3 As. — 4 Unc. 
Quincunx — $/i2 As. — $ Unc. 

2) ©at Selb bet SÜtett tft »on ibrcm ©ewic&te ab&Jngtg. 
JDie kirnet batten ©olb*, ©über» unb Äupfermunjen ; aber 
bat ®erbiitni§ bet SöertM biefer «Retalle gegen einanbec mar 
stiebt immer bat nämliche, wiewobl bte £aupteintbetlung be* 
tyfunbet (im ©Uber ober ©olb) in feine f (einem £&ei(e faft burcö* 
411* unperinbert blieb» 

%) Unter ben römift&en tfupfermönjen war bte (Einheit ber 
a§ (As), beffen 93erpielfacbungen folgenbe fiitb: 



c) Sexis zz: 6 Assibus. 
n Septussis — 7 Assib. 
gj Vigesis — 20 Assib. bit 
h) Censussis seu Centum pon- 
dium zz: Assib. 



a) Dupondius zz: 2 Assibus. 

b) Scstenius = 2 tft Assib. 

c) Tressis, scu 
Tripondius zz: 3 Assib. 

d) Quinquessis — $ Assib. 

©er rimtfebe a§ war anfänglich ein tyfunb Äupfer, unb 
Würbe nacb baterifebem Selbe, wenn nacb bem «föünjfujj von 
1762 bie Äillner üRarf Äupfer ju 100 Pfenning (im 20 fU 
guß) autuemunjt werben foU/ 41 /2 Äreujer betragen baben» 
«8ep ben SX&mern war aber ber SBertb bet tfupfert anfing 
lieb viel gerinaer/ unb oerbieft ftcb tum SBertbe bet ©über* 
»ur wie 1 : 960. ©oeb bob f!d) ber SBertb bet Äupfert in 
ber SJolge, alt man ben %$ na$ unb nacb bit auf eine U n j e 
rebucirte» 

3n ben alten Seiten ber rSmiföen SXepublif , wo ber a§ 
ein tyfunb wog/ aalt ber ®i l berbenar 10 8|, ober 10 
Vfunb Äupfer, ber Qutnar s &§/ bie ©efterse 2 1/2 216.— 
JDie £i belle, eine anbere f leine ©tlbermunje/ galt einen 
pfünbigeu Äupferaj; bie ©embelle ober ©eltbelle einen 
©emifßt ober balben &fi; ber Äerunciut einen Öuabrant 
*on breo Unjen. 

: aber nacb ©erringerung bet Mget bit auf eine ttnje Äu* 
pfert würbe befcbloffen, baf ber Denar 16 foleber %% (16 Un» 
|en Äupfer), ber ßutnar berer 8/ unb bie ©efterje berer 4 
gelten foQte / baber bie legtere aueb ben tarnen Quadrans 
fü&rt. — Uebrtgent if) ju merfen, ba§ man in aOen ©um» 
men, n>o ©eifrrjen ober JOenare porfommen, jeberjeit nadft 
Altem ©ebrau* bie ©efletit au a ifz unb >e» »euar }u 
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io 9£ß $u twffe&en Übt, wenn nicfct bie ©cfmftfrellet auf« 
&rücflici) ba* ©egent&eil fagen* 

* £>er (Denar/ roelajer unter ben £aifern bei* taglid)e Csolb eine! 
©olbaten war/ batte für biefen allein ben SBertl) oon 
10 Wfi/ «ucö nac& ber SKebuctton. 

4) Um Den 2Bert& ber r&mtfc&en @oK>» unb ©ifbermun* 
|en richtig beftimmen ju fonnen, mu§ man neun wrfcfnebenc 
Venoben unterfcfjeiben (anaefaneien Pom 5abre V. C. $47, 
&♦ Ui 207 3abte t>or £&ri(iu$/ roo in Rom bie crffen ©olb* 
tnunjen «,eprÄa.t nouv&en). SRimmt man nun an, bag nad> 
oben bemclbten^Rünifuf bie f iünifcbe Sffiarf ©ofoecf ju 2«3/» ff.; 
bie 3Rarf (gilber aber $u so fl« auftiepriaj werben foü/ fo 
eraiebt ftcb für ben ffiertb ber romodjen 3Ruu}eti/ tm'tSer« 
gletdje mit unferm (baierifcben) ©elbe, folambe 9&eredmung: 



Seitrattm. 


3at)l 

ber 
Au- 
reus 
auf ba$ 
tyfunb 
©olb. 


ber 
Dena- 

rius 
auf ba$ 
«Pfunb 
Silber. 


ZW 
ber 

Sc 
ster- 
tius 
a.b.^fb 
©oib. 


fBerbält* 
ni§ bei 
etlberl 
ium 
©elbe» 


2Bert& 
eine* 

Aureus 
ober 

©ol&be« 
nar$. 


S8ert& 
einet 
Silber« 
benarS. 


1. 

547 — 560 


96 


96 


5760 

*J i IPV 


1 : 15 


5 ff. 9 fr. 1 


20fr 5fif. 


II. 

560 — 620 


48 


84 


4800 


i : 14? 


9flL4Sfr. 


23fr. 3 pf. 


III. 

620 — 635 


.45 


84 


4500 


1 : 13ii 


9 ff. 48fr. 


TT 
23fr. 3 pf« 


IV. 

635 — 650 


42 


84 


4200 


1 : 12 1 


9 ff. 18 fr. 


23fr. 3 pf. 


v. 

650 — 715 


40 


84 


4000 


1 : 11 \\ 


9 ff. 48 fr. 


23fr. 3 pf. 


VI. 
715 — 767 


41 


86 


4100 


1:11 8 


9 ff. 30 fr. 


23 fr. 


VII. 

9>. fcobe 9lu. 
aufW btS^ero 


41 


88 


4100 


1:11« 


9 ff. 16 fr. 


22fr. 2 pf. 


VIII. 
QS.Xobe^ero« 


45 


96 


4500 


iiiiH 


8 ff. 35 fr. 


20fr. 5 &t 


IX. 

Unt. Gonftan» 
Oinb. ©rofcen 


72 
Solidi 


100 


1440 


1 : 14f 


• 

6ff. 35?fr. 


19fr. 3 pf. 
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5) fite ©fttte bet rimtfAen «Diunien au* bet IL III. 
IV. Vren €pod>r pflegt man Die mittleren xu nennen, unb 
frarnad) iß and) bre folgenbe Jabefle einaerid)tet. — $n bet 
neunten fpodie trat an bie @teUt bei ©ol&benar* ber Soli- 
dus (Somi or); auefc gab e* Quinar'* ober balbe Sohdi. — 
3u ber folgenbro iabelle tft ber mittlere Söertb eine« £>e* 
nari $u 14 fr, baier. angenommen. 

f)9iimtfc$c9KttttSCtt* 

(ttad) iOrem mittleren Sßertbe.) 
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1 1 1 2 1 f 2| 2cJ so| 12s | 250 1 soc 



i|_2|4| 10 1 20 | 



40 



i| s| s| 10 1 



l| 2 lf2 | $ | 



20 
10 



i| - 1 



100 fl. 



10 fl. 



5 fl. 



24 fr. 



12fr. 



6 fr. 



i\ fr. 



ij fr. 



2 f Pf 



flnmerFung: fite große ©efferge (Sestertium) mar feine 
wirfliebe, fonbern eiue {Kedwungömünje/ unb galt 1000 f leine 
©effrrjen. Sftan bezeichnete bie große Sellerie bureb bie ©ud> 
(laben HS. 3» CHS ~ 100 große zr 100000 fleine @e» 
Oerzen. ))kr ift nun |u merfen, baß, trenn Die 3afcl über 100000 
fteigt, bie «Sorte : Centena millia von ben Römern i)ca>6h> 
licb nutuielaiTcn roorben, unb alfo \\\ fuppliren fegen» % u 
einem foleben jjaüe fte&en bloS bie Adverbia Numeralia mit 
Numüm , 0Det Sestertium. 3. Ouinquagies Numum 

so'ooo 4 o«o fleine mzz soooo große 8e(lerjeiu 
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B) 951 ajie Der ©rtec&em 

a) kleinere -gute«* ttufc Sängenmafie» 

ofcer Wer* Sin, 
f fr. diu Dd. snafc 

(«) A*KruXa* = 1 f mm 7/7004— 8,57 — 
(ß) KovSvXoq = 2AochtuW— 15,4008-r 17,1 4— 



< J) Aijc*V = 10 
CO&r^H =12 

TffXtf = 16. 
(DUvyw -18 
Oj) nuywV =18|$ 

(*)n*ixw ^ =24 

B^ua flwrjJfV = 40 
fiutov =72 
Bty** AttXw= 80 

iroAtf =96 
(0 Knaum Js- 

HKiroSifi = 160 — 
Jimim Jaxfe- 

=192 — 
nxs*^p = 1600 — 

^erftföe = 1920 — 



— — 30,8016— 34,28 — 

— — 77,004— 05,7 — 
— 84,7044— 94,27 — 

— — 92,4048—102,84 — 

— — 123,2064—137,12 — 

— — 138,6072—154,26— 

— —142,6052— 158,7 — 

— — 1,2834^111,4283^8 

— — 2,139— 2,366 — 

— — 3,8502— 4,285 — 

— — 4,278—4,7333 — 

— — 5,1336—5/7133— 



8/556— 9/466— 

10,2672—11,4266- 
85/56— 94,66 — 



— 102,672—114/266- 



* *• $ta<iet&re4te. 

ß> Die balfie £luer&anb. 

y. $)ie £lucr(>ant> ober ©rette 6er »ier Ringer. i 

«J. Die 6panne jwiföen Daum tmb Seißfinect. 

t. ©erabe £«nb ber Sänge nac& wnt ©elänf c bifl jnitt 
äufierjten Ringer. 

f. e?«»»e awiföe» bem Saume* nnb «eine« Singer. 
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£ 2>ie ginge von t>en eingelegten Ringern GW ium 
<£flen&ogen/ mittlerer grtecjj, Snfr 

* ©rofier grie*. gn§. 

5>ie gemeine ober litytföe <5He/ anc^ 2Mttel*gae 
£eroboW genannt» 

i. ©erneute JRnt&e* 

Tlnmerrung : Zuin btefett ßüb et in tat »erfefitebenett 
Staaten ©rieefcenlan&a noefc folgende 8u8* unb <Ettenma§e: 

i« 2>er Sufi be* «einen f fr. suunu bater. emiro 

©taMumtf ♦ ♦ =6ÄAxxtüA.= 73/6349 = 8 1/9S 

3. ©er $u§ beö (Eleome* 
bifAen ©tabium* . itll — = 98/6613 = 109/8 

3» Jöer Votbtfcfce ober 
©elpbtfäe gug (auet) 
gu§ oon SMarfeiUe) 14? — 

4» ©er atiecbifd) » otom» 
pifdje Juf ♦ . ♦ 17/69 — 

$. ÄiniöU ober p&tleta* 
rifdje guf ♦ ♦ ♦ 9p — 

6. Sie potbif Ae oD.be tpöt» 
febe ober bie f leine (Sde 
gegopten u. ©amoö 21 f — 

7-Die f 6ni0l.ob.babol.eU 
le be* Jpetobot, fcfytoar* 
|t ^lieber Araber ♦ 27 — 

S.Ciebeil.eüe/eOeoon 
Äairo, (Elle beö $RiN 
meffer*/ boebemifebe . 
(EUe ber Slraber ♦ 3* — 

9. Cbebel, ob.Jelbmeffer» 
fette/ balber petfifeber 

1 ZpOWQf ♦ ♦ ♦ 960 — 

io« Sic Ä*p*P*) 
<urcibnlicbe g(&cben« 
ma§ batte io<ienu2lf5* 
cntnbcrgÄnae/U.eben fratu. Suß 

ic(einbcr$reite:=8S/i6x 8S/i6 = 7*5«/« = «96i/7 

fr» Sttaä batet. ©jag. 

b) 



=ri09/Si68= IM/88 
ss i36/iir= isi/6033 
= 1 $4/008=171/4 

= i64/*7S*=i8t/83 

s= »o7/9iog = aji/39 

= 246/4138 = 274/»4 

. ■ 

ss $1/336=57/133 



b) Stetfemaße ber Stlttti. 



1. ©tabtnm beö Strttfoteled , (ber 
SKorfcfce »lepanber beö ©rojien) 

2. (Stabium be* QUomtM . , 

3. $wbif<fte* ober SJelp&ifc&eo' 6ta* 
bium 

4. ©tabium be$ Sratojlbeneö . . 

5. Stauttfcfcee ©tabtum beö £ero« 
bot unb $ofjÜ>oniu* .... 

6. ®rie(&if(b.O(Dtnpifc6e<( 6tabium 

7. $t>tt<tdrtfcb<0 ober f6nigl. 6ta. 
bium 

8. ©afi große 6tabinnt/ aucfc baö 
9Ceaw>tif$e ober Slleranbritufcöe 
genannt ........ 

9. ©er Ai«uXo? 

10. 3)a5 IVwixov 

11. ©te <P«rf»f*e ober. Slfiaiifcbe 
flJJeile ........ 

12. ©ie gnbifcbe floß ... . 

13. Ser Aoxi^oV 

14. ©le ^orafanfle be* £erobot . 

15. ©er von 2>e(ta ober 
lieber, »eggten 

16. ©er Zftjwvo? wn £6er«$fegW' 
ten *ber ber fc&ebaifc&e ♦ . ♦ 

17. ©er ^eptanottttföe »on 
SJJtttel« 9leg»pten. 

18. ©ie Sagreife . . . 

»uirtf»nt'l 8M»rtM* in. X&ttt. 



frans« 

m. 


aefjen auf 
tit gf oar. 


306/812 


74,323 


411/09 


5.1/47 


456/32 


49/972 


486 


46/92 


513/36 


44,419 


00/ ;10 




641,7 


35,535 


684/09 


33,333 


1026/72 


22,210 


2053/44 

■ 


11,105 


.5133/6 


4,4419 


7700,4 


2,9613 


8221/8 


2,7735 


1o4UU/v5 




20534,4 


1/1105 


30801,6 


0/7752 

■ 


61603,2 


0,3876 


1 54008 10/1 4806 


17 
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«nmerrntiB : u ©rr Myjrpirfa war ein JMrpermag, bef# 
frn thm »reite, £6be einen flriecbiföen 8"f betrug* Cr 
tei§t manchmal auc& K*Jo* , J<wt>j. (g* gab in ©rieben« 
lanb ü*t oerfäiebene getreten na* 3Jerf<bieben&eit (er gufr» 
tnafe, melcfce ju ©runbe Gelegt würben: 

i. ffltetrete* ober Äubu* M belpft» fv.&ut>i. K^Äg. 

feben JuSe* ♦ ♦ = 760,21 = 14,074 

— — bei geometr* Julie* = 1082,4 — 20,082 

■ 

a* — — berarietbifd) olom* 

pifeben Süße* ♦ . = 1459/* = 27,077 

4* — — ber <Pogme ober be* 

mittlem öueebtfeben 
i • ffufe* • ♦ ♦ . = 1540/8 = «8,593 

f* — ; — bee 9odon ♦ ♦ ♦ = 1678,4 = 3i/«4S 
4« — — bei fJnißltc&en übet . — — 

Vbiletirifcben $«• - * 

U* ♦ ♦ ♦ ♦ ♦ = 2113,6 rr 3*/ 1 * 

^ — ; — ber flJot&ifcben ober \ « 1 

«einen (Elle (idppti* : 

; feber SRetrete* ober 

> ' * be$ fPtoIemauO ♦ = 2564/8 =£ 47,5M 

8* — — ber ©Mttefc€tte oon 

24 Aäxtdx. ober 

J ~ ~ ©prifäer «Wettete* = 5652,9 = 67,714 

1 ♦ 

£>te vorange&enben Kebuctionen bejieben fieb anf ben mitt» 
lern attiföen SRetrete*, 

* 

i 

ttnmetfimg: 2. $a« öriec&iftbe ©ewiebt batte mit bem 

«etbe einerieo Cintbeituna. iDie folaenbe «Rebuction 

beließ fieb auf bie attifebe SRittelbracbme oon 78 iparifer 
•ran. 
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Serföictiene Talente ttn& ©rannten 

t>et ©rieben. 



fer 
©ran 


®en>tcftt 


SU* 
3Kun$ett. 


folln. 
Warf 


Pfenning. 



1. ^ractwieoonaegtum, ober 
Me tyeloponuef. . ♦ . 

3ra(ent . • ♦ . 

2. ©radmie von ©amoMber 

Heine fcttiföe (au* ötoaj 
genannt) 

Jalent . . . ♦ 

3. ©roefcme von (Ebalcttf unb 
(Euboa (Kbobutf) ♦ ♦ 

Talent ♦ ♦ . ♦ 

4. SDracfcme t)0tt &oru* Pier 
93&6ni$ifcfce . ♦ ♦ ♦ 

Talent • ♦ ♦ . 

5. ©rartme von €up&efu* ober 
Mc3onif*e ♦ ♦ . ♦ 

Talent ♦ ♦ ♦ ♦ 

6. ©raebme von Greta ober 
6btotf »»*•«« 

ialent • * » ♦ 

7. »ttifcfce ober SRittefbrac&me 

Talent ♦ ♦ ♦ « 
8» Sttttfd) • fictftfcfce SraAme 

Salent ♦ ♦ ♦ 
9, ©ro§e Btttfcfte ober 
rintif*e ©racljmt ♦ ♦ 
fcalent » ♦ > . 
10« SroAme von Slbacone 
ober 3ffro* ♦ ♦ ♦ 
patent » ♦ ♦ ♦ 
lf« Sracfeme von typlo* ober 
(Eliö ♦♦♦♦♦♦ 
iölent . ♦ ♦ ♦ 
12« ©raefime von Steggium 
ober ftaroö ♦ ♦ ♦ • 
fcalent ♦ ♦ • 
13» ©raeftme vonHleranbrten 
£afent (auefc baö i>e* 
' braifc&e) ♦ . . 
14» ® «Winne von Regina 
»Calenr # % t - # 



6o 



63 
66 

69 
7* 
7? 

81 

84 

90 

96 

10$ 
126 

140 



8i 



85 

89 

94 

98 

102 
106 

HO 

119 

122 
130 

143 

171 
I90 



893iio 
50184 



937/75$ 
SS 970 

982/41 
6I7S6 

1027,065 
2006 

1071,72 

7792 

11 16/37$ 
I3S78 
1161,03 

19364 



19/6 fr. 

1962,84 fl. 



20,6 fr. 
2060 fl. 

21,5 ff* 

2IS9/I P< 

22,5 fr 
2257,26 8. 

äJ/5 fr. 
2355/42 8* 

*4/S fr. 
2453/52 8- 
*S; fr. 
25S 1/68 8- 



1205/6851 26/49 ft. 



25150 

1250,34 
3256 

1339/65 
42508 

1428/96 
$4080 

1562,925 
5903 
1875/Si 

46404 

2083,9 
5156c 



2649/84 fl. 

27,4 
2747/94 8. 

«9/4 ff* 
2944*26 8» 

31/4 fr« 
3140,52 fl. 

34/3 fr. 

3434,94 8* 
41/2 fr. 

4121,94 fl. 

45/7 fr. 
4579/92 8« 
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C) £e&riffdj* SDUjTe. 
a) Cängettttufj«. 



KanehlAmah JZercth 
SKur&e. I (Site. l@panne 



1 O- 

phach 
«Palme 



beah 
Singer 



frani. ] tater. 
Sußmaß. I Sufjmafj. 



1 | 3331(3 | 2000 | 4000 1 12000 1 48000 | 3422/4 5.13826/S775. 



1 I 6 | 



1 I 



12 1 36 | 144 110/2672g.| 11/4266 S- 
2 | 6 | 24 120/53443.1 22/8533 3 



1 | 3 | 12 1 10/26723J 11/4266 3. 



1 | 4 1 3/42243. 3/S088 3 



1 |10/26728.| H/4266 g. 



* ©ie Jfrrttaifät Steile öetrua 4106/88 fratu. 5uf|. 
•* <Der mvm = 1(2 Safcbatljerwea =z 1711/2 frani. $uß. 

b) OTage für gtäfftflf eiten» 

Bathus.| Hin | Logus.| Ovum Rab hi n .[ fratu.aub3.|baieg.9Kafif annen 



I | 6 | 72 I 43* 1 IQS3/4 1 2Q,QSS 



I 1 12 | 72 | lgQ/4 1 



51 



314 



! 



| 15/033 |o/27* 




©er ßathns , Epha , ober fcebräifrte SKetrete* war ter fuWrte 
Zereth. 

c) © e t r e i t> m a $ c. 



jfcebratf. 
Svenen» 
mma. 


Corus, s.l 
Chomer 


1 Le- 
thech 


Epha 


Scah, f 1 
Saturn 1 


Homer 1 Ka- 1 Ovum 
s. Gomorj bus. jRabbin 


k 
1, 


I 

> 


2 | 10 | 30 | 100 | 180 | 43*o 


I 


S IS 1 SO 1 90 | *i6o 


1 


3 | 10 | 18 | 432 


1 


3 i/3 1 6 | 144 


I 


l 43 4/S 

■| ! i 


frani. j 10824 | 5412 |1082,4j 360/8 | 108,24 |60/133| 2/5055 


batet. | 5794 1 2,897 


10,5794 


1 0/1931 


1 0,05794 


10,032210,00134 
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Kikar 

(Xa* 
Itnt) 



Ma- 
nch 

(SRine) 


Sekel 
(SI-; 
clus) 


Gerah 
(Obo- 
lus) 


Minu^ 
tum 


911* Wrrotcnt 


föumfcbe« 



91$ 

©cit> 



| 50 | 3000 1 60000 1 2592000 |1713rif.46404ftpf.|4121/94fl 
1 | 60 | 1200 | 51.840 | 39Kf. 28453/2Suf.' 82/4308 3. 



% | 20 | 864 1 3751/02 <K»f. |l/37398fl. 



1 | 43 1f5 \, 187/551 <K»f. 14/I2l94ft. 



t | 4/34143 ftpf. | 0/76 61. 



X>ermtfd?te Anmerkungen : i. ©ie f leine attifcbe £etra# 

brac&me, ober ber ariedufcbe ©tatet (Zwmrg) war §ugtetd) 
ber bebriifcbe @efet (Siclus, ober fdjIecbtOin argenteus), 
b. u t bie aiepanbrinifcbe Jöibra<bute. 

2. ©er attifcbe Aureus (jtfwwO tood eine fHbernc 
©ibracbme , batte aber Dabei einen §c&nfacbru SBertk 

3» $en ben £ebrSern mar ba* 9&*rb4ftm§ be* Gittert 
§um ©olbe wie i : it« £>atf bebrSifc&e Talent QtfbC* bc» 
trug alfo nact uttfwm Selbe 45463/28 0/ 



I 



t . 



f., 

» ' s 

)•• 

! 
i 

r 
I 

5 



• 1 

• * * 
's 



k 
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II. 51 M Teilung. 

»on ben in »erfdnebenen Sdnbern 
unb 6tdbten tibltcben SKaafe»/ unb 

©ewtc&ten. m \ * 



A. 

Sabellen; foclc&e bie in mfd&icbcncn 2Jto 
Dem unb @täbten ubltctKtt SJlaafie unb 
©ettnc&te im ©erbältntffe ju ben fraru 
iJftfc&en «nb baterifc&en barjUUtn* 



I. % a * e l.| e;, 

$>a« gdttflenmaag/ melc^eö Sag obe*0c&u& 

genannt wirb. 



tarnen ber Sänber 
unb Statte. 



1 Sufi Wt 
natürliche 

Millimetr. 



1000 bat?» 
rifc&e Sufj 
ackert 



fioaarttö» 
mu*. 



Sltnfterbam ♦ • . 
ISlnftmcfr ♦ ♦ . • 
9lufl«bur(j ♦ . . 
Labenz ©ragberjogtb. 
Sater tt ♦ ♦ ♦ ♦ 
,23atreut& . . • 
Berlin nnb Greußen 
überhaupt . • 

95ern 

©Jörnen / SJragerfnf} 
SBranbenbara ♦ ♦ 
33rattnf$n>etg • . 
SSreßtau . 
»ruffet . 
Sölln . ♦ 
Sracatt . 
©änematf 
l$te$bcn • 



* ♦ 

* * 



283/1066 
299/8469 
2964904 

300 
291/8592 
297/7705 

313,8536 
293'0553 
296/416 
313/8536 
284,2345 
287,9566 
291,002 
275,2112 
356,4211 
313,8536 
283,1066 



1030,916 
973,367 
985,377 
9*2,S64 

1000 
980,15 

929,9214 
995,2305 
984,6596 
929,9214 
1026,825 
1013,552 
1002,946 
1060,492 
818,6606 
929,9214 
1030/916 



3,0132234 
2,9882767 
2,9936024 
2/98S0521 
3,0000000 
2,9912925 

2,9684463 

2,9979237 

2,9932S6l 

2,9684463 

3,0114966 

3,0058463 

3,0012774 

3,025507* 

2,9132100 

2,9684463 

3,0132234 
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tarnen ber Sänber 
unb ©täbte* 


1 3u£ Oalt 
natürliche 
Millinger 


1000 batf; 
rM'cfce Sur 
geben 


bleuen t»ec 
ntuä. 



(£nc\lanb ♦ ♦ ♦ ♦ 
gidjftäbt . ♦ . . 
ßranffurt am OTain 
5raufretcf>, alter Va- 
riier gug . ♦ • 
ftcttcö OTaai — Metre 
(9enua, $a(mo • . 
©ot&a • ♦ ♦ ♦ 
Hamburg . ♦ . 
öannouer . • • 
geipjig/ 95atifug ♦ 
gemeinet $ufj • 
93id^ren ♦ . ♦ . 
9)lannbetm . ♦ ♦ 
OTacibeburg • ♦ ♦ 
SDtemmingen, 2BerN 
unb geom* 6cf>u& 
Neapel/ $almo ♦ 
Dürnberg . ♦ 
9Jort«gaa ♦ ♦ 
9tegen«burg ♦ • 
9^einianbif*et #uß 
SHom, alter 3?up 
ftttjjlanb ♦ 
6al$burg 
©c&roeben 
Spanien ♦ ♦ 

Surin (Palmo di 
prando) . • 

£»rol ♦ ♦ ♦ 

öenebig ♦ . ♦ 

2Barfcf>au ♦ ♦ 

5Bten ♦ ♦ ♦ ' ♦ 

SBürttemberg . 

SSürjburg ♦ . 

3M> ♦ . ♦ 



♦ ♦ 

♦ • 

♦ ♦ 



304/8934 
304,0498 
286/4903 

324/8394 
1000 

249/833 
287,6 1 83 
286,4903 

292,13 
282,6555 
282,2043 
295,5137 
290,0208 
283,5578 

290/6 
264,137 
304,0498 
338/6 
313,5603 
313,8536 
294,762 
538,2409 
296,6416 
296,8672 
282/6555 

513,6524 
334/111 
347/3977 
356,421 
316/1094 
286/4903 
292/1795 
300,9276 



957,2499 
959,96 
1018,74 

898,472 
291/8591 
1168/217 
1014/745 

1018,74 
999,0732 

1 032,562 
1034,213 
986,128 
1006/339 
1029/277 

1004/332 
1104/667 

959/906 
861,9586 
030,7912 
929,9214 

990,152 
542,2464 
983,8782 
983,1307 
1032,562 

568/2038 
873,54 
840,13 
818,86 

923,2854 
1018,74 

998,9037 
969/865 



2,9810253 
2,9822287 
3,0080634 

2,9535046 
2,4651733 
3/0675234 

3,0063569 
3,0080634 
2,9995973 
3,0139160 
3,0146098 
2,9939333 
3,0027443 
3,0125318 

3,0018776 
3,0433102 
2,9822287 
2,9354864 
2,9688523 
2,9684463 
2,9957019 
2,7341967 
2,9929413 
2,9926112 
3,0139160 

2,7545041 

2,9412827 
2,9243464 
2,9132097 
2,9653360 
3,0080634 
2,9995236 
2,9867113 
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IL % a B e I t u 

S)a« ßdttflenmaag/ welche« gU< genannt 

wirb. 



tarnen ber Sänber 
unb (Stäbte* 



1 @tte halt 
naturltdje 
Millimetr. 



1000 baiv 
titibt <£Uen 
flcben 



fioaaritl)« 



2lmftcr&am ♦ • . 
?lnf&ac& ♦ ♦ ♦ ♦ 
äitgöburg/ große . 

Heine ♦ 
95aben, ©roßberjogtb. 
©atern • i ♦ ♦ 
?»atreut|> . . . 
»erlitt/ unb Greußen 
überhaupt • ♦ 

93ern 

$obmen, Präger @tle 
23rabanter (SOe, in 

©eutfc&lanb 
35raunfc^tt)etg 
53reölau . ♦ 
SSrüfFel/ fltoge 
fleine 
S6tto . . ♦ 
Cracau, große 
Reine 
©änemarf , 
©reöben ♦ ♦ 
gicWäbt ♦ . 
(gnglanb/ Heine . 

große ♦ 
Sranffurt am ütfain 
granfretefc, alte aune 

Metre . 
©emtd/ v. 10 Canna 
Palmi # . . 

©otba ♦ , # , 
^ambnrg ♦ ♦ , 
£anno&er ♦ ♦ ♦ 



690,284 
624/3686 

606,367 

586/516 

600 
833,0102 

658,025 

667,7255 
541,6248 
593,96 

691,4168 
570,725 
575,9133 
694,3443 
684,4188 
694,7955 
616,969 
565,312 
627,7073 
565,9877 
772,8474 

914,739 
1143,48 

539/545 
1138,37 
1000 

2408,331 
565,311 

572,9807 
584/26 



1206/765 
1334,164 
1373,772 
1420/204 
1388,35 
' 1000 
1265,92 

• 

1247/534 
1537,984 
1402/468 

1204,796 
1459,565 
1446,416 
1199,707 
1217,106 
1198,928 
1350,165 

1170,477 
1327,168 
1471,781 
1077,846 
910,6534 
728,487 
1543,77 
700,968 
833,0102 

333,4266 

1473,547 

1453,819 
1425,753 



3,0816226 
3,1252093 
3,1379147 
3,1523707 
3,1424990 
3,0000000 
2,1024063 

3,0960523 
3,1869518 
3,1468931 

3,0809135 
3,1642235 
3,1602932 
3,0790754 
3,0853284 
3,0787933 
3,1303867 
3,1683629 
3,1228932 

3,1678433 
3,0325566 
2,9593531 
2,8624217 
3,1885828 
2,8456982 
2,9206503 

2,5230003 
3,1683629 
3,1625103 
3/1540442 
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tarnen Der Sänber 
unb (Statu. 



1 <£Uc Qält 
natürliche 
Millimetr. 



1000 frftie« 
rifcUe (glten 
geben 



• ♦ ♦ 
• ♦ 



Wahren 

gjtoitanb/ 6etbe 
2Boüe 
9Jlannt)eim . ♦ 
Wlemmittflcn . 

9Uapet/ Canna v. 
Brac. • . • 

orbamerifa, Yards 

JHom / Braccio 
Canna 

ftuftanb . . ♦ 
ealjburg, in ßeibe 
in Setnroanb 
etflcfifc&e eae 
Scbrocben . 

<S\>amw • • 
Srieji/ 3Boüc 

©eibe 
$ttdn . ♦ 
Surf et), fltoge $if 
«eine $it 
£t)rot . . ♦ . 
S?enebia . • ♦ • 
3Biert/ tt. flattj Dcftr» 
©urttemberg 
SSürjburg ♦ 
Sur* 



» • 
» » 



565/311 
790/668 
666/823 
536,436 
675,396 
557,867 
706/45 

2112,81 

914,740 

656,627 

2185,9 

810/03 

634,79 
1989/64 

711/49 
800/82 

1005,649 
579/0104 
593/7344 
847/9662 

676,749 
642,1444 
600,953 
669/079 
647,8756 
804,1356 
636,9673 

779,2085 
614,235 

580,4249 
601/855 



1473,547 
1 053/552 
1249/222 
1552,86 
1233,36 
1493,206 
1179,122 

394,2665 
910,65 
1268,62 

381/0835 
1028/37 
1312,26 
418,674 
1170,8 
1040/2 
828/331 
1438,68 

1403,001 

9S2,3622 

1230,9 
1297,232 

1386,149 
1245,01 
1285,76 
1035,908 
1305,077 
1069,046 
1356/174 
1435,173 
13S4/07 



3,1683629 
3/0226560 

3/0966396 
3,1911323 
3,0910898 
3,1741199 
3,0715689 

2,595789S 
2,9593518 
3,1033316 
2,5810202 
3,0121492 

3,1 180199 
2,6218760 

3,0654823 
3,0171156 

2,9182039 
3,1579652 
3,1470581 
2,9922717 
3,0902227 
3,1130176 
3,1418098 

3,0951729 
3,1091596 
3,0153210 
3,1166331 
3,0289965 
3,1323155 
3,1 569042 
3/1411582 
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« 



III. 2a 6 eile. 
$a* SMeilenmaaf. 



Sttamen ber £änber 
unb ©täbte. 


t ?JJeUe 
t&lt alte 
$arifer 
Sufi 


1 9)2ertbtan» 
atab ijält/ 
ob. l5ßeoar. 
Weil, geben 


1000 geoax, 

□ Steilen 
geben folcfoe 

□ Steilen 



Slvabtföe . . . 
S&aiertfdje S&auffee* 
SJleilen . . . 
936()mtfcöc . . • 
£>ämfcf)e . • . 
©emfdje geogtap&ifcfK 
engltfd&e neue ju 1760 

Yards • • • 

! Seemeile» ♦ ♦ 

Leagues . . . 

Sransöjif. alte Leuka 

jlCtte Lieues = Vis 

©rab ♦ . ♦ 
neue (Seemeilen = 
l Ao ©rab . . 
£oflanbtfdje . ♦ ♦ 
3taltemfc&e . ♦ ♦ 
Sübifcfce/ 6abfcat&er* 
Mb ju 200 bibU 
SUen . ♦ ♦ . • 
?turnbergifd)e ♦ . 
£)ejterretd&ifd[>e $ofc 
meüen . . ♦ • 
^ortuöieftfc^e . ♦ 
<Preufrf#e . • , 
SKömifc^e / alte ju 8 
oflDtnp. 6tabien . 
Stttffifc&e SDleite ober 
SBerfte . . . 

6c&roäbiföe . ♦ 
iSc&roebifc&e ♦ - ♦ ; 



6053,5 

22326/6 
21270 
23197/2 
22603/29 

4963,23 
5717,13 
17150,4 
6806,43 

136S1/97 

17102,47 
18055,12 
5717,13 



3422,4 

26186,5 

23355 
19057,44 
23873,76 

4537 

* 4 

3288/2 
27 '912 
28587 
32953,5 
25795/25 



56/5044 

14/99125 
16/0813 

14/74529 
15 

68/91653 
59/82686 
19/9441 
50/25386 

25 

20 
18/94474 
59/82885 



99/9443 
13/06205 

14/64569 
17/94834 
14/32742 

75/391 

104/0209 
12/25456 
11/96521 
10,37976 
13/261 



14U>y,9 

998,834 
1149,37 
966,3267 
10Ü0 

21108,9 
15908/S5 
1767,855 
11224,22 

2777,754 

- 

1777,777 
1595,124 
15908,82 



44395,08 
758,98 

953,3124 
1431,746 
575,6434 

♦ • 

25261,4 

48092,63 
667,4412 
636.294 
478,8416 
781,476 
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Warnen ber (5>täbte 
unb Sänber. 


1 SOleile 

Mit Alte 
tyartfer 


1 fifteriHan« 
grac iu;lr, 
Ob. lSflcoflr. 
SJletl. geben 


1000 geoar. 

□ teilen 
geben fotcfte 

□ teilen 


WVHM |W/V • • • 

Surf ifcfce, iiem6t;nlicf?e 
ober 95erri ♦ ♦ 
©ecmeüea • • 

Ungarin * , • 


12882 

5144,94 
4039/21 
25734/35 


2fi,5525 

66,48268 
S4,6S224 
13,29155 


19644,2 

31871,32 

785,1789 


IV. SafteM'e» 

©etränfmaafjc. 


Warnen ber Sauber 
unb ©täbte. 


1 foldK* Oat 
natürlidje 
Decilitres 


1000 bater. 
nen geben 


l)tet»on bcc 
SoijarltQ» 



Xttftadb OTafj . . • 

©imer ju 66 OTafj 
?tuflöburq/ Simcr ju 

60 Vm . S . 

Qnmer ju 64 SOlag 
Labenz @rofi&./ SJlafj 

= Vio 6tu(je . 

6tUl3C . . . 

£>&m = 10 (Qu 
gubcr = 100 6t 
©aterti/ 9tla| , , 

60 9Q?ag . , 
Stfireimer ju 64 9M. 
55aircutb/ ?D?afj . 
Samberg/ ©tabtmafj 
flünifcfje üttaf , 
Serltn/ Cluart ♦ ♦ 
&teröl)m#cn ju 24 

dttatt ♦ . , 
SBctncimer ju 64 
£Xuavt . . # 
fcobmen, $jnte ♦ 
Simer |« 32 Stinte 



13,55777 
894,819 

641,5585 
684,319 

45 
150 
1500 
15000 
10/69028 

641,417 
684,178 
11,5051 
13,49755 
14,70876 
11/70346 

280,8832 

749/022 
19,11271 
611/2870 



788,4985 
11,94686 

16,663 
15,8391 

712,685 
71,2685 
7,12685 
0,712685 
1000 

16,66667 
15,625 
929/178 
792,016 
726,797 
913/429 

38,05953 

14,27232 
559,622 
17/4SS16 



2,8968009 
1,0772539 

1,2217538 
1/1997305 

2,8528977 

1/8528977 

0/85289771 
0,852..— 1 

3,0000000 

1,2218488 
1,1938200 
2,9680990 

2,8987339 
2,8614131 

2,9606747 
1,5804634 

1,1544947 
2,7478948 
1/2427440 
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Flamen ber Sauber 
unb ©täbte« 



1 folctoe* ijat 
natiivlicöc 
Decilitres. 



1000 feater. 
3)a§tatt< 
nen geben 



S5rabatU/ 6toop ♦ 
93re6(a«/ Quart ♦ 
©inemarf, ^Pott . 
Sterbt, SBeineimer 
ju 64 Seinmag 
SSteretmer ju 64 
©iermag ♦ ♦ 
englanb, $iat* • 
©aöon ju a $tm* 
granffurt am SDlaitt 
SBeinmag • . • 
granfreicb, alte <ßitue 
neueö Sülaag lü*£ 
>amburg, Quartier 
ieipjtg/ Äarnte . ♦ 
SJlami&cim, SDJafj ♦ 
anä&rifcbe Söiag f 
Dürnberg, ÜJJag • 

Portugal!/ Canhado 
Almuda ju 12 C. 
Tonelado ju 52 
Almudo # « 

SRegenöburg/ Äopfel 
Sureimer ju 64 
SSergeuttfr ju 68 
aßetneimer ju aa £♦ 

SRttjjfonb, Osmufchka 

©aljburg/ i SJiertI = 

gimer = 4Q SBtertl 
©cftwebeti/ Äanne . 

gimer ju 30 
6d}lefteti/ fituart ♦ 

6panten / Cantaro 
Castigl. . . . 

Xtieft / Orne . . 



37/73822 
6,942733 
9/660320 

703/4578 

769,374 
4/734956 
37/88751 

2/45839 
9/52146 

10 
9/050350 

12/94069 
17/10412 
10/69752 
10/78544 
13,95159 
167/419 

8705,79 
8,33129 
533,2021 
566,5271 
733,153 
15,86909 

15,71151 

628,4604 
26,18402 
785,5206 
7/018478 

157,5009 
656,5845 
8/1Q8042 



336,827 
1539,78 
1106,62 

15,19676 

13,89478 
2177,736 
282,217 

4333/49 
1122,756 
1069,028 
1181,2 
887,847 
625,012 
999,321 
991,1774 
766,241 
63,8534 

1,22872 
1283,15 

20,0499 
18,86985 
14,58125 

673,654 

680,411 
17,01027 

408,275 
13,60917 
1523,16 

678,744 
16/2813 
1312/42 



2,5274069 
3/1874587 
3,0433908 

1,1817512 

1,1428517 
3,3380053 
2,4505832 

3,6373386 
3,0502855 
3,0289893 
3,0723234 
2,9483381 
2,7958884 
2,9987050 
2,9961514 
2,8843654 
1/8051840 

0,0894529 
3,1082774 
1,3020974 
1,2757685 
1,1637947 
2,8284369 

2,8327713 
1,2307113 
2,6109528 
1,1338316 
3,1827455 

2,8317060 
1,2116891 
3/1180728, 



Kattien ber Sänber 
uiib (Stäbte. 


1 fold>e§ halt 
natiirlicfte 
Dccilitrcs. 


1000 baier. 
OTa§f<tn> 


bifvon ber 
mit*,. 


SScnCfcig/ liigoncia 
Amphora ju 4 B. 

5Sicn tmb qanj Detter* 
rctcftSimcr ju409)ia§ 

©lirttemwfl, 9J?ag 
3mi ju 10 9)?aS 
£imer ju 16 3mi 
Suber ju 6 ©imer 

3Bürjbur<j, ßimer au 
64 anag ♦ • ♦ 

V. ! 

W ff* ff 

@ e t r c 


1580/563 
6322/252 

566/0438 
18/3704 
183,704 

2939/264 

17635/S84 

750,47 
18,24947 

l a 6 e 1 

^ »ff V V ff 

i b m 


1 5/37252 
1/343128 

18,8859 
581/92 
58/192 
3,637 
0/606167 

14,24586 
585/7ö6 

I e. 

• Vff 

a a $ t 


0,7301780 
0/1281141 

1/2761392 
2,7648633 
1 ,7648633 
0,5607433 
-0,2174077 

1,1536887 
2,7677389 


Tanten ber Sänber 
unb ©täbte. 


i fyldkt t>alf 
naturttcfoe 
Decilitres. 


lOuu baifi\ 
heften 
gelen 


ölet) 0« tet 
mit*. 


Imberg, SDkfcen . 
?lmftert>am, 6d)cepel 

6acf ju 3 6d)c. 
9ltifpact>, Äocn.6im* 
mer — 16 «Die- 
ken = 256 Sülaß 
£aber*6immer — 
32 SDJefcn = 
576 93?ag ♦ ♦ 
Slfc&affenb. SDJafl Äorn 
ffllag £aber ♦ . 
QJlalter ju 8 OT.Äorn 

©efcaf ju s SDle&en 
SSaben, ©refft. 3«ber 
= loa eefter 
Hairer = 10 ©e(l. 

m<t . , • ■ # 


114/36076 

270/2376 
810,7130 

3380,337 

6241,434 
174/935 

218,5467 
1399/48 

268,0473 

2095,566 

15000 
1500 

150 ., 


3240,6 

1371,375 
457,125 

109,6325 

59,3768 
2118,48 
1694,96 
264,8106 
1382/57S 
172,8223 

24,70642 
247,0642 
2470/642 


3,5106243 
3,1371562 
2,6600351 

2,0399392 

1,7736168 

3,3260244 
3,2291595 
2,4229354 
3,1406898 
2,37599» 

1,392S09S 
2,3928098 
3,3928098 
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1 9tamcn t>er Sdnber 
1 unb ©täbte. 


1 fbldKÖ l)dlt 
natürliche 
Decilitres. 


lOOü baier. 
9JtCBeit 
geben 


Oievon bei* 
fiojjaritlj» 
nui5. 



Öaicw/ 9J?cfecn . 

6cf>äffel • 
Ertiretufc/ 9Rcji . • 
©irnra ju 16 SW. 
SBamDerg / ©immer 
Äorn ♦ ♦ . 
©immer £a&er . 
Berlin / ©c&äfirel = 
16 OTefcen ♦ ♦ 
$ö&men, ©trieft * 
95re5(au/ SMefcett . 
&ä)\t&bt, £D?e^ett ftir 
alle Sorten . 
bet) 2Sat^cit u.&orn 
ein 9)Iut& == 2 
©Raffet = 32 SR« 
6et) Kenten u.Sik* 
fei i SRitty = 38 
OTeijett ♦ . . 
fyabttmuti) sc 46 SDl 

SttjtoKg; Bushel . 

Saft ju 80 B. • 
granffurta.9Jl.©ect)ter 
T ©immer jti 4 ©. 
granfretcJj/ alter Bois- 

seau , . • 
Muid=: 12 Setiers 
= 144 Boiss. 

tietteö Sorperma§/ 

Litre ss Metre 
eube • • . 
Decalitrc = 10 
Litres . • . 

Decilitre uz 0/1 
Litre . . . 

fttifta, «ßiafj . ♦ 
Oallijien/ £orfcfce$ 

»unbfdjMc^ £cl)rbucö III. 



370,5964 
2223/58 
322/1429 
5154/286 

712,5845 
965,326 

547/276 
936,0224 
43/68964 

371/923 



11901/83 

14133/42 
357/2532 

28580,256 

72,77127 
291/085 

126/9529 
18281/21 

10 

100 



220/2196 
1229/99 
261. 



1000 
166,6666 
1150,413 
71/9008 

520/075 
383,909 

677/465 
395,92S 
8482/5 

996/4085 
31/13777 



26/22127 

1037/347 
12/96686 
5092,62 
1273,155 

2919/165 
20,2719 



> • 



l 



3/0000000 
2,2218486 
3,0608538 
1/8567337 

2/7160660 
2,5842283 

2,8306945 
2,5976162 
3,9285239 

2,9984374 



1,4932874 



1/4186538 

3,0159240 
1,1128350 
3,7069413 
3/104881 31 • 

3,4652587 



37059/65 
3705'965 

370596,5 
1682,85 

301,3014 
18 



1/3068962 

4,5689013 

3/5689013 

5/5689013 
3/2260453 
2,4789997 
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Warnen ber Sänber 
unb ©tobte. 



1 fol&c* Hit 
natürliche 

Decilitres. 



1000 baier. 
Stötten 
geben 



bie\)on ber 
Soaarttb« 
mul. 



©räeer 9Merti, in 
©tetjermarf ♦ ♦ 
Hamburg/ £tmmt ♦ 
Sag ju 2 . 
£anati/ ©immer ♦ 
Jpeibelbetfl/ SBiemfel 
getpüs, 6*AffcI ♦ 

kalter §u 8 6*. 
SJtatm&cim, ©immer 
= 3 3mmcr . 
SDlalter ju 8 ©tmm. 
OTi&reii/ SDle$en ♦ 
Dürnberg/ 9Kefcett ♦ 
©immer *tt 16 SM* 

^ortUgad/ Aiquiere 

fteflenöburg / SSJiefcen 
©d)af ju 32 SR. 
©aljburg/ 9)lc&cn ♦ 
©panien / Cahiz 

Castigl. . . • 

©d&leften, ©Reffet 
©djroebett/ Xonnt ♦ 
©c^weinfurt/ OTcfcctt 
Äorn . ♦ ♦ 
£aber 9Jle$en ♦ 
Xwir ©t«r ♦ ♦ 
ffiarfd&att/ Korczck 
SBien u* ganj Detter* 
reic&OTep. = 8 9k$tl 
9)lm& = 30 «Wegen 
Burtrembcrfl,©immri 
©cfceffel = 8 ©im* 
SBfirjbura, 9Jto&, Äorn 
SDte&ett £aber ♦ 
Äornmalter = 8 9R* 
,£abermalt,=i29Ä. 
3«rc&, 9)]iu& , , 



798,7864 
526,8545 
1053,709 
306,8054 
278,3381 
1066,801 
12801,61 

152,5417 
1220,317 

706,137 
1994,112 

3100,58 
135,0857 
187,6144 
6003,663 

359,979 

571,4863 
763,7622 
1465,115 



463,949 
703,4036 

, 351,699 

1207,92 

1331,461 

347,3904 

28,9492 

2429,475 
303,6843 
524,822 
1858,453 
116,1534 
2743,433 
1975,408 
311,1877 
1029/471 

648,478 
485,1915 
252,947 



247,921 1494,316 



371,851 
305,7754 
511,382 

615,035 
18451,12 

221,534 
1772,272 
217,1007 
335,2705 



2,6664706 
2,8472046 
2,5461746 
3,0820382 
3,1243284 
2,5408179 
1,4616367 



3,3855124 
2,4824224 
2,7200122 
3,2691516 
2,0650316 
3,4382943 
3,295634Q 
2,4930224 
3,0126241 

2,8118954 
2,6859131 
2,4030294 

3,1745878 
2,9985324 



996,6265 
1211,9913,0834986 
724,696 



602,57 
20,0854 
1672,867 
209,1081 
1706,98 
1105,365 



827,17741448,0253 



2,8601558 

2,7800014 
1,3028807 
3,2234010 
2,3203708 
3,2322280 
3,0435058 



2651,3026 
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VI. % a 5 e l l e* 

® e w i $ t. 



tarnen Ut Sänfcer 
unb ©täbte* 


tfolcto Mit 
natiirttäe 
Miliar. 


1000 baferi* 
fcbe W\wt> 
Qtbtn 


Giesen fcer j 
mui. 1 



£anbe«öen»d)t 
Vf. SroogeitHcfct jtt 
16 Unjett . . 
Vf. 2t»ot&efer<jcro. 

*u 12 Unsen . 
9)?dn jget». Warf ju 
8 Unjen . ♦ 
9lnöbad>, Vf. S. ®ew. 
?t«9«6urg/ gfro&n. 
ober 6c&n?ergen>. 
Vf. tframer* ober 

Seicfctgew. 
SRarf OTunjgew. ju 
8 Unjen . . 
93at>ett/ ©rog&. l (Sent. 
ner = 100 Vf. 
l 6tein = 10 Vf. 
l Vfuno . . . 
35aiern/ neue* Vfuno 
Jg>ant>elflßen). . 
neues Vf. 2lpot{>. ®. 
SSam&erg, Vf.£®e». 
«aivctitb Vf. £.®ero. 
33ertin nno Vreufien 

überfr., Vf.£.®. 

Vf. Styot&efergero. 

SOJarf SDJiinjge». 
S5e«i/ 9(pot&. ®, von 

12 Unjen . . 
©o&men, Vrager Vf. 

£anbeWflewtä>t . 
95reöta«/ Vf. 6. ®en>. 

üRatf Sffliiniflen). 



493626,8 

49200,5 

369003,7 

246002,5 
509302,3 

491043,1 

441050,2 
236008,7 



50000000 
5000000 
500000 

560000 
360OOO 
467003,6 
509686,4 



468102 
357376,3 
233702,4 

356655,6 

514347 
406l65,5 
202615,7 



1133,71 

1138,2 

1517,6 

2276,373 
1099,544 

1140,63 
1269,69 
2372,794 

11,2 
112 
1120 

1000 
1555,56 
1199,41 
1098,715 

1195,77 
1566,98 
2396,21 

1570,143 

1088,759 
1381,926 
2703,853 



3,0545254 

3,0562185 

3,1811573 

3,3572435| 
3,041212' 

3,057l676| 

3,1037000| 

3,3752601 1 

1,0492180 
2,0492180] 
3,04921! 

3,< 

3,19188551 
3,0788677| 
3,04081 

3,077647! 
3,1950623| 
3,379524( 

3,1959390] 

3,0369318 
3,1404849 
3,4415149 
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Flamen ber ficinber 
unb (Stäbte- 


1 (oirte $ oäu 

nariirttdje 
Milligr. 


1000 baierii 
fdjf tytunfc 
gefreit 


ftfe&on t>er 
Sogariti}' 
mul. 



»rüffd; $f. 
fcfcrocrcö ♦ ♦ ♦ 
leic^teö ♦ ♦ ♦ 
9Rart 9Wunj(je». 
e6lrt/9Jlarf9J?uh§aew # 
Sonflaminopct/ Oka 
Sracau/ $f. 6. ©c». 

ffilatf SD?ünjgctt)* 
©Anematf / $f. £. ©♦ 

OTarf SWutijgc»* 
S)rc$bett/ 
QJtarf SWunjgett). 

(ZiMfot, Vf. £. ©♦ 
gttfllanb/ VMioniijög. 

$f, avoir dupoids 

Vf. Xtom* i« 1 2 

UttJCtt • . . 

Jranffurt a. VI. Vfc 
Centn, ©cm. ♦ 
Vf- ipanbeltfgeu). 
^ranfretcf^, alt Poids 

de Marc • , 

atitt OTtinsg, Warf 

it<tte$0. Gramme 
Kilogramme . 

®enua/ Vf, ju 12 Un$. 
4>amburflr Vf. £. ©. 
Hannover/ Vf, ©. 
Setpsi^/ Vf. $. ®en>. 
OTemmittjett/ Vfunb 
Neapel , Vf. 2JI. ©♦ 
ü<m 12 Uttjen . 
ftnrnfcerfl/ Vf. £. ©. 
SDJavf SDIüttjgem. 

SRegcttö&urg, Vf. $.©. 
W üJlitnijjm. 



4Q2005 
466299 
246002,5 
233870,5 
127505,7 
404847 
198820 
499548 
235768/21 
466828 
2334Ö31 
509782,5 
680446,8 
453615 

273135,3 

509062 
4Ö7020 

439506,5 
244753,2 
1000 
100000 
317112,6 
484317,3 
486671,7 
466828 
511328,1 



320331,7 
509782,5 
238439 
458948,3 
5Ö7151 
|245906,4 



1138,2 
1200,945 
2276,4 
2394,87 

438,99 
1383,226 

28166,18 

1121,012 

2375,21 

1199/585 

2398,676 



1098,508 3,0408031 



822,97 
1234,527 

1500,79 

1100,063 
1199/09 

1144,01 

2288,23 
5Ö0000 
5Ö0 



3,0562185 
3,0795230 
3,3572485 
3,3792125 
2,6424540 
3,1408970 
3,4497280 
3,0496105 
3,3757024 
3,0790310 
3,3799716 



2,9153839 
3,0915005 

3/1 7Ö3211 

3,0414175 
3,0788522 

3,0584296 
3,3594996 
5,7481830 
2,7481880 



1765,89)3,2469646 



1156,267 
1150,675 
1199/585 
1095,187 

1748,187 
1098,507 
2348,6 
1220,131 
987,3915 

2277,29 



3,0030580 
3,0609519 
3,0790310 
3,0394883 

3,2425880 
3,0408031 
3,3708092 
3,0804242 
29944893 
3,35?4182 
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ÜRamen ber Sanier 
unb ©täbte. 


l folrtf 1 wt 
natürliche 
Milligr. 


1000 baievt« 
fd>e Wunb 
geben 


ftie&on ber 

ßogacitl)« 
muö. 



SHottt/ Vf.oon 12 Uni. 
SRuiUanb/ $f.$.0e». 
6atjburß, $f. fi. ©♦ 
©tieften/ $f. ©. 
©cfwebctt , $f. S8e- 
Walgern. . . 
9Jtarf 9Jlünj8*tt), 
6j)anieti/ $f. £. ©♦ 
SDtatf QJIünjflC». 
Xurin/ $f. öantcMg. 

ÜBarf ÜJlunsgc». 
Xwrol/ ff. £. ©cw. 
Uagarn unb Ste&cn* 
bärgen/ Oka . 
2Bien/ ff. $. ®. ja 

32göt& . . 

9lpot&.@.itti2Uttj. 

6 /s eJlfo. SMarf 
SBörttemJers/ - W. = 
2 SJJart eoUnif* 

= 32 Sott) • ♦ 

2Büri&tir9, ff. ©. 
3ür*/ letd&teö $fimb 
wm 2 93Jarf . . 



339^14,4 

408979 
500012,8 

529848 

425123 
210155 
460293,6 
230435,1 
369003,7 
246002,5 
562929 

1275Ö78 

560012,8 
420009 

» 

280646,4 



1369,263 
999,9772 
1056,907 

1317,266 
2658,57 

1216,615 
2430,84 
1517,6 
2276,4 

994,8347 

4389821 

999,9772 
1333,304 

1995,406 



407586,5 
4769163 



3,1364869 

2,9999901 
3,0240368 

3,1196734 
3,4240480 
3,0851530 
3,3856393 
3,1811573 
3,3572485 
2,9977491 

2,6424468 

2,9999901 
3,1249291 

3,3000313 



1197,64 
1174,21 

1195,034 



3,0783261 
3,0097458 

468605,8 1195,034 3,0773803 

Hnmerf. 1) SBie mitte» btefer Säbelten anftänbiföe Sttaaße ober 
©ewicöte in vaterlanbifdje , unb umaefeört, toerwanbelt werben, ift 
im II. X&efle im §. 96. auf (Seite 200 te. faon gezeigt worben. 

2) 6inb auManbifdje Sflaaße ober ®ewid>te foicfcer Sänber ober 
Gtäbte, n>etd)e in biefen XabeUen oorfommen, wieber auf au$länbi* 
fefoe , 5. <8. 60 wümemfrergifebe epfunb auf (Sölner SDtarf ju rebuci« 
ren , fo uidie man in ber VI. XabeUe in betreff ber ©ewtcfcte bie 
€tabt (5bln/ unb bann bat Simigreid) SÖ ür Hemberg ; man ftnbet, 
bag 1000 bater. $funb 2394/87 Gbtner «larf , wie aud) bag 1000 
baier. tyf. 1197/64 Württemberg, tyf* g«&*"/ baber fmb 1197/64 würt* 
temberg* Vfunb r= 2394/87 gölner SOiarf / unb umgefefcrt 2394/87 
(Seiner SDlarf ftnb zr 1197/64 Württemberg, tyfunb; um begwiliett 
l)at man je$t nacötfe&enbe Aufgabe, welche naeö ber im II. Xbeile 
im §. 96. @. 20U ftt* <ttro. 3. aufgeteilten ftegef aufgelöst wirb: 
„<ißie tiel fcölner Sttarf geben 60 Württemberg, Wunb, ba 1197,64 
foläe «pfunb 2394/87 Kölner Warf geben ? 
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B. Spjlem ber neuen fran jöfifc^en SJiaaf e, 

unt> ® e » i ci> t e* 

1) ©en neueflen SBermeffunqen «emag &5lt ein üuabront 
eine* «ittaaf reife* 30784440 / fofali* Der loote fcbetl, oDe* 
(SentefimalöraD 307844/4 alte franjififtfe Raufet ffug. 

2) 2U* allgemeine* 8ängenmaa§ ift Der 0,00001 eentefi* 
tnalaraD anaenommen, unD beißt Mitre; Der Metre feilt Da* 
feer, oDer ift = 3/©78444 ^>arifcr $ug = 443/*9S93* alt 
fran*. 2tnien = 3/426309 bater* $ug. ^ 

3) Um arigerc einaen *u befKmmen, feat man Den Mynami- 
tre— 10000 Mitres, Den Kilomitre = 1000 Mitres, bcn Hec- 
tomitre = ico Mitres, unb Den Decamitre = 10 Mitres. 

4) 3u Keinen Sitiflenbefrimmimflen Dient Der Decimetre 
— 1/10 Mitre, Der Centimitre = 1/100 Metre, unD Det 
Millimitre — 1/1000 Mitre. 

s) ©ur* einen «efdilug De* SÄtnifterö De* 3nnern m 
gjoüjie&una Del fatferl. ©ecret* t>. 12. SJebr. 1812 würben 
für Den Äleinbanbel unD Da* tiaUAe {eben nod) folaenbe 
2lbtbetlunaen unb Benennungen erlaubt: Toise = 2 Mitres, 
Pied — 1/3 Mitre, Doigt = 1/12 Pied, Ligne — 1/1* 
Doigt, unD Aune = 12 Decimetres mit Den fcbtbeüungen in 
iA/ 1/4/ >/8/ 1/16/ wie aucn in 1/3/ unD 1/12. 

«nmerf. 2>ie atiecbtfäen fcorfolben „De«, Hecto, Kilo, Myria <€ 
bebeuten bie DberabtbeHunaen ; bie tatein. „Dici, Centi, Milli" 
bie Unterabteilungen jene* Sttaafje* / bei) bem fte ffcben. qßeil ftcfr 
biefe* snaaß auf bie wirf liebe ®rö§e unfern erbfuael arunbet, u> 
beißt es bat Watür liebe. 

b) SliAenmaMf« 

1) #unDert ßuaDrat — Mitres ßeben Da* aDaemeine JH* 
cfeenmag, roelcbe« Are aenannt wirb; 

2) 3ur SKeffuna (jr&gerer Slawen feat man Da* Mynare 
= 10000 Ares, ba* Kilare = 1000 Ares, Da* Hectare — 
100 Ares , UtlD Da* Decare — 10 Ares. 

3) Sur QRfffuna «einem glÄcfcen bcbient man fl* De* 
Deziare = Vio Are, UnD De* Centiare = 1/100 Are — 
i Mitre carre. 

c) Ä&rpermaag. 
0 55er ffubu* eine* Metre = 29,17385« »arifer Äubtf; 
fug ifl Da* neue fran§. £olimaag, welcfee* Stire aenannt 
roirD; 1 Decistire ift zz 1/10 Stire, unD 1 Centistire tf* == 
1/100 Stire, 

2) 2)er ffubu* t>om Dea'mätre ober 0,001 fub, Mitre benimmt 
Das grueftt» ober Ädrpermaag, welcfec* man^Litre ferift. 

3) 10 Litres geben, ober ßnb = 1 Decalitre, 100 Litres 
zz 1 Hcctolitre, unD 1000 Litres, roekfee =z 1 Mitre eube, 
geben 1 Kilolitrc^ ferner 1/10 Litre ijl zz 1 Deciiitre, unb 
1/100 Litre ~ 1 Centilitre. 
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4) 95eom ©etraibmaaße ajebt c* tiocfe bie erlaubten SKaa§e 
Hub ©enennunaen : „Double Boisscau z= 1/4 Hectolitre, 
unb Boisseau = 1/8 Hectolitre mit ben abt&eilungen in 
jfit unD 1/4 Boisseau. 

(Eben fo Darf bep Äjrnern 1 Litr- in 1/2, *A «nb 1/8 
aet&eüt werben. _ 

s) X)te Slü*fUfett«maa§c (tob mit ben ©etraibmaa- 
fen flan§ bie nimlidjen/ »ibrenb auch beo ben SluafiaJeiW« 
Sftaaßen ba* Litre in 1/4/ 1/8 unb 1/16 qet&eilt werben Darf. 

d) © e n> i cfr t. 

1) Sa* ©en>t<4)t eine« Äubtf • Metre beftiHirten 58affer$ 
Jeiflt Bar, unb M ©enric&t eine« Äubif* Centimetre öok 
Jemfelben beißt Gramme. 

2) Sa« Gramme, roelcfce* al$ 9Raa§ aUer ©emtdjte anae- 
«ommen wirb/ 641t genau 10000/4895058 «arifer fpfunb, n>e §• 
fcalb batffelbe =z 18/82715 Grains Oed ebemaliijen in 9216 
Grains verteilten ^arifer ffunbe* z= i/s6o baier. £an« 

3) «e» bem @ennd)te fommen folgenbe äbt&ei(un$en unb 
«Benennungen t>or: 

a) Decagramme — 10 Grammes, Hectogramme — 100 
Grainmes, Kilogramme — 1000 Grammes, Myriagramme — 
10000 Grammes, ttnb Quintal Metrique ~ 100 Kilogram- 
mes — 100000 Grammes; ferner 

b) Decigramme zz 1/10 Gramme, Centigramme — 1/100 
Gramme, unb Milligramme — 1/1000 Gramme. 

4) Webft biefen qiebt e$ noch bie erlaubten ©emtrtte unb 
«Benennungen: „Livre — \fc Kilogramme = $00 Grammes, 
Once = 1/16 Livre, Gros n 1/8 Ouce, unb btt* Grain — 
\p?2 Gros. 

Slnmerf. a) «Die ppr bem faiferl. «Decret ppm 12. $e*r. 1812 gefe$« 
mäfiaen 9?amen werten nocö ferner- bei) allen öffemlirten unb $ri» 
»aturfunben aefrraudnv m# 

6) 3n Slbftcbt auf bie Wer angeführten SJiaafie unb ©ewutte »er- 
fc&iebener Sänbev unb <3täbte benüfcte <d) nacöfteOenbe ü u e II e n : 

1) «Da* fpnigl. b&imfäct unb fönigl. württemberaifcbe/ wie aud) 
ba« ßroßljerioaltd) babtfrte <R<aimmg*blan; 

2) «X)a$ Ipgaritbmifdj trigonommifae £ant>bucf) von «Bega.; 

3) «Die matljemat. fie&rbiidier D. SO? a 3 0 1 b, C 0 v e n |/ u. © e i g l ; 

4) «Die »&«fifalifd>en ©erfe M £rn. geiftl. SKatlje« / Ctjcealbirec» 
tevit unb tyrofeffpr* ber «4>t)Dfif D. Spfep&Söebcr. 

5) «£>ie PJirt&üge au« ben Slcten ber föntet, ©iaafi « «Regulier • Äom* 
tni^ton iu etuttgart 1813/ weld»e mir burä meinen Sreunb ben 
I önigl. »ürttembergifeben £rn. Ober # Sinan* • <Rat& 3 « f 0 b <B a r e m 
(J einer gütiod mitgetljeilt »orben fmb; 

6) «Die mir burd> ben f önigl. baier. erften (StnbtgertÄt« ♦ Slfieffor 
iu SOlemmingen/ unb SÜKitglieb ber fammeralifttfd) • öfonomifdjen Sp* 
cietät iu Erlangen / J^rn. D. »anbei überfd>i<*ten ^efultare iener 
«Kebuctionen / n>eld*e Jj>r. «4)rofeffor UlriA 6cöiegg im 3a0re 
1803 in betreff ber »ormal* iu «^emmingen übltdj gewefenen S^aaße 
unb ©ewicöte vpr^enommen bat. 
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Beraettfniff einifler 2)rutf fehler* 



©eite Seile 
3 viertlest 

38 * 

75 IS 

76 it 

78 26 
78 31 

93 beplX. 



anftott 

VlOOOOÖtfbt Yiooq 

gluöfAreiben 
ait(ic$ogm 

720 



lefe matt 
Vioooo siebt ViooolC# 
Siutffprecben 

autogen . 
fc&eile* 
729 



In bc»en er £&cUe 6er beiben etilen Jöetfe 



107 
109 



23 

48 



230 fi. 14 fr* fomit 
13824 Jp&Üer 
bie @ri§e — 2a 

Sab — 6d 



28 fl. 48 fr» fomit 
13824 #40et 
bie ©ri§e — 4a 

8ab — 2d 



m 

— 2m 

— 3 m 



— m 

— 3m 

— 4m 



110 I4/I$unbl6 

iio, in unb 112. ®. N. »epfpiet; man Icfe hierüber bie 
»nmerfunö M $. 82. auf ©eite 192* 



160 11 



172 
176 

183 



3* 
22 
22 



mad ma c 

• 

ben ~~ bn ' d 
am + 1 

9le(l = 4a s — i6a*bK. 
au* bep 



mbd mb c 
aen an * d 
2mf 1 

SXcft = 4a s + i6a 2 b:e. 
alö auef) bep 



flnmerFung : 1) 3n ben poranaef*tc(ten Tabellen finbet 
man $. 05* 1(2 unb 1/2 anftatt \ ober *A 

2) Suf eine Jfcnlic&e SBeife muSte au* einigemal biefr* 
Seteben X anflatt M 0cn>6&nlt*en 2Jlultiplication*jei' 
eben« Gebraucht »erben» 
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